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. SOLVTIO PROBLEMATIS
A R, P. MARINO MERSENNO MINIMO_
PROPOSITL

Datis tribus quibufcumds; magnitudinibus, rationalibus
velirrationalibus,datifque duarum ex illis Logarith-
mis,tertiz Logarithmum Geometrice inuenire.
D V'@
A proponentedehacPropofitione pronuntiantur.
VNVM

Quédforfitanlonge difficiliorem quamipfa Quadratura folu-
tionem requirat:

AT ER VSN

Quod QuadraturaCirculia R. P. Grecorio A §©°. VINCENTIO exhibita,
abeatinillud necdum folutum Problema.

Quibusvidetur indicare, folutionem Problematis de Quadratura Circuli,expeditam fore, i
defectus fuppleatur,quem in folutione Problematis i fe pronofiticonfiftere iudicauir,
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ANTVERPIE,
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| PROZEBA TAO!

28 Ncidi nuperin Cenfuram quandam,quam R.P, Ma-
% RINVS MERSENNVS, libro quem de Reflexionibus Phy-
2 fico-mathemaricisinfcribit; quﬁ,dcfubti!iﬁimoopcrc
R.P.GrEGORII A 5. VINCENTIO ¢ Societate Iisv, quod nuper
fummiomnium admiratione applaufuque prodiic, quid fenti-
xet, palameuulgauic. Scripto cam amicus quidam comprehen-
fam, huc tranfmiferat, cum librumipfum x&qué commode non
Foffct: quam cum quafi temeré abieétam, & veluti negletam
orte infpicerem,famamqucinterim incomparabilisin Geome-
i trid virividerem finon obreri,faltem apud Geometriz non aded
2 peritos aliquoufque obfcurari, certé non negligenda penitis res
3 vifa tum eft, fed digna omnino quam feripeo refellerem ego,
3 cliim eam non magni fc facere R.P. Grecorivs fatis oftenderer;
: vromnibus in eam quiinciderent, fieret manifeftum,iniurii mi-

o N

..

g nime ferendd, hominis tam bene de Geometridmeritiincompa-

‘ rabileslabores, tam indignis modis contemni, ac velutidilace-
rari. '

i Illud tamen vacillantem me, dubitantemt‘iué an refponfione

g ' digna res eflet, planca fententia renocauit , quod cum Geome-

tricae cuiufdam Propofitionis mentionem faceret, 2 quatamen
ftabilimentum omne,qualifcum§ue Cenfura illa petere videba-
tur, faris officio meo faGurus mihividerer in caufsa Geometri-
ca, fiilla ipfa tantummodo, prout expetitur, folueretur : ftare
enim fic fuum honorem videbam Quadraturz Circuli, quam
R.P.GrEGor1vs A $°.VincENTIO, publiciiuris fecit, cimaliam
nullam difficulcatem ad rem qua faceret,hoc eft Geometricam,

é in eareté percipienda,fibi Merfennus conqueraturobuolutam.
'é Operz pretium tamen erit Cenforis verba his attexere, vt |
B quamparum Geometrice concepta fic& exprefla, inipfo vefti- '

bulo,zquus Le&or intelligat.
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CENSVRA R.'P. MARINI MERSENNI

‘Quam libro Reflexionum Phyfico-mathe-

maticarum inferuit, Pag72. " e

. ' &
Nz N\ oitris antem Phanoments editis , cortatus ingens in in-
R ueniendi Circuli Q nadratura, labore improbo impenfies eff,
SR NE €9 decem libris explicatns,quo Proportionalitates nouo modo
deducantur: quippe non folumrationes ﬁmi!uﬁa’ etiam difSimiles in-
ter [ comparat. At Yerocum neque dederit Q wadraturam eomodo
o [olet a Geometrisexpectari, cumin eexhibenda , longe qmmig @
wadraturadifficiliora  [upponat,vel poStulet; neque meminerit vlla-
tenns Geometriaper Indiuifibilia Eruditifsimi Bonanenture Canal-
lersj, quandoquidem primus illam per Indiuifibilia methodum edidit,
qus tamen. 1ls praluxiffe videtur, noftris Geometris difplicusr. Qui
praterea nonnibilinillo jiﬂ r{guimm‘, vel arguunt; sdg, ims ertim
gicod cum Opus [ism Quadra titulo

adratura Circuls [pectofo , fisper
infignierit, nibiltamenquodadrem faciat, prateridquod eiinre ha-
ensinuentumeft protulerit. Quippeinillud abit necdum folutum
Problema , quoda, forfitan longé difficiliorem quam ipfa Q nadratura

olutionem requirst : Datis tribus quibulcumag, magnitudinibus, ra-
tionalibus , vel irrationalibus , datifg, duarum ex illis Logarithmis,
tertia Logaritlmum Geometrice inucnire. ; ;

‘Hzc R.P.Marint Mersennt fententia,totidem expreffa ver-
bis, hocefltfingulis , & omnibus. Contemniquidem poterant
omnia, qu tota Cenfura continentur, imd & contemnuntur 2
peritis: fileretamen omnino, non videbatur confultum; falrem
ad Geometricarefponfum oportuit,cuminter multos verfemur
hodie, quibusfilentium ipfum, erroris deprehenfi videtur efle,
tacitaquidem, fedindubitata confeflio.

Conabimur igitur ad Problema Propofitum refpondere, il-
ludque fupplere quodad abfolutam circulidimenfionem Mer-
{ennus deefle fulpicabatur: & hac occafione quorundam dubiis
taciemus fatis, quibusaliqua propofitiones Quadraturam {pe-
&antes , obfcutiores vifz {unt.
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| . PARS PRIMA

'E,_.: £ Expenditur,determinatur,es’ [oluitnr legitimé determinatums

g PR OBLEWMA

# © Propofirum 4 R. P. Marino MerfennoMinimo.

AF Acis tribus quibulcumg; magnicudinibus rationalibs vel

E irrationalibus, datifque duarum ex llis Logarithmis, tertiz
Logarithmum Geometricé inuenire,

T

Ogarithmortin e conditio ciifh fityve non nifi feriei magnieudinum continud

proportionaliumritéafigantur , proindepoftulat Problema prafens, vt, i
expofita fit quauis feries - . 0o

'
%
.,

contintié proportionalium ;| . A : B C D
A;B,C. D; &c: in eiqueal- e ; gy
fumantur quzuis magnint- .

dines A & C, quarum Lo- £

garithmi (ot dati, aflumatur autern quziis magnitudo L; Geometricd determie
netur, quota fit L magnittido in ea ferie quantitatum in continyi ratione con-
ttitutarum, in qua funtmagnitudines A & C: determineturque praterea quo-
tx & ; lla: fint in eadem ferie. Hoc certe fi praftiterimus folutum erit quod pro-

nebatur. : : of
PbV_erum illud expendendum eft imprimis , an Problema prout propofitum eft
vniuerfim, & illimitate, recé problematis nomine indigitari p;cl,iipt : nam fi
ddvarer efle _Eodam in cafu demonftrauero, enicero certé ; non re@e neque
c ¥

Geomerrice fuifle propofitum,
A TRERE - Mk 80
() F R, ¢ S
‘-——L—-

3 Vtigitur claré procedamits, percipiamurqué,exponatur feries aliqua quanti=
tatum qua: fint in eadem analogia A, B, C, fupponamufue eam progre&oncm

verimdue profmoueri, fcilicet per diminutioneny quantitatum in terminis D,E;

\ &c.& pet incrementumeinfdem feriei per terminos F. G, &c. exponaturds qua-

L uis quantitas L. De hac magnitudine L plura quaripoflunt, acillud imprimis

' Primd. Anilla fir vna & numero magnitudinum qua: funt in progreflione feriei

expofita rationis G ad F 4 fiue an ratio G ad L fit aliquoties multiplicata,

g v.g. tri Plicata, quintuplicata, eentuplicatarationis G ad F, aut Fad G, iLL !
maior fit quam G. . ¢ !
i Secundd. Analiz feries magnitudinum poffint exhiberi ; qua fingulas harum |
b quantitatum qua: funt in ferie A,B,C.aut GyF, A, &c. contineant, fic vt ratio A {
b ad B,item Bad C, &c. fit duplicata , quintuplicata, centuplicata , &c. rationis ]

quamhabet prima ad fecundam alteriusferiei intermediz.

Tertid. An pofito quod quantitas L non contineatur inferie A,B,C, poffit ea
repeririin alid quadam ferie progreflionum, qua toram A, B, C; D feriem di&o
modo comple&atur. i
© Quartd. An pofito quod quantitas L, in vnd ferie 1l:ort"l'g'reql’ﬁt:vnum harum exhi-
beri pofiit, inomni ferie Propofitd pofsit reperiri , f1 itamultiplicetnr numerus
ferierum ininfinitum, vt pofterior femper includat fuperiores, 3

; Aj ixX
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[ CONFIRMATIONES
A 3 G ¢ 8B 8cH

s ReaaRny 5
L :

—_———

Ex quibus omnibusfiet manifeftum,qudd fi date fine A & C quantitates, ea-
fumque Logarithmi, & tertia item data fit L,quz in ferie nulla effe pofficinqua
funt A & C quantitates,quantumcumdue feriesillacxrendaturaut inidatur aue
multiplicetur (quod fieri pofle demonftrabitur ) non pofle irhoc cafivinueniri
Logarithmum quantitatis L,ac propterea mal¢ propofitum efi Problema. Atque
ex hoc ipfolimitationem inueniemus, qui conftringi Problema debuerat, fieque
in ordinem reda@tum ad Geometricam conftructionem reuocabimus, quod nul-
lis videbatur legibus pofle co€rceri. ]

Vit autem hifce quafitis Geometricorigore faceremus fatis, potiffima docri-
na Parti$ quart .7.de Hyperbela, ex Opere Geometrico R.P. Gregorij, repe-
tenda hic foret; fandamenta enim do&rinz qug Logarithmos complectitur inibi
continentur. Sed quianimis longum id foret, ffatui tres quatuorve Propofitiones
hifceinferere, qua inftituto noftro faciant fatis. Demonftrationem ipfamnon
apponimus breuitatis gratid, propofitionem ipfam expofuiffe contentisvt quibus
ipfum Opus Geometricum R.P.Gregorijad manum non fuerit , intelligant nihi-
lominus quanam ifthic veritas proponatur ; ficque demonftrationes noftrz, 10
quibus illz citabuntur, clariores evadent , mani ftiorque fiet veritas.

PROPOSITIO PRIMA,

Ata quauis {ericlineardi AB, AC,AD,A E,AF,AG,&c.qu¢eande
rationem continuent A B ad AC,crigantur ad angulos retos li-
nez AG puadis G, F, E,D,C,B aliz reétz nimirum GN, FM,EL,
D K, C,1,B H,quz fintin cadem ratione cum lincis AB,AC,AD, AE,
AF,AG.
Dico punéta H,LK,L,M,N, &, eflc ad Hyperbolam cuius alympto- }
tifunt A V,A G,quz ad rectos angulos fibi inuicem eriguntur.

X
v
> |
= ¥
: N
i
x b ¢l |o
73 3 Uz A
6o B
TR R R R S g i
g Demonfiratio.
PAtr:t ex 298. lib. de Hyperbola. omnia enim re&angula AH.AT,AK,AL,
AM, AN zqualiafunt.
Corol-
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QYADR;‘KTVRE; 4
{0;"4_&2_#’;#?#. ar |

D!_Lta igitur ferie continug proportionatium lineartm OP.Q.R,S,T,&¢c. da-
tifquelineis AV, AG angulum quemcumque continentibus facile in lined
AG inuenientur punéta B, C, D,E, F; G, &c. équibusedu@z BH, C1, D K
EL, &c. zquales quidem lineis O,P,Ql,_&c- fingula fingulis, aral!eia:aul:em,ad'
AV, terminenturad eandem Hyperbolam, cuiusafymptoti fint A V,A G. nam
fi fumantur & lined A V re@e , quz fint zquales, T,8,R,Q,P,0. failicet 4
AysA &4, 48, &c. Deinde linea queeuis A G affumatur qua diuifa fic fccuu:
dim eandem rationem, fecundiim quim diuifa eft AV in g,y,#.)\, @, ex punctis
autem @ .y,é‘gn-,&:,ﬂ ponantur equidiftantes rect¢ A G, fimiliter ex puncis B,C,D
E,F, G erigantur linez qua: 22quidiftent A V., concurfus harum para!IeIarurr:
afsignabunt puncta Hyperbolica H, I, K, L,M,N eruntque HB, 1C, KD;LE
MF,N G, zquales reétis O, P, Q, R, S, T. gy

PR PRSI TIORL

‘ EAd_cm figurd aflumped, fincrurfus AV, AGafymptori hypetbolz
: «HIKN: & ponantur BH, CI, GN parallelz alymproto AV,
auferentes quadam fegmenta hyperbolica HBCI, I CGN.

Dico quod fatio H B ad I Croties multiplicet rationem [Cad NG,
quoties fupetficies H B C 1, (quam commoditatis gratid deinceps voca-
b_imus [uperficiem H C) continet fuperficiem | G; aut contra fiue quod
idemelt.Dico quod ratio H B ad IC toties multiplicata fit tationis 1 G
ad N G,quoties fuperficies H C continet fuperficiem I G,aut contra.

n b'nan

WY OB 8 &7 P TC 0
I D Emongrationem vide1.7.de Hyperb.Prop.125.8& 129.Operis Geometrici,
2R OP.OJLT O

. l{dem pofitis:
L Si linex H B,IC,KD,L EEMFE,NG, &c. fiué quod in idem reci« '
dit (i lincx AB,AC,AD,AE,AF, AG, &c. continu¢ proportionales
fuerin.
. Dicofuperficies omnes hyperbolicas HC,CK, KE,EM,MG , &e.
zqualesefle,Ecfi fuperficies hyperbolicze per lineas HB,IC,K D, &c.
afympto-:
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8 CONTFIRMATIONES

afymptoto AV parallelas determinat, =quales fuerintinter fe, dico
omnes lineas H B,1C,K D,LE,&c. item & omnes lincas AB,AC,AD,
AE, &c. continue proportionales efle. :

DEmon{tratioucm habes 1.7.de Hyperb.Prop.130.fequiturqueex przcedente '

Scholion.
=
v i
¥ B
>
s )
P
x ]
Z _ Z A
B D 2]’3

e
o OoN"8 & 7R R e

SEd quorfumhacinquies?ambages non quzro , ad Logarithmos te duco, licét
valde difparata videantur hzzca fcopo noftro , breuirer igitur eam doctrinam,
Logarithmos comprehendere; fic oftendo. ‘
Affumatur rurfus eadem figura. Sitque [eriesaliqua maghitudioum O, P, Q,
S, T incontinudanalogid exiftentium, quarum Logarithmi fint 6,7,8.9,10. &,
qui quidem numeri codem femper fefe fuperent exceflu, fecundum doétrinam
Logarithmicam. Affampta igitur quidam hyperbola HIN, cuiusafymptori
fint A V, A G, conftituantur ad eam linez HB,I C,KD, L G,MF, N G} &c. pa- .
rallele quidem ad afymptoton A V, zquales verolineis O,P,Q,R.S,T fingula:
fingulis , quod quidemper Corr.prima huius facile fiet. Eruntigitur per tertiam
huius omnes fuperficies H C,C K,KE,EM,M G @qualesinter fe. Vnde fi con=
tinuetur ratio 1 ad H B,fiatqueeidem proportionalis X Z, eaque per Corr.pri-
mz huiusad eandem hyperbolam conftituatur, eric & fuperficies X B xqualis
fuperficiebus H C,0 K,&c. vade tota fuperficies hyperhori‘ca X Geodem cxcel-
fuexceditfuperficiemhyperbolicam H G , quofuperficies hyperbolica H G fu-
perat fuperficiem 1 G ; & rurfus fuperficies hyperbolica 1G codem exceflia fu-
perat fuperficiem K G, & ficdeinceps. Vnde loco numerorums,7.8,9,10,15,8¢.
qui erant Logarithmi magnirudinum O,P,Q,R, §,T;affimere poterimus quan-
titateshyperbolicas X G,H G.1G,K G, L G,M G,aut potius M G,L G.KG1 G,
H G, X G.autfi hyperbol® mentionem fieri non visrationes MF ad NG sLE
adNG,RD ad NG, IC ad NG, HB ad NG, X Z ad N G, cum hz quan-
: titates, & confequenter rationes, non miniis @quali fefe inuicem fuperent excef=
. - fi, quam numeri Logarithmici qui affumpti fuerunt, Quare naturam Logarith~
micam cum fud terminorum continuatione & excelfu,vides Hyperholgad amuf~
fim accommodatam ; vtiam loco numerorum, liceat has partesﬁypcrbclicas,am
rationes dias linearum afflumere.
Vtigitur nesaccingamus tandem ad folntionem illarom difficultatum, quae
initio fuére propofita;, fequétes formo propofitiones. Ac primam quidem,ingq ui
cx;gua eft difficultas, etiamhic foluere placuit, ve tota materia per hyperbolicas
c

hafce proprietates, quas iam propofui , quafque deinceps perfequimur , ablolua~
tur.
PR O-
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QVADRATVR A
PROPOSITIO IV.

Atalit feries linearum A,B,C.D,E, &c. continuata fecundum ra-
tionem A ad B. Data fitinfuper quauis F.

Oporteart oftédere an Fexhiberi poflicin ferie rationis AB C vtrim-

que [1opus fuerir produéa, fecundum rationem maioris inzquali:atis'

Aad B,velminoris Bad C. g
Conftruttio ¢ Demonfiratio,
p ' 45 :
A
® e N
C
T
| ey Y
2 F x

ﬁ_;Lﬂ < 0

Slt feriesM G M HLM I, MK fimilis feriei E,D,C,B,A: fumptifqueM A, M Z,
M O,M N,qua fint 2quales E,D,C, B, A,erigantur GP,H V,IX. KA,L d'paral-
lele re@te M N, quea concurrant cum re@isN P,O V,Y X, Z 2, A3 quz Zquidi-
ftant M L,in punétis P,V,X,8,8: erunt hzc ponéta ve dictum eftad hyperbolam,
cuius afymptoti funtM N,M L : oftendere igitur oportetan F ficin ferie A,B,C,
i D.E,&¢. hoc eftin ferie MN,M O,M Y,M Z,MA. Fiat rectangulum fuper F (po-
fito quod N M Langulus fitretus) & aliare@ta Q, zquale M P rectangulo:{um-
ptadeinde M S qua fit zqualis Q erigatur SR aqualis F parallela MN,eric puns
&um R ad hyperbolam P34,cum M R re@angulum @quale fit M V rectangulo.
g vel igitur punctom Reeft inter pun@a P, & V, veleftipfum pun&um P, aut V'
i

(quod antem dico de P;aut V intellige dequibufuisduobus punctis V X vel 8 2
&c.) Quod fi medium eft punctum R inter P,& Vsigitur recta R S,hoceft Fynon
| eftaffignabilisin tora ferie progreflionis B>»C, D,E. hoc et in ferieM O,M Y,M Z,
MA, &c. namomnes qua fequuntur V H funt femper minotesquam fit, V H,
cumdue R Smedia ponatur inter P G,VH hinc maior eft R § quam V H,& con-
fequenter maior quauis lincd qua minor eft qua fit V H, quales funtomnes X 1,
8 K3 L, &c.fi autem continuetur ratio V Had P G vt fint proportionales VH,
P G,A w,tunc fiet proceffusa minore ad maiorem. quare cum recta R Sminor fic
quim P G multo minor erit quam fit A @, 8c. vnde nequere@aR-S hoceft Feft
inferie rationis V Had P G,& P G ad A =, &c. manifeftum igitur eft quod non
contineatur F in ferie rationis A,B, C,D,E, &c. nifi re¢ta Q hoceflt M S zqua-
lis fit vai linearum progrefsionis M G ad M H.-
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1o CONFIRMATIONIS
PROPOSITIO V.

A B A, O

R0 .M _.H_.ﬁN 3 i -

sﬂ [t'ﬂ.
= ;

It rurfus data feries continue prtfportionalium AB,C,D,&e.
S Dico infinitasexhiberi polle [cries, quarum partes fint linex A,
B,C,D,&c.ficvt ratio A ad B fit duplicata vel triplicata vel quintupli-
cata,vel centuplicata, &c. rationis quam habet primaad fecundamal-
terius feriel einbiuz.

Demonfiratio.

Int linez F,H,T,K niediz inter A,B,C,D; & fiant L,M;N,O;P zquales rectis
A,B,C,D;E. eruntigitur L ad M;Mad NsN ad O;hoceft Aad B, Bad C, Cad

D induplicata ratione ad F, ac propterea A,B,C,D;&c. erunt partes feriei ra-
tionis Lad F. Sed ¢odem riodo fi ponantur mediz inter terminos huius feriei L, -
“¥,M, H,N;&¢. feries hac fecunda pars ericferiei illius tertiz, ac propterea & fe
ries AsB,CsD pars erit feriei tertiz; curn oftenfa fit effe pars fecund2: cum au-
teminfinitz medietates pofsint affignariinter duos terminos, imd & infinita: bi-
narig¢ mediz, ternarie,quaternarig,8cc. patet feriem A,B,C in infinities infinicis

feriebusafsignari pofle cuius fint pars,prout propofitum erat demonftrare.

PROPOSITIO VL

IntAB,AC afymproti hy‘{crbolz DFH, & pofitz fint tres lincx

DE,FGHC quz zquidiftentafymptoto A B auferantque fuper-
ficies hyperbolicas D G & GH, itatamen vt ratio fufcrﬁcici DG ad
G H,cam obtineat rationem quam latus quadratiad {uam diametrum,
fiue vefu Pcrﬁcics illz fint incommenfurabiles.

Dico lineam H Cnon eflein vllaomnino fericin qua reperiuntur lis
nee DE &FG.

B

Demonitratio.

SI enim inaliqué ferie rationum continué proportionalium fint tres illz linez,
ponantureflein ferie rationisD Ead IK,& IK ad FG; FGad LM ; LM ad
NO; N Oad HC. itaque cum continu proportionalesfint D E, IK, FG, L My

NO,
UL | In |
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! . QVADRATVRAZA it
N O,HC,per tertiam huius erunt fuperficies DK, KF,FM, MN, N C inter {&
mﬂﬂaics,vndc fuperficies D K comminis eft menfufa fuperficiei DG, & G H.
fed G H fuperficies pofita eratad fuperficiem D G vequadrati latus ad eiusdia-
i metrum,igitur & numero exponibile eft quoties diameter quadrati, latus firi qua-
? dtati contincatadeoque ex magnitudines funt commienfurabiles ; quod eft abe

furdum.non eftigitur, H C inferiein qua reperiuntur due D EsF G. Quod erat
demonftrandun

PROPOSITIO VIL

Slnt denuo vrante A B,A C afymproti hyperbole DFH; & lines
| DE, FG,HC zquidiftantes afymptoto A B intercipiant duas fu-
I erficies D G,G H commenfurabiles.
Dico DE,F G rectas eflc in {ericalicuius rationis,in qui poteft exhi.
berirecta HC.

i‘ : Demonbratio.

, Vmenim D G,G H fuperficies commenfurabilésfint, commiiinetnaliquam
' ‘maximam menfuram habebiitifiteafuperficies O H,determinata per lineam
| ON parallelamafymptoto AB; qug tertio v.g. contineatur infuperficic H G.
I Iraque per fecundam huins ratioF G ad H Gseritt !iylica;a rationis N Oad HC.
Sed eadem fuperficies bis v.g. repetita menfurabat fupetficieth D G igitur cum
fuperficies D G biscontineat fuperficiem O H, etiam ratio D Ead FG, bis con-
tinebit rationem N O ad H C; fiue quod in idem incidit, ratio DEad F G, erit
. duplicata rationis N O ad H C per eandg€. fed & eiufdem rationis crat ratioF G
If ad H C triplicata; ergoratio DE ad F G duplicataeft eius , cuiusratio FG ad
HC eft triplicata. Itague cum F G lineavtrique rationi communis fit; manife-
frumeftlineam H C eflein ferie rationisinqua funtlinez D E, F G, quod erat
demonftrandum.
Etid quidem manifeftius adliuc apparebit,§ per Corr. primz huius. iuter DE
& F Gconftituatur K I media proportionalis quz ad eandem hyperbolam ter-
minetur.Erit enim ratioD Ead I K vt N Oad H C.Ttem fi tertio continuetur rd-
tio cadem I Kad F Gsper rationes FGad LM,LMadN O, & N Oad HC,erut
per tertiam huius omnes fuperficies D K,K F;F M,MN, N C zquales inter fe,ac
linex DE,1K,F G,L M;N O,H C ideo continué proportionales. manifeftum igis
tureft icerum D EsF G lineas effein ferie in qua eft H C, & quidem in ferie ratio-
nis N O ad HC, fiue D E ad I K,quod erat demonftrandum,

B 3 PRO-
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12 CONFIRMATIONES
‘PROPOSITIO VIIL

PO fitis AB,B C hyperbole D FH afymprotis ; vni eorum confti-
tuantur zquidiftantes reétz D E,F G,H C, continentes fegmenta

commenfurabiliaD G, G H.
Oporteat horum fegmentorum communcm maximam menfuram
exhibere.
I
A
€ 8§ & X <og B
{onflruttio €8 Demoniratio.

Onatur minor effé ratio D Ead FG,quam FGad H C (nam fi eadem fit ratio,

erunt fuperficies amba zzquales pet tertiam huius) minor itaque erit fuperfi-
cies D G quamf{uperficies G H per fecundam huius. Continuetur ratio D Ead
F G quoties poteft, intra terminos D E & HC, fcilicet faciendovtD Ead E G,
ficEGad1K,1 Kad LM,L Mad H C,idque per Corr,primz huius. quod fi tan-
demaliquaL Meftad H Cvt D EadF G, tunc fuperficies ipfa D G eft menfura
maxima que feipfam metitur & fuperficiem GH, cumomnes fuperficiesDG,
GLIM,MH zqualesfint per tertiam huius.

Quod fiverd ratio D E ad F G quantum poteft continuata per rationes F G ad
1K,IK ad LM inter terminos D E & H C,relinquac rationem LM ad HC mino- ~
rem quam fitratio D E ad FG ( maiorem enim relinquere non poteft, alioguin
non effet {eries rationis DEadFG continuata quoties continuari poteft intra
di&os terminos, quod eft contrafoppofitum ) tunc vtendo praxi qua Euchd.
lib.to. prop.3. inuenit communem menfuram maximam duarum quantitatum
commenfurabilium, ratio L M ad HC quz quidem minor eft ratione DE ad
¥ G auferatur quoties poteft i ratione D E ad F G,donec relinquat rationem N O
ad F G : que fi zqualis fuerit rationi LMad HC , eritinuenta fuperficiesNG
communis maxima menfura. quod fi rarfumratio NO ad F G minor fuerit ra-
tione LMad H C, auferatur rurfosratio N Oad F G quoties poteft 3 ratione
LMad HC idque femper fiatalterna detra&ione, prout Euclides in fua con-
ftrucionc facit, donec tandem relinquaturaliqua vitimaP Q ad HC quz ficve
N O v.gad FG. Dico fuperficiem P C effe menfuram maximam communem
fuperficierumD G,& G H. :

Poftalternasillas rationum detra&iones manferint tandem rationes vltima
zequales N Oad FG, & PQad HC. Cumitadue ratio L Mad P Q_multiplicet
rationem N Qad F G, ficvtnumens fit exponibile quoties ratio LM ad PQ_
multiplicet rationem N O ad F G, erit quo jue numeris exponibile quoties ra-

tio
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QVADRATVRZE 13 |

tio L Mad HC multiplicet rationem PQad H C. Sedrurfiis numeris erat ex-
ponibile quoties ratio D Ead N O multiplicaretrationem LMad H C; igitur
& numeris exponi poteft,quoties ratio DE ad N O multiplicet rationem P Qad |
H C.itag; cliratio N Oad F G zqualis fit rationi P Qad H Cex fuppofito,etiam
In numerisexpouetur, quoties ratio D E ad F G multiplicet rationem PQad |
HC. igitur exponi poteft per numeros, quories fuperficies DG contineat fu- |
perficiem Q H, per fecundam huius s ac proprerea fuperficies Q H metitur fi-
perficiem D G. lam veroquoniam fuperficies FK, K L, L Q. aquales funt fin-
gule fuperficiei D G per tertiam huius, cum ex conftr.ratio D Ead F G continua-
ta fic per rationes FGad 1K, 1Kad LM, LMad PQ_; etiam ergo fuperficies
QH metietur toram fuperficiem GP: fed & fuperficics Q H metitur feipfam,
igitur fuperficies Q H , totam fuperficiem G H metitur. Quod erat primo de-
monftrandum.
Quod autem fuperficies Q H fit maxima menfurafuperficierum D G.G H.fic
quidem oftendetur. Sienim iupetficies Q H non fitmaxima communis menfi-
ra, ponatur fi fieri poteft maior fuperficies $ H , determinata per lineam S R
afymproto B A parallelam, qua vtramue commenfuret. Igitur fuperficies HS
aliauoties repetita commenfuragfuperficiem G H,vti & fuperficiem D G.{ed &
DG fuperficiesaliquoties repetita metiebatur fuperficiem G L per fecundam
huius, (nam ex conitr.ratio D E ad F Galiquoties continuata, faciebat rationem
FG adLM) igitur & H S fuperficies commenfurat fuperficiem GL. fed &
eadem fuperficies H § menfurabat fuperficiem G H,igitur eadé fuperficies H S
aliquories repetita, menfurat fuperficiem M H. Sed ratio L M ad H C aliquoties
repetita conftitucbat rationem D E ad N Osigitur per fecundam huius , fuperfi-
ficies H Saliquoties repetita menfurat fuperficiem D O. Sed eadem fuperficies
HS menfurabat quoque totam fuperficiem D G ; igitur etiam fuperficies H S
menfurabit fuperficiem N G , hoc éft ex conftr. & fecunda huius,fuperficiem
HQ, maior minorem, quod eft abfurdum.Non igitur alia quam H Q_fuperficies
eft communis maxima menfura fuperficierum D G,G H, quod fecundo loco de-
monftratum oporrtuit.

(orollarium primum.
EX his facil¢ intelliges idem effe petere menfuram maximam communem fu-
perficierum D G& G H, quod petere rationemaliquam P Q_v.g.ad H C,cu-
ius rationes D EadFG, & FG ad HC fintaliquoties multiplicata:,

¢ Corollarium [ecundum.
Hluc etiam manifeftumeft, quod firatio nulla reperiri poficperalternamil-

lam rationum detracionem, cuius vtraque ratio D Ead F G, & FG ad HG
ficaliquoties multiplicata,fuperficies D G,G Hefle incommenfurabiles.

PROPOSITIO IX%
DAti ferie progreflionis A, B, C, D, & quauis magnitudine F, quz

non fit in ferie rationis A, B, C,D. determinandum eftan invlld
{exie poflic reperiri F,cuius ferici pars (it ferics A,B,C,D.

B3 Confiruitio
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4 CONFIRMATIONES

Conflrutiio ¢» Demonflratio.

Onftituantur re&2 GH,G I ad dngulos re@os,fiatque vt Byad A , ita GL ad
GN : expunétis autem L & Nerigantur LK & NM zquales quidem aut
proportionales lineis A & B,parallela verd ad GHerunt per primam huiusK,M
punéa ad hyperbolam cuius afymproti fint HG,G L denique fiarvt FadA, ita
G Lad G 1, ere&adue 10 @quali ipfi F,aut certé qua ad KL eandem rationem
habeat quam Fad K L;parallelaautem fitad G H, erit & O punéum ad eandem
hyperbolam. i
Y%ico i fuperficiesK N commenfurabilis eft fuperficiei N O,quod F fitin ali«
quiferieruminquatota feries A,B,C,D conﬁitulfpote& vt pars, Si verd {uperfi-
cies KN, N O incommenfurabiles fint , inillo cafu linea F in nulla ferierum in-
ueniri poterit in qua fitferies A,B,C,D vt pars. Quod quidemex pracedentibus
eft manifeftum. Demonftrauimus enim Prop.7. cum fuperficies K N, N O com-
menfurabiles funt,retas K L,M N eflein aliquaferierum in qua poffic exhiberiF.
cumverd duz illz fuperficies incommenfurabiles funt inter fe, tiic etiam often..

fumeft Prop.6. quod magnitudo O I numquam poffit exhiberi in vIli ferierum:

uz feriem A, B, C, D contineat. Dedimusantem praxim Prop.8. & inCoroll.

ecundo quomodo inueftigari debeat an fuperficies KN commenfurabilis fit
fuperficici N O. determinatii eftigituranF fic in vlla ferie reperibile in qua eric
aflignare feriem A,B,C,D, quod erat faciendum.

Scholion.
K : 8 M. N 0O N
ALl c D
G H 1
F

Dmiratione certé dignum videtur, quod datd progreflione feriei A,B,C,D,
& magpitudine aliqua F, qudd ea quantitas talis effe poffit, venefcioquofa-
to; exclufa fitnon folum i ferie A,B, C,D, fed vt etiam ita excludatur vein nulla
ferie inueniri poffit,qua: feriem A B C D comple@atur vt parté. Nam terminiilli
A &B, nonfolumaflignari pofluntin ferie rationis A & B,fed & in ferie rationis,
cuius ratio A ad Beritduplicata, triplicata, centuplicata, millecuplicata & fic in
infinitum per Prop. 5.huius.nam inter A & B,& B, & C, interferi poflunt G&H
mediz proportionales,tuncaalia feries orietur A, G,B, H, G, I, D rationis A2d G
cuius rarionis ratio Aad B erit duplicata: item interferi poffunc inter A &B dvz
mediz K & L,it€ inter B & C duz mediz M & N,& tunc orietur feries A, KL
B,M,N,C,&c.rationis A ad K,cuius ratio A ad B erit triplicata, & ficininfinitum
atque
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atquie aded ftupendum plant quod Geometra fibi perfuadere cogattiridari poffe
lineam,aliquam determinatam, cui in numero linearum infinities infinitarum in
ferie continug proportionalium , darinon poflit linea 2qualis, etiamfi per rotam
@ternitatem in feriebus femper nouis & nouis eam requifieris; modo prior feries
femper fit pars nou ferici ctim tamen per interpofitas medias femipérad datam
F magis & magis accedatur. Nihilominus rigor Geometricus, huncallenfum i
Geometri extorguet. :

Atque hinc patet viterilis non reé& Ploblema 3 Merfenno fuiffe propofitum,
Datis tribus magnitudinibus ; datiff, duaram Logarithmis, tertia Logarithmum Geome-
trick inuenire ; planedue contra naturam Logarithmarum id peti ; quod abfoluté
femper exhiberinon poteft:nam cum Logarithmi feriem continug proportiona-
ltum femper fupporniant, neque quantitatibus affigantur; nifi iis quz aliquemin
aliqua feri€¢ locum obtinent, certé perperam petetur Logarithmus eius quantirta-
tis; qua in nulld ferie efle poteft in qua funt duz quantitates data,quarum Loga-
rithmi funt dati;talem autem poffe efle quantitatem tertiam datam fatis fuper-
queiam eft demonftratim,

Vtigitur legitimomodo propofitum fit Probleria,conuenienterguead Loga-
sithmorum naturam & exigentiam,fic illud determinare debuiffer,quomodo fg-
queati propofitione determinamus, detétminatumdque ex dictis folnimus.

PROPOSITIO X

DAtis tribus magnitudinibus ABC quz in vnd eademque fesie ¢
tinu¢ proportionalium exhiberi poffunt , dati¢; duarum ¢ sribus
magnittidinibus Logarithmis, {cilicet A & B, tertiz .E.ogarithmnm
Geometrice aflignare.

A 2 }
—— - — —~ D
B |
- r
€ 8 10 1214 16 x5

> L : 's v -K...YH:EL

C oa'[}mé?:'a ¢ Demonfiratio.

jamrationes A B & BC fupponiitut eflein vad eademd; _fene,- igitur po-
Qt‘é?tn;?it::: :atio exhiberi qua 'I{iquoties per feipfammultiplicata , producat
rationem A ad B,& praterea aliquoties etiam per feipfam mult;plic?(tia co?&i-
tuat rationeni B C: hoc enimproprium eft duabus rationibusqu in eidem ferie
funt conftitute. Inueniatur itaque per o&auam prupoﬁuogembt_a;is r’atlo , qua
verbi gratia dicatur efft eadem cunit ratione MN ad L F: ed habitd, ﬂql}tratﬂ;
quoties ratio A ad B multiplicet rationem M N ad L F: item quotics ratio Ba

. multiplicet candemrationem M Nad L Frerititaque vt numerus qui defignac

quoties
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quotiesratio A ad B multiplicat rationemM N ad L F,ad numerum qui fignifi-
cat quoties ratio B ad C multiplicat rationem MN ad LF, itadifferentiainter i
num A & B, ad differentiaminter Logarithmos magni- g |

Logarithmos magnitudi
tudinumB & C, quare cum tria exillis quatuoraffignata fint,etiam quartumuno-

tum eflcoportebit. ,
Exemplores fiet manifeftior fi fecundiim do&rinam pofitam-ad hyperbolami 5
conftituantug rationes A B,& BC. : 2
sint itaque hyperbolz afymptoti PQ,PF angulum refrum continentes; & |
fatve B ad A, ita P Had PK, veque C ad A, ita P H ad P F, affumptis deinde re- .
&is ABC erigantut orthogonaliter ex punctis LK, F vtreta HG, KLFLa2- gl
quales fint lineis A,B,C.Quoniam igitur eft PHadPKveK1ad HG,& PK ad
PF, vt FLad K1 ex conftru&ione, igitur rectangula P G,P 1, L inter fe xqua-
lia funt, ac proinde pun&a G,LL ad eandem hyperbolam funt, cuius afymptoti
. PQ , PE. Ponunturautemlinca A,B,Choc eft G H.I K, L Feflein cadem ferie
Alicumus rationis,gitur commenfurabiles funt fuperficies G K, K L. communem W
igitur habent menfuram illz fuperficies, qua per octauam inuenta ponatur effe e
fuperficies N L, qu verbi gratid quater fumpta nimirum LN.NR,RV,VI X
adzquet fuperficiemK L, & bis fumpta adzquet fuperficiem K G. funtigitar fu~ o
rficies G Y,Y LIV, VR,R N,NL xquales inter {e,& quia toties ratio GH
1 K multiplicat rationem M N ad L F, quoties fuperficies G K continet fuperfi-
ciem M F, igitur inuentd P Y mediainter PH & P K, erigatur ¥ X normalisad
PF, vt fitreGangulum pXzqualeP G. erit YX ad hyperbolam GLL, eritque
fuperficies G Y zqualis Y 1 fuperficici; ac proinde erit fuperficies X K zqualis g
~  MPF, &fifiatvt Y P adHP,itaHP adPE, erigaturque ED yere@angulumP D o
fit zquale P G, érititerum D ad hyperbolam G1L, & confequenter erunt in g
continua analogia omaes linez DE,G X Y,IK, TV ,R $,MN,LF,acproinde &
fuperficiesillis lineis terminatx xquales funt. quare fuperficics DE ex- ‘“
ceffu fuperat fuperficiem GF, quo G Fexcedit X F,& quo X Fexcedi IF& fic
confequenter. Vnde he fuperficies [upplere poflunt locum Logarithmorum da-
torum. quare fi Logari thmi dati fant 6,& 8,erit i uperficics M F loco Logarith-
“mi 6, & fuperficies T Floco Logarithmi 10 ; fuperficiesverd D I Logari
eft quiinquiritur quantitatis terti. Quia verd perhibentur tria cile data 5 &
quartum inquiritut,affumatur pro pri mo numerus fuperficierum xqualium, in
quas dinifa eft fuperficies G K. per lincam X ¥, qui eft . Pro fecundo fumatur
numerus partium zqualium; fecundiim quas dinia eft fuperficies 1F, perredtas
otertio, fumatur differentiadatorum ith:

T V,R S,MN, quieft 4; &pr -
morum 6, & ro;qu el 4:ita divifa ficuc diuifa eft fuperficies G K, fcilicet i
2 ’..- ‘
.
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]- tium in quasdiu F,hoc
| & 10, qua eft 4,ad quartum numeri fcilicet
morum A & B, ve eft diuifa fupetficies GK
Logarithmus medius inter 6, & 10;repertus fit8, ha

K morum, in quo reperi

rtes zquales. Quartum igitur requiritur,nempé innume
b . 3 SaBac ¢ uidem hac ratione

uper%cics GKhoceft z.ad_nqrﬁerum paz-
ifa eft fuperficies 1 F,hoc eft 4ita differentia Logarithmortm 5
S bl 8, % diuidatur differentia Logarith-
,nempe bifariam in ca ’
bebiturque feries Logarith=
tur Logarithmus qui requiritur,nimirum 1 ¢
&c:%, qug eft 8, fecundiimnumerum 4, quem exhibuig

exhibebitur. Fiat

fu no&ro 2 &

8. Nam fi diui-

datur differentia inter 1o, I ¥
_* diui ﬁ:ﬁpcrﬁciei 1F in quatuor partes zqualcs_, inuenietur udd quiglarlth‘mus
{ uiqunrtolocofuhf'cquiturIngatuhmumferic: 8ad ro,qui eft 18.fic ille qui pos
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8" CONFIRMATIONES

LECTORI BENEVOLO.

% Abes hicy Erudite Le&or; folutionem Problematisi R.P: Matino
)lf Merfenno propofiti; quod quidem Quadratura ipsi difficiliorem
-f‘_ folutionem requirere fufpicabatur , & cuius folutione exhibita ipfius
2% quoque quadratura: f{olutionem Geometricé expeditam facebatura
videsautem quam exafte petitionieius factum fit fatis, cim & cafus, inquo
Problema erat d@diiarey, detérminatusiam fity defignatumdue praterea quo ca-
fu folui potuerit , ac tandem legitime propofitum, Geometricé; qued petebatur
fuerit expeditum. : _
Forté quidem nonadeo inepte, nefciet quis cui vfui Problema illud effe poffit
prout proponitursad Dimenfionem Circuliabfoluendam ; veriim ve vtfit, ciim
id A Geometrid, poftulariteftetur Cenfor 5 opera: pretium exiftimaui me factu-
rum, fi votis corum hacin parte faceré fatis. Nam quamuisad Quadraturam ex-
hibendam cuiquam videri poflet minus conducere,necadmodum in rem noftram
facere hocmodo qua petitur folutio, digna tamen fuit qua Geometricé expedi-
rt,ti};,jpmfer:im ciim fine dubio multorum ingenia torferit id quod quodamin
cafu, fed iam 3 nobis determinato, prorfus erat adira. 1d ipfam verd cum non
nifi ex dodrind quam fobrilifiimo Opere fuo Geometrico expofuerat R.P. Gre-
gorius, fuerit dedu@um ,feminaque inibi iam effent iacta s ex quibus folutio et-
iam illius Problematis , folutique demonftratio poterar ; im0 debebar fortafiis
educi, in comperto fam eft,nibul etiam exhac parte defuiffe Operifilli prorfusad.
mirando, quodad perfectam; abfolutamgue Quadrature dimenfionem require-
batur. Atque hoc iodo Geometricum quod fuicin Cenfuriilla, quodque vmicit
videbatur refponfione dignum, Geometricé expedinimus, i
Ad cetera Cenfura verba guamuis nondefitquod refpondeam,opera pretitim
tamen vifum nonfuivaequis rerum sftimacoribus quidquam reponere,apudquos
pra:clarifsimi Geometra: fama cinfmodi nubeculis obfcurari minimé poteft:pre-
fertim cum D.Gregorium Nyffenum diferte eleganterque proclamantem au-
diant, Dedecus effe vira prudentiy mon fane couittum andire, fed ea qua dicwntur conustia
retorquere. Quod fi iv prudentemi virum cadere non poffe iudicet verbis vealter-
cerur, verbilue verba tantum vtreponat, certé id longé 2 Religiofo homine
alienum efle debere potiori ure iudicaui ego,iudicantque illi quorum etiam na-
tusobferuo, ciim non finealiqua charitatis Religiofze imminutione & difpendio,
idipfum praftari pofsit, ‘quantumcumque modefte cinfmedi dicta exagitentur.
Adde,quod ciim Geometrica fit hec res,Geometriceque tantum debueritex-
pediri,mearum partium plané non fit,imd nec Geometrz vllius, leges 3 Geome-
trid pra:fcriptas velad latum vnguem tranfilire;hoc eft,qmidquam prater verita-
tis propofitionem, propofitz§ue demonftrationem adferre. Dudumiam nobis
limites illos praftantifsimus, Antiquitatique notus Geometra Serenus pra:(titu-
tos effe docuit Prafat.ad Lib. Primum.cabfirdum enim,inquit.omnine videtur Geo-
metras de Problemate Geometrico fine demonitratione quidquam affirmare : oratio enim
probabilis,cr fine vllo arsificio, a Geometrid alienifiimaeff. Qua propreryne & ego hmi-
tesillos tranfgrediar, perperamdue multa de Problemate Geometrico hiue de-
monftratione vllaaffirmancem videar infecari, fuperfedendum mihi fuit labori
illisneque quidquam in defenfionem R.P.Gregorij vilum eft apponere,clim eum
tam luculenter copiofeque ipfa propugnet, imd & dindicio Merfennianoplanif-
fimé abfoluat, vti fam vidimus, qua Geometris omnibus vencrationi effedebet,

Antiquitas, 7

Antiquiorum verd veftigijsinharere , demonftrationibufque veré Geometri-
cisrem vrgere ciim fibi propofitum femper habuerit Aucor,nihiladmodum mo-
uetur dictis illis extrarem, hoc eft, prazter meram Geometriam qua funt. Nos

enim potefl,vt re@é Seneca,generofus contumeliam pati:nec fané paticenfens
dus cft, quinon mouetur. heque rede quidquam pati columnam fud mole ftan-
tem

22 a3

TR
e

TR

e a0

SR

Signatur: Lelbn, Marg. 230, Stick 2, [23] - 18 m



QVADRATVRZE 13

: teim quis exiftithauerit, fileui perftringatur afflatu, inconculla cum fie.Manet in-

N . conculla veritas fi verbis tantummod0 impetacur,pra:fertim clim apud veritatis :

indagatores ingeruntur, cadue incaufli, in quanon tam dicentis aucoritas,

i uim di@orum dilucida exaétaque demontttatio ; momentum omne pondufque
| oletadferre, imd aflenfum; etiam inuitis, extorquere,

Verumauctoritate ctiam agendum fi foret; plurimaad manum funt Geome:
tratum €ncomia , quibus pra(tantiSimum virum extulére iam pridem, quaqué
~ non ex Hifpania modo, Italia. Germanid, Anglia, Danid, imd & ex ipsi Gallid, ab
T g ©Opere cuulgato, perquam honorifica perferipsére ; eaque his etiam longo appd~ 1'
ratu poflem inferere, fiid viri de fe (uifgue rebus modcitil‘sim&fenticmispmere.
tur modeftia, infignifque quam pra (e tulicfemper; animi fubmifsio.

53 Neque quismihi fuccenfeat; au&oritatem ipfius viri tam bené de Geometrid
B meriti, hac etiam in caufla, auctoritate fi certandum e, auctoritati fi oppoluero: ;
- Certeviris eft quid quinquaginta feréanais indefatigabili plané ftudio,conftan= i[
& tiaque prorfusadmirandd Geometriz femperincubuit : in Belgio, Auftria, Bohe-
miia, Roma: & multis iamannis celebratus : Geometriam nonfcribendo tantiims ¢
) fed & docendo ita prouexit, vt difcipuli eius non Louanij modd;fed & Dol ,Mo- I
! nafterij, Praga:, Gra:ci,Madriti alijfque locis Mathematicas difciplinas ctim laudé |
_ docuering partim doceant etiam hoc tempore: interimmodeftus aded; ve cum
cum Archimedemalterum alij,alij Apollonium , Magnum Geometram alij licre- i
| ris infcriptis, & nonimmeritd paflimcompellent, id ipfum non fine ritbore pee-
' legat; quodque mirandum magis , nequidem illi vt fuccenfeat, qui, ve nonnum-
quam fit, caleulo guantumuis nigro immerentem defignarit.
Sed quid hac affero, cim res ipfa clamer tacente me 2 Certé Proportionalita-
tum liber, vealium nullum exhibuiffet Au@or, eiufmodi vifus eft I{immis viris; i
cofue morus animorum excitanit , vt non tantim fubtiliflimi Geometra inge-
nium prorfus obftupuerine, fed & plurimum ei Geometriam ipfam debere inge-
nue profefii fint fpilis, vepote qui illiuslimites, novam quafi inauditamque ef- f
formando Geometriam, tantopere prouexerit. Cuienim hacteniis in mentem I
venit de rationibus fimilibus diflimilibufque perinde difputare , rationumdue !
quinimo ratiories, ¢tiam maximé inter fe diffidentium , comparare, reducere, au-
gere, detruncare ? 1d certe aufu ingenti, parique felicitate aggrefius eft R.P.Gre- .
gorius quod aliusnemo , Proportomalitatefque primus hoc modo Geomerricé i
expofuit,deduxit,complananit. Qua certé einfmodi rerum Geometricarum efti- '
matoribus vifaiam funt , vt inter praclara huius {zzculi inuenta merito colloca-
ring, iudicarintque inuidiamipfam viro gloriam detrahere fi cupiat,nequidquam |
cupere. - i
Quidalia fiefrforém, quaz toto Opere paflim occurrunt praclariflima ingenij :
monumenta,queadue Antiquitati nitl quidem detrahunt, at nihil cedunt? Certe
Progrefsiuncs Geometrica,etiam in infinitum excurrentes ,ad Geometricumab
1pfo redada (unt rigorem;terminifque quod mirere,etiam conclufa. Varia ex va«
rio Planorum in Plana ductu nouaque effinguntur corpora, explanantur, cuban-
tur quinimd plurima, plerague vc:]b ad corpora reducuntur qua notam habeant -
- bafim,altitudinemue notarii. Stupendam illam Parabola: cum Archimedei Spi- :
rali fymbolizatiofiem exprimirs quam primus Geometra hic adinuenit, & aban- !
nisquatuor & viginti diu tamen ant¢  feinuentam cum fummo Geometrarum |
applaufu Roma expofuit ; quod difertis tune hac de reconferiptis litteris, tefti-
monijfque planum facere poffum cimopusfueric: dilucidé autem demonftrar, |
nullam. prorfus ab Archimede Pappoque proprietatem quantumuis abftrufam !
Spirali competere, (comperntautem plang admiranda: ) qua nonfuo modo |
Parabolz accommodetur : aded vt Spiralem Archimedzammeritd quis dixerit
Parabolam effe enolutam. Vogula: fea fegmenti cuinfdam cylindrici cubationg,
imd & fuperficiei tam exoticz , vtqua tota femicirculo femicllipfique claudi- {
tur, arcam quadrando determinac; imo ¥ngalz huius,quod mirabuntur Geome- |
tra, cim Sphara fymmetriami, omnimodamdue concerdiam primus exponit. |
8pharoidium,Conoridium iterp Parabolicornm , Hyperbolicorumque Pro‘pri‘z— [
C = tatcs
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tates praccipuas aperit. Varijs expeditifue modis Parabolam quadrat , imd &
Hyperbolam ipfamintactam hadtenuis indomitamgue figuramin Quadrum co-
git. lucundifsimas,abftrufifsimafque Conorum & Conicarum fectionum ( taceo
Circulorum, triangulorum, rectangulorum, linearumdue ) proprietates inuenit,
demontftrat, acdemum ¢ Cono fuoin quo hactenus delituerant , decractas, ad

lana deducit, vereque Geometricis terminis tandem concludit. Conicarum ve-
10 fe@tionum doérinam, abftrufam hacenus, & non vifi fummis Geometris per-
uiam, exponitaded dilucide , vt nullo negotio fine vllo Apollonijadminiculo, 3
quouisGeometrid, hon minks quam ipfa Euclidis clementa percipireéte pofsint.
Qua certé omnia eiufmodi quinis equusarbiter efle iudicabit, vt cim [ummis
quibufuis componi pofsint : &licét talia effe non agnofcat fortalsis vaus aliquis,
tota cert admiratura ifthac eft retro pofteritas,gratulabiturque huic zuo talem
quod tulerit Geometram, quem Antiquitasipfa ; etiamfi Quadraturam circuli
nonateigiffer quidem, non immeritd fuum vellet.

Etin his omnibus, qudd magis ftupeas ne Propofitionem quidem vnicam ex
alienis quafihortulis ftudio excerpfit, (excerpfirautem admodum paucas ) quim
non immutatd demonftratione, aut fi Problema foret etiam conftructione varia-.
ti, propriam fecerit; ealue tum quoque laudaro Aucoris nomine, Auétoriac-

ceptas referat. Studio,inquam, fi excerpferit : nam vti limitatunr hominis inge- .

niumnoneft ; ita pluresin eandem veritatem incurrere potuifle, non negamus.
Lege,fiplacer, quid Pag.22 1. ingenué profiteatur,vbi fe in Serenifpeculationem
ineidifle vidit: fedingenu nimis; ciim plurima ifthic finta Sereno non propofi-
ta, ompia verd aliter demonftrata. Item Lib.2.ad Prop.36. ciimeam propolitio-
nema Clauio expofitam, alio tamen quam ipfe modo expediiffet, difertis verbis
alleric fuam non efle, fed exercitij graua A (e folutam. tum fubdit: Negueenimpro~
pofitionem Fatui mess lucubrationibus interferere , quam diuerfi difeurfis demonfirastone
meam non fecero, vel Auctorisnomen in publicum non protulero Ne propofitionem quis
dem vnicam etiam i fe ahiter demonftratam, abalio propofita modo fit, fine Au-
&oris nomine protrudere fe velle ait: abfivigitur, ve religiofiflimum virum dolo
malo quis fufpiceturnomen illius fupprefsurum, fi ita etiam per vmbram fefe ha-
beret res, qui ei nouam {peculandi materiam fuggerendo , facem ad Quadratura
adyrtareferanda pretulifset. Nonalienisindiget fulerisquimole ftat{ui; neque
alienis fefe plumis putidé exornare deber is,cui domi eft non curta fuppellex,qua
plura etiam volumina poflet exornare , quemque vita citilis quam nouz in Geo-
metrid veritates, nouaque elucubrandi materia deficient. Quod fiex vngueLeo
dignofcitur facile ex tali opere felicifsima P. Gregorij inexhauftaque venadiindi-
cabitur. F
Hac verd quz publici iuris iam fecit tanta cum fint,tamque varia, non mira-
bitur quis in tantam molem Opushoc excrenifle; cim fingulz , quaspaulo ante
recenlui , materia, iuftum Volumen ficquafi folitarié edita conttituere potuil=
fent, etiamfiad Quadraturas Circuli nullo modo fuiflent directz. Quid autem
nocuit fimul edi? certé argérea auread; fuppellex vno in atrio concinne & ex at-
te difpofita, maioremintuentibus admirationem ingerit, quim fi per partes di-
firacta, varijfque in conclanibus videnda proponatur.
Rurfus autem quomodo materiz ille Ez&cnusinm&z yautobfcurius faltem
ropofita Cm]adraturis re&eadhiberentur, fic vt Le@ornm animis nondumiis
atis imbutis plené fatisfacerent,nifi earum natura penitus eflet cuoluta, enuclea~
teque propofita : id autem nullo modo fieri potuiffer, nifi multarum propofitio-
nunquafi farragine confarcirentur libri finguli. Praambulum quod Libro fe-
enndd pramittit Audor fi placet infpice, illic confilij fui rationem dat. fichaber.
Praféns liber.quem de Progre|fionibus fcribimus, omnino nece(favins eft ad ffernédam viam,
guam inimus Cirenlo ad quadratum reducends. Now ita tamen hoc velim intelligas 5 vt
omnes omnino Propofitiones , queis toto eius dermﬁ reperiuntur ad eum finem requiri
credas , fed quod fine vfuhuius libri, quoad partes maxime principales, difficulter ad [co-
pum pernenire quis poffit : exigebat autems buins Libri argumentum 5 ad dodirina for-
mam
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mam vellewiter concinnariy c cogmatis materiss exornari ,ne fetumimperfedtim edere-
mus. Idems de fequentibus Libris indicium ferre dignabere.

Ve clarilis tamen fadti rationem exponam,dicam omnia. Geometris fcribeban-
tur haxc, quibusnon fola Quadratura circuli orexin mouetautexplet. alia nam
duehaber Opus hoc, Dimenfione Circuli haud inferiora , vti non femel & multis
iam annis vir in Geometricis expeditidimus Chriftophorus Grienbergerus So-
cietatis Iefu , publice ore litterifque Roma: profeflus eft - que praterquam
quod ad Quadraturam manu deducerent, & quafi viam aperirent, non mino-
remipfa plaufum, quim Quadraturamerebantur, cumea pland forent ipfius
tunc quidemiudicio, nuncautem & plurimorum qui fine partium ftudio rem,
prouteft, ditudicant, qua cum Antiquorum omnium clucubrationibus poterant
comparari.

lam verd quis merito id gré ferre poteft, Quadraturacirculi nomen Operi
tam admirando fuiffe prazfixum : Quadraturam certé fi dederit, non poteratid
fan¢ modeftioribns explicari verbis, imd fat dignis exponi vocibus haudqua-
quam poteft, Eam fcdediffe Auétor, cum Opus ederet, plane indicabat , iudi-
catque etiam nunc , imd magis quotidie confirmaturin (ententii, quidquidali-
qui fortaffe fecus, nefcio quo ferupulo,fentiant. Vequid ergo non plané logue-
retur, vequid diftorquendo verba, nimiumdue molliendo featentiam, infinua-
ret dubirtare fe, quafi caufz fuz vllomodo diffideret?

Qudd fiverd eriam theorematice tantum Dimenfionem Circuli abfoluifler,ne
tum quidem quidquam forer, quod elatiorem effe librititulum quis poflee crimi-
nari. Certé Theorema fuum Archimedes,quod tribus omnino propofitionibus
expedivit, Dimenfionem Circuli fiue Quadraturamindigitanic, neque quifquam
id ei A rotd antiquirtate vitio vertit. Potuit itaque tres illas propo?xtiones » quE
elegantiflima licét fint, folium Theorema continebant Dimenfionem Circuliin-
fcribere Archimedes, non poterit verd R.P.Gregorius{ubtilifsimamillam,tot-
gne implicatam propofitionibus demonftrandiviam , qui veluti Ariadnz filo
“Thefeusalter laberynthum aded intricatam ingrefluseft, impeditafue femitas
labore improbo, conatuque plufquam Herculeo explicui, felicitateautem fum-
mi cuiuis aperuit, eam inquam non poterit pratenfo Quadratura: titulo Geome-
tris porrigere , ac veluti in manus dare? -

Vevreilet, Quadraturamque problematicé non dediffer Auor, fcio ego
feiuntque rem quiexcuflére, ipfam Quadratura inueftigand 2 rationem, maio-
rem apud Geometras admirationem excitafle, quamipfa, Archimedzz infiften-
dovix, exhibitio Quadratura potuifletexprimere ; maioremque apud Indices
non praoccupatos partium ftudio , fibi ve Geometra fubrilifsimi famam, exifti-
mationemque peperifle , hac methodo quadraturam quod indagarit,, quam quod
inuenerit inueniri eam potuifle non mirantur Geometra: s hac verd vidtam in-

anditd , numquamque expeati quari quod potuerir, id enimyerd nemo eft 'qui

non obtupefcat. Dele@ationi etiam fummz eft Geometris videre , alid ex parte
emerfifle veritatem hanc, qua in Geometriz latebat fundo, quamalii expea-
bant emerfuram. fic nefcio quid iucunditatis afferat, alio effodi thefaurum loco,
inuenirique gemmam, qua alio prorfus , irrito ftudio nequidquam quzre-
batur.

Quod fi quid interim occurrerit alicui miniis quod placeat minufque quod
faciat fatis, udicium certé Geometricumnon declinat Auétor; Geometricum
modo veré id fit. Vi enim fe hominemnouit, ita & nihil humani a fealienum pu-
tat.orat quinimo vt ﬁ:rigto typis edito, agitetur potilis difcutiaturque res,quam
vt tacito murmure, perhominum ora volitet nefcio qux fama obfcunor_, qua li-
cet non euertat, obnubilat tamen apud horum ignaros ,aut apud eos quibus non
vacat fingula difcutere , obfcuratque famam celeberrimi Geometra. Qubd i
quis typorum difficultatem refugias, litteris certe feriptis, commodifsimé confi-
ci res tota poteft. fufficicautem Geometrz effe, vt gratifsima fint acceptifsi-
maque, cuiufcumgue demum etiam ignoti P.Gregorio litterz, noui enim hu-

g 1ic manitas,
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22 CONFIRMATIONES QVADRATVRA

manitatem facilitatemgue viri,fortafsis enucleabitur fie magisipfa veritas, eliici-
dabiturque fi quid obfcurius, vtinre noui fieriaflolet , occurrerit; plura(']ui;: €0
paco in lucem fortafle venient, qua in fundo ignorantia:, non fine Geometriz
detrimento latuiffent. Verum Geometricé, fi placet, agatur res, per fiidas verita-
tum propofitiones, demonftrationefque; neque pluribus opus eft, vbi veritas fola
inquiritur. : '

Qudd fi error detegatur,, tantum abeft veodium paritura fit Veritas 5 qudd
quidemapud inanis gloriz futiles capratores,, vanofque locum habet, vt gratias
ctiamampliffimas Benefactori fuoacturus , babiturn{que fic Aucor : cim enint
fummum malum quod intelle¢ui poteft obringere, fiterror, certé éfrorem de-
texifle, quod plané eum fane menti eft detraxiffe, non poteft non fammunm effe
beneficium.atque itaapud aquos Veritatis indagatores; 2ftimatore(que, Veri-
tasamicitiam parit.

PARS

Signatur; Leibn, Marg. 230, Stk 2, [27] - 22 (& o
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PARS SECVNDA
| ' Qua Propofitionum 5.6.7.8.12. & 54. |
: Quz Lib.to. Operis Geometrici _f | ‘
. R.P.GREGORII A $*, VINCENTIO " ?

CONTINENTVR | |
i GENVINVS SENSVS DECLARATVR.

PR AER T IO e |

N7 Vomnaam ingenia, qui pto ftudio quo in Quddrtatiis

4 \S=O) ram1 Circuli ferebantur , fedulo eam & Geometrice lr!

S cxaminate voluerunt, veritatem§ue propofitionum; ,[
E ad calculos reuocare, torferunt Propofitiones quadam, quain i
| Libro1e. Operis Geomerrict R, P. Grrcoru occurtére ; ez r\
g erant quas modo prafixi, 5. 6:9. 8.12.& s4. Quadraturarum vt il
E italoquar fundamenta & bafes. %x quidem , vt nondiffimu< ‘
F lem quod res eft, breuiflima quod fint, obfcuriores funt,neque I:I
'!E adeoad percipiendum faciles; & tamen eiufmodi, vt fivel mini- !
| mum ab earum mente defle@as ; natzfintinerrores haud con- i
i temnendos Letorum animos abducere ; prout id nonnullis v

Geometris reipsdaccidiffe comperio.Sed quomodo Auctoti il :

J mentem incidifle poterat, non ed modo intelligendas propofi=
tiones fuas, quem earumnatura ferret, autverborum fenfus na<
& ture rationum;,de quibusagitur, accommodatus? . '
Vifumitaquefuité reefle cumobicemrcollere, tem§ueipfam
fubrilitate fua (an¢ difficilem , & diftorto vetitatis fenfumaleqs '
percepro magis intricatam,quoad in me etit, paucis complana- i
re,necuiquam hacex paree pofthaciniiciatur mora. Neque id g
i ameprafertim attentari quifquam mitetur, zgréve ferat: nam I
I licer Auctor ipfe materias illas fufids elegantinfque alio quod ‘ ”
molitur,vedixi, voluminc,fufccpcrircxpﬁcﬁdas,-non videbatut A

tamen diutits expe@andum ; prafertim ctim hac fefe occafio t
commodumobtuliffet, fatisfaciendi corum defidetio, quibus I
‘hac in parte aliquid,preeter data,requiri videbatur. . |
T0+ I
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4 ' “CONFIRMATIONES
Prodromus erivitaquettadacws hic, & quafipralufio ventu--

' rliOPC‘rls,l Ompium vero qug acin{:éps dictarus fum fenfum,

ex ore Autorisaccepi, & {apitis quidem non yno tempore,nec
vnomode datdopetaabeo expreflum;iquem vepercipetemihi
vifus {um, tum denique prout mihi quidem videbantur intelli-
enda, expp(bi.Qua, fiLectori Beneuolo atriferingdabiifque i
%ccerint fatis, id certe An&oriipfi acceprum referat: oblcurio-
ra yerofi forfan fueriny , id mihi omninpadfcribivolo s vt qui
rent (Ubtilliflimant, calamo faltem exprimere, non vique aded
feliciter potuerims; Fortaflis tanaen erit qui meintelligar. Pro-
pofitionem vero ipfam, quam ynicam pono, fiquis primafron-
te non perceperit, Corrollariaipfafedulo perueftiget,& tum de-
mum patebir felicicerné res fueric cuoluta. Rem itaque prout
poflumus ,ordiambr.. % a )
Atque a Propofitione quinta & fextain quibus prima, imé
v parebir; voica erat difficultas, aufpicemur. ’ , TN
$oitsarndae) Prop. 5. ita fe habet. Data fit ratio oA ad
mdois quamuts altam quantitatem diusfamin B €9 C.
QT 1 - Dico quod vatio A ad B excedatrationem A ad
4 B 518" (-E____ BC, ratione C ad B. Propofitio verod 6. hanc
s o ke deftruere videtur, qua fic fe habet. Jifden pofi-
tis.Dicorationem Aad B C aquarirationiedad B, minsisratione C
-In his verd propofitionibus ciim contraditio prima fronte
appareret; Scholion bené longum adieGumeft, in quo& fenfus
carum exponitur, & contraditiodeclaratur. Verumcum & il-
fud obfeutiusadhue vifum ficaliquibus, Propofitioneshasduas, .
alitpotids ¥hicam), ‘pam reuera inideminciduntvemox appa-
rebit; hicexponimus Propofitione vnica, pofiramque demon-
ftramus: deinde per Corollaria, ex hac vnica propofitionede- .
ducta,remroramexplicamus.Ex quibusliquido apparebit,quo-
rutidamdubia ; qua deinceps exponentur, ex diftorto tantim
huius veritatis fenf{u ortum duxifle; propofitionemque ipfam;
alium quamhiceliciamus fenfum, habere non debuifle,imd nec
potuifle fecundim mentem Aucoris. -
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QVADRATVR A

25
PROPOSITIO.
DAta fit quzuis ratio A ad BC , Cuius A
confequens diuifum fitin B & C. 12
Dico quod ratio A ad B excedat ratio- T A
nem A ad BC, aliquo exceffa rationis, B C 8
quem determinart ratio Cad B , collataad = 4
rationem BCad B,

Autve alijs quidem verbis,fed in idem recidentibus, vear,
Dicorationem A ad B excedere rationem AadB C aliquo rationis
exceflu, qui ad rationem maiorem Aad B, ficve excellus rarionis quo

ratio B Cad B excedic rationem B ad B, fcilicet vt ratio C ad B eftad
rationem BC ad B,

Demargﬂmria.

A h@iAiBe it BCiB & ATA:f-A foheed

R Atio A ad B eftad rationem A ad B C,vt B C lineaeft ad B,per 7. de Propor-

tionalitatibus P.Gregor.(ed vt B Ceftad Bita eftratio B Cad A, ad rationem
Bad A, per 2.eiufdem : igitur vt eft ratio Aad B ad rationem AadBC,itaeft ra-
tio BCad A,ad rationem Bad A. Sed ratioBCad A » fuperat rationem B ad A,
ficut B C fuperag B, colligiturid ex114. einfdem: igitur etiam ratio A ad B, fupe-
ratrationem A 4d B C, ficut B C fuperat B. fed B G fuperat B exceffu C qui fit
v.g.duarum tertiarum totius BC igitur etiamratio A ad B fuperat rationem A
ad B C exceflu qui fit duarum tertiarum rationis A ad B, Sed duz tertias rationis
B C ad B funt ratio Cad Bsigitur ratio Aad B fiPeracrationem A ad B C ratione

aliqu, qua fitad rationem A ad B, proutratio Cad B eft ad rationem BC ad B,
Quod erat demonftrandum,

(orollarium primuim..

Hlnr: patet primb quomodo errent ij, qui in numeris examinare propofitio.
nem hanc dum volunt,hoc modd procedunt,

Sit, inquiunt, A 12,B C verd hoc eft 6 diui- A
fuminBquodfita, & Cquod fic 4. Ratio A 12
ad B eft fextupla ve 12 ad 2 : ratio verd A ad
BCeft dufla vt 12 ad 6. Exceflus autem ratio- B C

“nisfextuple fuper dupli eft ratio quadrupla, 7 4

& tamenin propofitione iam dicitur quod ex- .
ceflus ficratio Cad B, hoceft 4 ad 2 quaeft dupla, igitur ratio dupla & qua-
drupla,exdem funt rationes. quod manifefte falfum ef.

Ethanc quidem tam liquidam demonftrationem putant ,
metria dari poffit. Vertum manifefté oftendit fe propofitionem hanc penitiis non
percipere quifquis eam hoc modo numerisapplicat, ac propterea nullo modo
mirum eft tam apertam falfitatem exei perperamintellect deduci. Primd enim
incommodé rationem A ad B comparatam cum ratione A ad B C vocant fextu-
plam comparatam cum dupli. Demnde falfam fupponunt dum dicunt exceflum
quoratio Aad B excedit rationem A ad B C effé rationem quadruplam.Primum
iam deduco, fecundum Coroll. fequenti €xponam.

Imprimis difcrimen eft in modo exponendi rationes A 2d B , & A ad BC fi
fumanturabfolute, & fi refpectiudad fefe inuicem comparatz accipiantur. Ab-
folut¢ enimloquendo ratio A ad B , fi ad nullam rationem reflpeGum dieat, eft

: D

ratio

quam vlla in Geo-
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M CONFIRMATIONES Ik
ratiofexcupla: hoceft numeri 6 & r funtmi= b
A _ niminumeri quibusratio A ad B exponi po-
12 teft; vti & ratio A ad B C eodem fenfu eft
dupla; & tamen fi relatiué fumantur he atio f
B & nesad fe innicem , funt vt tripla ad fimplam.
2 4 cumenim ratio A ad B ad rationem A ad e
B« ficvt B C ad B/per 7.de Proportional.hoc !
, eftvi6ad 2, fiue vt 3ad 15 clarumeft ratio- :
news Aad BC rion bené exponi per rationem fextuplam ad duplam ; nam hac
ipfaratio fextuplaad duplam, an&ﬂc in minoribas terminis exponi poteft , fcili-
cetquod firve tripla ad fimplam.Reducatur itaque ha:c ratio12ad 2 ad minimos
terminos, prodibitds ratio6 ad 1.item ratio 12 ad §,redncarurad minimos termi-
nos, quorumantecedens fit etiam 6, prodibitqueratio s ad 3. erititague ratio
A ad B ad A ad BC vti-ad ;- apparebitque quod illa rationes ad minimes
numerosredudta, fintve3 ad 1. hoceft veratiot ripla ad implam,

E Manifeftius autem apparebit difcri-

: men inter duas has expofitiones rationii,

30 filoco A affamatur quanis D 24, aut

E 30. remanentibus B & C. nam rutfus

D ratioD ad B collata cum ratione D ad

24 B C,autratioEad B collara cum ratio-

B C ne Ead B C.eft vt CBad B per7.libride
PR 1 Proportionalitatibus. quapropter fem- .

per eftratio; tripla collata cum fimpla «
& tamen fi abfoluté fumantur , ratio D ad B eft ratioduodecupla , ratio verd D
ad B C eft ratioquadrupla; vti &ratio E ad B eft ratio guindecupla, ratiove-
1o E ad B C,eft ratio quintupla fi abfoluté fumantur,ni ve fic,minoribus numeris
ez rationes exponi non poflunt, Reducantur aut€ h rationes ad numeros mini-
mos comune habentesantecedens,vt relatiu¢ inter fe comparata:, poflincexpoti
iuxta fenfum, Propofitionis 7. de Proportional.erit ratio Dad B quidem vt 12 ad
1, &ratio D ad B C vt 12ad 3; quare cumiz fit commune antecedens.eruntad
fe innicem hz rationes vt 3 ad 1. Et rurfus rationes Ead B, & E ad B C reducantur
ad numeros minimosqui commune habeant antecedens, prodibuntque rationes
15 ad 1, & 15 ad 3: querdtiones cim rurfusinter fefintve 3ad 1, patetrur-
fus rationem E B comparatamad rationemE ad B C efferationem triplam com-
paratam cum fimpla. 1 S, . ik
Nihil ergoinauditum aut mirum fapponit diferimen illud quod fatvimus in
expofitione rationumabfoluté autrefpedivé fumptarum , fi recté percipiatur;
namid etiam locum habet, quando inter fe comparantur rationes qua commu-
ne habent confequens,quomodocommuniter hactenus rationes inter {e fuerunt
comparate.Sitenimravo Lad N, & ratioM

L M ad N; ratio L ad N eft duodecupla abfoluté
1z V6 fumpta, vti & ratio M ad N eft fexcupla: nam
N ratioL ad N folitarié¢ fumpta minoribus nu-
g meris explicari non poreft , quam per 12ad 1y

& ratio Mad N non minoribus quam per 6 ad

1. & tamen fi compareturratio L ad N ad ra-

tionem Mad N , hoceft fi rationem quimhabet 12 ad 6 ad minimos termi-
nos reducere velis,dicetur quod ratio L ad N,ad rationem M ad'N, fit ratio du-
placoparata cumfimpla fiue vt2 ad 1. Eodem modo, ratioquidem Aad B eft
fextupla, & ratio A ad B C eft duplaabfoluté

A fumpta, fed quandointer fe conferuntur , eaf~

12 que fic collatas minimis numeris exponere

vis , non reé&e dices effe rationem fextuplam
& duplam ; non énim illi funt numeri minimi,
inquibus exponi poffunt rationesdict , nam
{extupla

B
3

et
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% 7 aa QVADRATVR A &
fextupla & dupla clim riarfusineer fe fint vt 6ad 2, minoribusadhuc numeris c5-
modius exponi poflunt & debent. dicendo qudd fine vt 3ad 1. Quidautem hec
expofitio, reductioque ad minimios terminos commiodi afferat mox a pparebit,

. Atque hoceft myfterium; qudd Lib.10.Operis Geomet.Prop.6. in Scholio afs

fumptum fusre; quod fulius explicare opere pretium duxi,ne quislatebras putidz
ifthic quelitastortafle fufpicetur.

) Corollarium fecundum.
Atet fecundd manifefté exceflumipfum b -
quoratio A ad B fuperat rationem A ad 30
BC, quemdixit Prop.s, efle Cad B,etiam
non efleablolutum,fed refpe@ivum: adeo- D
fueerrare plane eos qui putant exceflum PR
quo ratio A ad B {uperat rationem A ad +
v B C cfe rationem quadruplam. '
*% Cim enimratio Cad B non tantiim ex- A
ceflus fit rationis Aad B fupra rationem A 1z
ad B C,fed & rationis D ad B fupra rationé
Dad BC, imd & excefsus cuiufcumdue - 8. G
demum E ad eandem B, fupra rationem B 't 4

adeandem B C; ratio autem Cad B fi ab-

folute fumatur femper fit dupla, cuinam vmquam vel leniffime Geometricis titi
_ &o in mentemvenire polier ; qudd ratio A ad B fuperet rationem Aad B C ex-

ceflu Cad B item quod ratio D ad B fuperet rationem D ad B C, denidue & ra-

: tionem Ead B fuperare rationem E ad B C eodem exceflu; ac propterea rationes

Aad Bvel D ad Baut E ad B fuperare eodem plané exceflin abfoluto, rationes A

adBC, vel Dad B Csaut Ead B C,fingulas fingulas: quod tamé dici deberet fi ex-

ceflus Cad B ablolutd fumatur, Idautem quith turpe foret fufpicari 3 Geometra

fubtiliffimo pfotiunciatum effe ; resipfa clamat, cium falficatis & minimo quoque

Geometra argui poflit. ! '

- Longealiter intelligenda Hac funit,proutin Scholioad Prop.6. Lib. ro; Operis

Geomerrecte funtexpofita. que fi cui obfeuriora videantur, hic expono incelli=

gendaqui fint, prout ea perceperuntij quinodumin fei Irpo non quarunt.

Dico igitur;iuxta demonftrata, rationem A ad

B fuperare rationem A ad B C excefld rationis A
quatn determinat ratio C ad B non qéialifcum- 1z -
§ue, fed collata cum ratione C Bad B ; ¥t afferit 5 ] !
5-Prop.lib.ic.aut vt 6.ciufdem, quam determinat B C ;
ratioCad Arelataad rationem B C ad A:nam re- 2 4 -‘
8 ticrd ha daz propofitiones ; aded fibi contrariz
|

; non {unt, ve fint plang identica ; ctim ratio G ad A ad rationem B Cad A, item
i ratio Cad Bad rationem BB Cad B, fint ve Cad B C per 2.: de Proportional. ctim
confequens fingula binariz rationes commune habeant. %
] * Iraque veelariusadhuc loguary fi fot partes rationis auferantur A ratione A ad ' !
2 B, quot partes rationis C B .’}d B atifertratioCad B, relinquetur tandemaliqua
; ratio qua ®qualisfitrationi AadBC, g § R i
In pumeris id fic declaratut. Ratio B C 4d B ficvt 3ad 1 ; & quia ratio A ad B i
collata cum ratione Aad B C eft vt B Cad B, erit etiam ratio Aad B ad rationem g
‘AadBC vtzady, feuvt triFla ad fimplam.exceffusautem quoB C fuperat B eft ’
C.hoceft 4, cum C pofitun fit 4 & B 2. itaque Ceftad B vt 2 ad 1.Iam vero cum
ratio C ad B conferri debeat cumratione B C ad B, hoc eft dupla cum teipld ;an-
feret ratio Cad B duas ertias rationis B Cad B : adeoque & exceffus quo ratio A !
ad B fuperarrazionqm Aad B C,eruntduztertiz rationis A ad B. X i :
Non igitur exceflus rationis A ad B fiiper rationem A ad B Ceft ratio quadru- :
pla vtillivolebant, fed fiine quatuor partes rationis A ad B hoc eft fexguple, qua '
&quales funt duabus terijs rationis triplz, ]
¢ D a Co- |

A b
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C1: CONFIRMATIONES

Corollarium tertinm.

E i PAtct tertid quis denique excef-

%o fus , & quomodo detrahendus

o fit, etiam in numeris, a ratione A ad
: B, vtremaneatratio 2qualis rationi

% A ad BC iuxa fenfom propofitio-
D nis. drationeenimAadB , itema

24 ratione Dad B, & arationeE ad B,
detrahendz funt du® tertiz ratio~

nis A ad B,item duz tertiz rationis

A Dad B,denique duz tertiz rationis
EadB: quod quidemfiet 6 A,D,E
C ita dividantur vtidivifackt BC n B
—_— & C; hoceft,auferantur ab antece.
4 dentibus dua: tertiz , remanebic

¥,
i

: enimexratione Aad B ratio F ad
B,hoceft 4 ad 2; item ex ratione D ad B remanebit ratio Gad B, hoceft 8ad 2; -
&ex ratione Ead B remanebit ratio Had B hoceftioad 2, qua ®quales erunt
rationibus Aad BCvel D ad BC, aut E ad B C fingala fingulis , vt conlideranti
claré patet. -
o I Quod fialiud exemplum exercitij cauffa pla~

M 31 cets fitratio [ad KL ve12ad 8; ficautem KL di-

nifumin K 2,& L 6.ratio igitur [ ad K adrationem

3 1 TadKL eft vt KLadK, hoceftvi 8ad 2, fineve

Bt S quadruplaad fimplam : exceffus aurem K L fuper
2 6 |

K eft L,6.ratio autem L adK five3ad 1, continet
tres quartasrationis K Lad K. exceflusitaquera-
tionis Iad K fuper rationem Iad KL, funttres quarta rationis I ad K.itagueau-
ferantur A ratione Iad K tres quartz , quod fiet fiab I antecedente auferantur
tres quart [cilicet g,remanebitque M 3,adeoque & ratio M ad K 3ad 2 qua z-
qualis eft rationi rz ad8.

Corollarium quartum.

A ATque ex hoc Patet qnarto eodemmo-

$4: do decrefcere rationem Aad B, per

D LR £ ablationem faGamab iplo antecedente A,

< 3 ficutdecrefcit peradditionem fadtamad B
4 confequens : adeoque hae duo in idem

B c F!ané recidere, modo inadditionead con-

M, — equens , & in ablatione abantecedente,

autcontra , proportio feruerur = quod qui-
I3 dem fietfi Aita dinidatur inD E& EF, vt
B C divifum eft in B & C,aut contra. Nam ficut fi a ratione A ad B auferas duas
tertias , quod fietfi Aitadinidaturin E, vtEF fintduz tertia rorivs A , rema-
nebit ratio DE ad B, @qualisrationi A ad B C; itafiad Baddas C duplum
ipfiusB, ficvt C fint dua tertiz totius BC , eritratio A ad B peradditionem
C ad confequens B , diminuta duabus tertijs rationis A ad B. nam ratio
A ad BC , peradditionemipfius C , zqualis fitrationi DE ad B , qua dua-
bus tertiis minor eft ratione D Fad B hoc eft A ad B: eodem modo ficutratioD F
feu Aad B,per ablationem dvarum tertiarum totius D F, fcilicet per ablationem

EF,redditur diminuta duabus tertijs rationis D F feu Aad B , remanet enim ra-
tioDEadB.

Tota
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Totaitadue hic diminutio rationis’; fit per fimplicemadditioném ad terminii
confequentem; quod bene notandum efts nam peradditionem ad ancéeedens,
angmentatio fit rationum. quo modo énifnadditir ratio ~~ad-=-, pifi augendo
6 per 4 manente confequente inuiridto vt fiat ™~ eodem modo fiet diminutio
rationum , aut diminuendo antecedets ; aut certé ve hicfit , pgr fimplicem addia
tionem ad ¢onfequens , manente inuarfitoantecedente. ¥ ;
Arque haze eft do&cing 5.& 6,Prop. 116.Operis Geom. quamt dethonftratiug
certam elle nemo negauerit. Neque qfis dicat in terminis fic non fiiffe propofi-
fam, nam prieterquam quod mox in Scholio mentem fuam Audtoripfe fatis ex-
plicaret , alium fenfum Propofitiones ipfx admittere non potérant, veidemon-
ftratio ipta fadis indicabat : neque :Rf:c\rbﬁtiones fefe inuicem vt videbatit de-
ftruentes, fed reipfa idem dicentes fimu! iungere, invilum Geometram,ne dicam
in P.Gregorium ymquam cadere potuiffet,, nifi frudio id iﬁgum feciffer ad expli-

candum fufiusintricatamrem; quod fine Tuculenterin Scholio mox praftitit.
" Libet tamen oftendere propofitionem etiam vtia-  ° A :
cet non aliterdebyifle intelligi. Cumenim ratiooum ~— 3= c

A ad B,& A ad B Cdepominatores fint C B, & B, non
P o:ggt exceflum if*arﬁ rationd determinare , nifi perexceflii dénominatorisB C
uper denominatoré B; exceffusautéerat C.13 verd cli exceflusille C fitantece-
dens rationis C ad B, illius nempe qua ratio Aad B dicitur exceédere ratione Aad
B C,clarti erat referendu gxccg"um illf ad aliquam rationem cuitis pars erat rdtio
Cad B.illaantem ratio neceffario erat ratio C B ad B, qua ad ratiohé B ad B,om-
nino ita fe habet, vrratio Aad B ad rationé A ad B C. Patetigitar propofitionem
s.&idem eft de 6, qua eadéeft,proutiacebat,non determinare exceflum rationis
A ad B (uper rationem Aad B C, nifi per exceflum qui refpetiuus eft modoiam
explicato,& nonabfolutus. Sed quia id obfeurins poterat effe, idcircoadiectum
ISCgolion,cl_:lritatis, vidixi cauffa,non neceffitatis. .

. Verum ad alias Propofitiones gradum faciamus.
{orallarium quintun.

Ex his probé intclletis , Patet 5. nullomodo
Achymericam efle Prop.7.1. ro.fed veram plane- - 1 -
fue certam ac Geometra dignam.Eaafferitfico- ' p :
?cqucns fit dimfum v.g.in B & C,quod ratio Aad !
BC, fitratio Aad B, fimul cumrationeAadC. 4 g ¢ 4
Patetex dictis. nam per additionem rationis A ad : autc 3elndl
C ad rationem A ad B, fit ‘confequés B C maius: = 4

ac propterea fatio A ad B C minor eft quimratio T
A ad B : & quidem ed ratione minor,vtiam oftendimus,prac. Coroll. in qud ra=
tione per additionem C , accrefcit confequens B. Vnde quoniam Biper
additionem C accreuit ad duas tertias , etiam peradditionem rationis Aad C ad
rationem A ad B,diminutaeft ratio A ad B duabus tertijs; ficque ratio Aad B facka
oft ratio D ad B; qua ratio eadem eft cum ratione A ad B C.quare coftataflertio.

1l (orollarium [extum.

Inc patet fextd errare eos qui propofitionem hanc numeris exponere dum
volunt,veram augmentationem rationum facifint,ciim tamen heri debeat di-
minutio rationum, vt propofitio rité exponatur,quod quidem oftendo. Sicenim
argumentantur. Tt i
Ratio A ad B eft fextupla, ratio verd A ad Ceft A
eripla: tripla autem addita fextuple facit noncu-

plam & tamen vti patet ratio A ad B C eft dupla; 1z
chymericil igitor,inquiunteft dicere, quod ratio B.,C
AadBC, fitratio Aad B fimul cum ratione A ad C. T
Sed vt ante premonui, errantipfiplan¢in co _
- D3 quod
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nives ey oiquodrationem A ad B, & Aad C exprimant prer ra«
T tones; &= mam aflumunt rationes duas qua
11 i i et e plF SR (e TR
L . commune confequens haber,filicet vitatem,ad-
bt _9_, iC g \duntcjup.-ﬁ_l}'l.im_xif-‘em antecedentes ;gd!_t’is auterd
e g g antecedentibus clarom eft Heri rationchn aliquian
; : maioremsquam erataltertitra.In iofrogtrer cal
diratio A ad By ratio Aad C,commiune antecedens habent,confiqentia verd
diverfa ; quueafuiyer additionem confequientinm diminutareddicuraltérutrara- ;
tio,imo veraque folitari fimpea, o CCTEIEEEE
.. Cumaitaquerationes A ad B, & Aad iC]qd', nameros @_ﬁimo!'rq&u'&fq volunt
_{quod faciunt quando rationem A ad B yocdt fextuplam X rationem 4 ad'C vos
cantriplam)verecte ftet exemplumin numerisprout indicauiin Coroll 1/ redus
_eatur ratio A ad Bad numeros minimosseritque ve 6 ad 1 : & ratio Aad C redu-
cagur ad numeres mipimos, quos patitar antecedens 6, prouenictgue ratio 6ad 22
addantur autem duz confequentes 1 & 2 proucnient 3, fietque tatio 6ad 3 qua-
™ lis cft ratio Aad BC, 12ad 6, it Vit i :
Qudd fane vérum eft: neque ego quidquambic chymericam , imd ne M'ﬁ
fim quidem agnolco;nifi fortiquudjimitluﬁo rationum quz fit per addirfonerr
confequentitim, ignota multis cum fuerit , occafionem dederit coniutigendi’
‘tionem fextuplam cum eripld per additionem antecedentium. non aduerterin
.autem hic non fieri augmentationem rationumqua fit per additioncm anteces
dentium, fed veram efse diminutioncm rationum,quz fit per confequentiuma
ditionem,qualemrequirit propoficio. : e 2

fhitl

B oy Corollarium feptimum. it A9
candsibnalieibicals i Inc rurfus Patet feptimo redté etiam pro-
BT s, oo Hpoﬁr.:;m effe Propr 8.lib.s0. Operis Geom.
10 8  gquddicitur, quod quando rationis A Bad
C D tamantecedens quam confequens ditifom eft

in quotcumque; antecedens quidem v.g. in A
5 & B,confequensveroin C & Diquod raticAB
ad C D, fit ratic A ad C,& Aad D,fimuleum ratiombus Bad Cs& Bad D, .

" Rario enim A ad C, fimul cum ratione A ad D (per quam diminuitur ratio A ad
C)elt ratio A ad C D, vti iam oftenfum eft : item ratio B ad C,fimul cum ratione
Bad D (per quam-diminviturratio Bad C ) cft ratio B ad CD, [ed ratio A2d C
D,adiun&a rationi Bad € D zquatur rationi A B ad C D,cum viraque ratio idem
habeatconfequens:igitur ratio A Bad C D.clt ratio A ad C, cum ratione AadD,
vna cum rationibus Bad C & Bad D, quod erar demonftrandum. i A

In numerisid experiri fi placer, operare hoc modo. A clt ad Cves.adi, & Actt
-ad Dvrs.ad 3.reducendz enim funt rationes illz ad nomeros minimos qui com-
muiie habeant antecedens ve ante dixi,lcaque coniunge iam confequentes,1 & 3,
lextrgent 4, & ratio Aad CD erit ves.ad 4. Jtem B eftad C ve g.ad 1& Beltad D
+t 4.a2d pnam &ille rationes reducendz funt ad numeros minimos commune ha-
.bentesancecedens sadde,1.8¢ 3, fient 4, & tatio Bad C D eric ve 4.ad 4.1am vero
queniam rationes 5.ad 4,& 4-ad 4.communc habent con fequens fcilicet g,addans
cur antecedentes 5. & 4, exurgencg , rationefque fic fibi inuicem addica crunt ve
g-ad 4,qua cadem plane ratio eft cum ratione ABad CD,18,ad 8, > 3
Ex hisomnibus itaque conéludo , rem planam efle & apertam, roramque diffi-
ctilratem ex modo loquendi minus commodo exfurgere,& poftea per operatio-
nem crroneam intricari.V olune enim rationes qua commune habent antecedens,
tum quando inter {e comparatur vocare rationem triplam & fextuplam, &c.cum
tamen tripla & fextupla commune habeant antecedens,ac propeerea,quid miram
in earum additione errari,cum antecedentes fibi addinon debeant confequente
inuariato, ve fitin additione vera per quam fit augmentatio rationis, fed confe-
quentes fibi inuicem iungendi fine antecedente inuariato, ve per sam additig-
_nem fiat diminutio rationis, .

Quo
L
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ngmodo ergo vocanda eritinquies,ratio 14. ad 2, comparata ctm ¢atione 12,
ad 42 Certe non poreft dici fextupla comparata cum cripld , fi in minimis numeris
€am comparationem cxprimere vis;nam ratio 12.ad 4 ad, rationém 12, ad 4. cft
ve4.ad 3 vocandadue eflécdupla compatata cum impli. Aduetteé tamen quod
licet ratio 2. ad 2. comparaea ad rationemr1. ad 4, vocétur ratio dupla comparata
cum impld, fi tamen fationem'rs, ad 4. addere vistationi 12. ad 4y ac ptdptetca
rationem 12 ad 2:reddere diminucam duabus tettijs; non poflis duplam rationem
addete fimpla;narh tunc fic ftabit exemplums= & ., antecedentelque erune di-
verfz & confequens communé";nddnirque antecedentibus augebitur ratio, veruni
rcdifi debet prior ratio ad minimos terminos vt 1. ad ¢, ad rationem 6.ad 1; fc-
cunda verd ad minimos tefminos quos patituridem antecedens. 6; fic§ue demum
ftabicexemplum‘ £ 2+ addanedrque confequentes, fient 3, & prodibit ratio 6ad
3 qualis eft 14.4d 6, quae diminuta eft duabus tertijsrationes 12.ad 2. L

' ' Cmﬂmm oftauum. "
K7 0 dectprmpiot el » i g
H 2y .)_ by X f l.ll
oy Sl o db o I M 5 I i
2 | 4 8 16

Ex hoc Patet 8.vetitas Prop.§4: Opetis Geomet. 1, to.qua dicitur, i dentur duz
#tationes A Bad C D, & EFad G H;quattm ram antecedentes qudm confe-
quentes divifx fint in quotcumque ALIBsCK,KD;EL,LF; GM,MH;ra-
tionem. ABad C D, eflc ad rationem ¥ Fad G Hyt rationes Al ad CK, ATad
KD,1Bad CK,1B ad KD finiul fumptz, font ad rationes ELad G M, E L ad
MH;LFad GM,LFE H fimul fumpeas, Patct inquam, quia , ratiofies qua-
tuorprima fimul fumpte, fiue fibi nvicem additz co modo quodi&um eftin corr.
7. funcipaflima ratio fiue confticuunt ipfam rationem A B ad C D ; fimiliter ex ra-
tionibusyquatuor {ecundis (ibi additis codem modo conftituicur ipfiflima ratio B F
ad GH. |
1 Atque ex hoc & cortollarium eiufdem propofitionis fit tanifeftum, quod fic f&
habet: . :
Sirationum ABadCD,& EFad GH partes exdem aut fimiles tationes fue-
tine (in idem enim incidic ratlones efle fimiles & eafdem vt pacer ex 1.8. de Propor-
rionaliin opere Geom) tum totz rationes ezdem aur fimiles erunt, Hoe eft i ratio
v.g. A Tad CKfimilis fit rationi E L ad G M, item ratio A 1ad K D fimilis rationi
E Lad M H; rurfus ratio 1Bad CK fimilis rationi L¥ ad GM ; denique & ratio
I1Bad KD, fimlis rationi L F ad MH,etiam tota ratio A B ad C D fimilis eric ra-
tioni EFad GH, patet ex prcedenti. Arque fic complanata cft difficultas qux
in2,3 & 4. Quadratura pollet occurrere,

D 4 Cerol-
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bouo Mg B . «&lqmiQ APk Exmop-gmopeq. Geom. «
£ § oo (A ETTR il o ie et 4 g 1 cxphca_[a&mﬁm;
sy o8 @l “H 1 eam intelligimushic in Corrol..
) — 11 s et .:z.l_’al’ct-g.quoqu&imclli nda:
dhaatia suplas w0 Voo figsssequomode verum fenfiim.:
Dérrri wid e ! o 7 babeat Propaa, libs 0. Oper.,
of ks n M N e (Geom: 10k gyt
i TTouTT oA bic oftenderat Auétor in,
oo Q0 R al 8 0 0T eafuque proponit,quado feilis,

. cetfunt quatuor ordiaes conti-
nuéproportionalii ABCD V,
FGHIV,LMNOV,QRS

TV communem habentes vitimam V, quod ratio A ad L, fit duplicata rationis

Cad N, & ratio Cad N duplicata fitrationis D ad Os item quod ratio AadQdu-

plicatafitrationis C ad 8,& ratio Cad §, ddplicata rationis Dad T'. Item often-

deratquod ratio Fad L duplicata fit ationis Had N, & ratioH ad N duplicata
rationis Iad O; denique quod ratio Fad Qguplicata fit rationis Had S, & raio

H ad S duplicara rationis I ad T'-

A F C H) OD A

L g N S O i
: . 552t - F ,ﬁ

Hisitaexpofitis & demonftratis, infert quod ratio tora A P ad LQ toties
tineat rationem totam C Had N S, quoties ratio CHad N S, continet rationem.
Dlad 0 T. i Ik (O f 1

In prigo cum non effet difficultas , confequentiatamen hec vitima vifa eft
difficilis, imd & falfa nonnullis, cum eam innumeris pe ritiones varias exas
minare volunt. Veriim quid fi non re@e ez operatione ibeantur? Nam cum
ex Prop.8.lib.1o.demonftretur hzc confequentia , certé nonalium fenfam Prop.
ha:c 12,eiufque vitima confequentia guam modo pofusi habere potedt, quami
S.Propo{i tio requirit;alioquin fruftraea ad demonftrationem adhiberetur, Alium
vero fenfumilli fiaffingas, quis miretur in falfas confequentias, gx'eé‘-jm am
intelle@4 quempiam deuolui » Hic igitur genuinus cius propofitionis fenfus eft;
aliis verbis in idem recedentibus expofitus: L4, D he A 0Dk 12

Totaratio quantitatum A Fad L Q coftituitur ex rationibus ibiadditis iuxea
fenfum Prop.8.iam explicatum Corr.7,quz quidem rationes totiesmultiplicas
funt rationum earum qui fibi additz iuxta fenfum Prop.8, conftitnunt totam ra-
tionem quantitatis C Had N §,quoties rationes illz conftituentes racionem C H
adN § funt multiplicatz rationum illaram , que fibi addita iuxea fenfum Prop.8.
conftituunt totam rationem quantitatis D 1ad O T, ,

Quod quidem veriffimum effe deméftratur exeadem Prop.8.intelle& pront
eam mtelligendam diximus Corr.noftro 7. Nam ratio totius A Fad L Q, contti-
tuitur ex rationibus A adL,A ad Q,Fad I, Fad Q_: itemtotaratio CHad N §
conftituitur ex rationibus Cad N,Cad S,Had N,Had S : denique tota ratio D I
ad O'T, conftituitur ex rationibusDad O, Dad T,1ad O,1ad T. Oftenfum au-
tem eratin cafi fam pofito rationem A ad L effe duplicatam rationis Cad N sra-~
tionem verd Cad N duplicatam effe rationis D ad O sitem rationem A ad Q du-
plicatam effe rationis C ad S, & rationem Cad § duplicatam effe rationis Dad T
rurfus oftenfum rationemFad L dugxlicatarn efle rationis H ad N, rationem verd
H ad N duplicatam rationis Iad O; denique rationem Fad %duplicatam eflcra-
tionis Had § & rationem Had S duplicatam effe rationis Iad T Igitur patetra-

tionem

By | iy T i
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tionemtotam A Fad L Q conftitui ex rationibus toties multiplicatis rationum ca«
rum,qua conftituunt rationem totam C H ad N S,quoties ex rationes qua con-
fticuunt rationem totam C Had N § funt multiplicat® rationum, qua coftieuunt
rationem totam D Iad O T

Quo pofito, cumratio A Fad L Q non differat 4 rationibusiis fimul fumptis
quz confticuunt rationem A Fad L Q_per combinationem iam explicatam Cor-
rol.7.que veraeft detractio fimul & additio,idemque verum etiam fit in rationi-
bus C Had N §,& D Iad O T,patetiam quo fenfu verum fic.rationé AFadL Q,
toties concinere rationem C H ad N S,quoties ratio C Had N S continet ratio-
nem D Iad O T. continet nempe ratio A Fad L Q_ rationes eas exquibus confti-
tuitur,qua quidem toties multiplicatg funt rationum earum quas continet ratio
C Had N S & ex quibus ipfa cottituitur,quoties rationes quas continet ratio CH
ad N 8§ & ex quibus confticuitur, mulciplicatz funt rationum quas continet ratio
D Iad O T & ex quibus conflituitur,

Corollarsum decimum.
Hlm: Patet 1o. eos falli qui exiftimantin ASE C H
hac propofitione dici,aut faltem debere
dici, firatio Aad L fic duplicara rationis C L N

—_—

ad N, & rurfus firatio F ad L fit duplicata
rationis Had N, &c. ( reliquas combinatio-
nesomitto ve verbis parcam ) quod etiam
ratio A Fad L fic futura duplicata rationis CH ad N : quod tamen nonnulli pu~
tantes fine vllo dubio, & ablque controuerfidin hac propofitione fupponi, f.ﬂfg::;
id tamen efle in numeris inueniunt.neque errant;falfum id enim vere eft, patet-
§ue idtine longisambagibus Nam verationi A ad Lqua duplicata ponitur effe
rationis C ad N,addatur adhuc vna ratio Fad L, ficve conflatum ex illis rationi-
bus, filicer ex ratione A ad L Salterd illa ratione adie@d, duplicatam habeat ra«
gionum C ad H & Had N conflatarum in vnam rationem, debent imprimis ratio=
nes Cad N, & Had N coalefcere per multiplicationem : fiatitaque vt H ad N,
ita N ad X, erunt§ue rationes C ad N, & Had N fibi addita: per multiplication€,
prouenictueratio C ad X. jam vero cum ratio Fad L pofita fit duplicata ratio-
nis Had N,hoc eft Nad X,fac ve Fad L,ita L ad V,erit & ratio Lad V duplicata
rationis N ad X, totaque ratio A ad V eritduplicata rationum C ad N & Had N
fibi additarum per multiplication€ per 75. lib.de Proportional. longé autem alia
eft ratio A F ad Lquam A ad V. Quisidigaorat quiin rationum natura aliquo-
modoeft verfatus? & id P. Gregorius nonanimaduerterit, l:g.li rationum fcien-
tiam aded amplificauit vt paffim notum eft, quique rationibus quibufcumque
2qué commodé vtitur ac Euclides lineis?

Cauflaitague quare iftz rationes ALad FL addite fibi inuicem prout vule
Propof.12. licét fingula duplicatz fint rationum Cad N, & Had N; non confti-
tuant tamen aliquam rationem A Fad L quz fit duplicata rationis C Had N ma-
nifefta eft , quia rationes A ad L & F ad L non coalefcunt per multiplicationem,
{ed per veram additionem; fiue quia non coalefcuntifta rationes vt multiplica-
tx {unt rationum Cad N, & Had N, fed verationes fimplices fint. Eodemdue
modo rationes € ad N & H ad N non coalefcunt per multiplicationem,nam vt fic
faciunt rationem C ad X vt iam oftenfum eft; coalefcuntautem & rationes C ad
N, & H ad N per meram additionem rationum , vt rationes fimplices funt, non
autem vt mulciplicantur per rationesalias. Imd vt preffius loquar nulli operatio-
ne hic opus eft,nam citra vilam additionem extrin ecam,coaluerunt iam rationes
CadN & Had N in ratione C Had N, quia reuera ratio C Had N eas acu con-
tinet. idemue eft in reliquis rationibus obfervandum.

Rationes portd Aad L, & Fad L licét reipsd duplicata: fint rationum C ad N,
& H ad N fingulz fingularum, non tamen vt fic confideratz mutationemvilam

infe accipinnt; quare manet ratio Aad L, & F adL fine confiderentur in 1::1'd1'n:.;b
a

\'

I
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ad rationes C'ad N, & Had N fimpliciter vt fationes funt, fie confiderentus v¢
duplicata (unt earundem. Addita autem hic confiderantur vt fimplices rationes
unt, per meramadditionem 5 aut fi confequentes etiam diuile fint sper merand 8
additionem & detra@ionem,modo explicato Corroli7. :

A F G I Quod fi peras
qu;tie&a er{;.zd ratic
: AF ad L multpli-
__I; N _9.. cata fig rationis (? H
ad N; refpondeo id
ad hunc difeurfum
minimé determinari debere, nec requiri # non enim ifidagatur hic ratio duorum
totoruminter fe, fed affumitur tertia quadamratio D I ad O, qua: cum ralisefle
reperiatur, vt rationes omnes eam conftituentes, toties multiphcentur A rationis
bus conftituentibus rationem C H ad N,quoties rationes he multiplicantur & ra-
tionibus conftituentibus rationem A Fad L, infertur quod ratio A Fad L conti- k
neat toties rationes conftituentes rationem C Had N | qua funt ipfiffima ratio '
C Had N) quotiesrationes conftituentes rationem C Had N (quz luntipfiffi-
maratioCHad N) continent rationes conftituentes rationem DIad O , qua
funtipfiflima ratio D I1ad O. Non autemid infertur ex eoquod ratio AFad L
firduplicata rationis C Had N, & quiaratio C Had N duplicata eft rationis D [
ad O:namid quidem plané fallumeft, nec vmgquam affumprumvel per vmbram'
in difcurfu P. Gregorij. . : R
- Nam ex ed quod ratio A ad L duplicata fie rationis C ad N,& ratio C ad N du-
plicatarationis Dad O, quid inferes quod rationi A ad L in ordine ad rationem
Cad N competat, quod fimul etiam competat rationi C ad N in ordinead ratio-
nemDad O? Anquod ratio A ad L toties fir duplicata rationis Cad N , quoties
ratio CadN duplicata eft rationis D ad Othocautem nilul plané fignificat. Quid
enimeft toties efle duplicatam rationemalterius rationis , quories hazcalterara-
tioduplicata cft cuivfdam tertiz? Rede tamen inferes quod ratio Aad L eo cafu
totiesmultiplicara fit rationis C ad N , quoties hazc eft multiplicata rationis D ad ¢
Osquia veraque alterius eft duplicata : & quod ratio Fad L roties fit multiplicata
rationis H ad N, quoties heceft multiplicatarationis [ad O , ob eandem rationg.  +
Quando verodicitur qudd ratio A Fad L toties contineat rationem CH ad N,
quoties hae ratio continet rationem D I ad O, hoe non infertur vlle modo, exeo !
qudd ratio AF ad L fic duplicata rationis C Had N, & quod ratio C Had N du-
plicata it rationis D Tad O, fedex eo qudd ratio A Fad L contineat tot rationes
ex quibus conftituitur,quz toties multiplicatx funt rationum earum quas conti=
netratioC Had N, & ex quibus conftituitur , quoties ez rationes quas continet
ratio CHad N, & ex quibus conftituitur,multiplicata: funt rationum earumquas
continetratio D Tad O & ex quibus conftituitur , vtiam fzpitisdictum. Iuuac
enim fxpitis idem,& dinerfis modis aliquando dixifle, vt tandem percipiaturquis
fenfus fic Au&oris.
Latethic quidemaliud quoddam myfterium, ex quo oftendere poffem ratio-
nes has minime efle pofle duplicatas, 8 tamen verum effe quod toties fint multi-
plicare prima fecunda:, quoties fecunda multiplicata eft certizes fed quia longioris
id effec difcurfus ; maiorifue moliminis quam velibello hoc id explicari poffit,
vifum id fuitomittere: prafertim ciim Auctor iple in deductione harum mate-
riarum, quam pra manibus habet, id luculenter fit pra:(ticurus. :
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Corollavium cundecimun.

¥ PR R H' D I

et ey Phivity —

E N O i
I EX his Patet 11. ertare rurfus cosqui ex Prop.t2. putarunt fequirationes A F
.1. ad L, C Had N; D Iad O effe rationes cotinug proportionales, N, inquiunt,
ke’ ratio AF ad L duplicata eft rationis € Had N, & ratioC Had N, duplicata ratio-
v 4 nis D 1ad O. igitur rationes e funt continue proportionales: Atque hoc modo
: rurfus Propofitionem 12 examinare dum volunt,inueniunt rationes A Fad LCH
ad N,DIad Onon efle continue proportionales. i
Sed quid mirum fi ex erroré fuppofito,veritatem,quam fibi imaginantut fequi ‘
debere,noneliciant? Nam imprimis nufquam affamptam eft rationem A Fad L
duplicatam efle rationis C H ad N; & hanc rurfus duplicatam rationss D Iad O. i
' nam hoc falfumefle iam oftendimus. 4
Deinde vt hocaffumeretur, tamen minimé fequeretur rationes easefle conti-
nut proportionales. Quod quidem innumeris prinsoftendo , deinde id ipfum
Geometriceé demonftraturus. e
Suppono ex Lde Proportionalitatibus P.Gregorij , fi tres continug proportio=
nales rationes exhibita fuerint,rationem mediam ini fe du@am , idem procfucere,
A quod ratio prima duéa in tertiam. Wear ’
Sitiam A, B, C,D; E ordo quinque proportionalium.Ratio A ad E duplicataeft
y rationis C ad E: ratioautem Cad E duplicatael nis Dad E.non tamenided
- rationes A ad E,Cad E,D ad E continué proportionales erunt.quod fic patet.
Fiatvt Cad E, itaEad F; tunc ratio 6 96 8 2 1
C ad E dua in fe producer rationem ¢4 3 4 f
f CadF. ItemducaturratioDad Einra- A& B C D E G F i‘
'} tionem AadE five fiatve Dad E ita E ad G; prodibitdue ratio A ad G, hoceft B |
1y 4d F.patet autem rationem B ad F eandem non effe cum ratione C ad F. nonigi-
tur funt rationes Aad E& Cad E, deinde Dad Eproportionales, quamuis dupli-

|

e ‘cata fit ratio A ad E rationis C ad E; quemadmodum hac ipfaratio Cad E, eft du- It
‘i plicata rationis D ad E. ]
|

Confirmabitur hoc ipfum fimili A B ‘! D E
feredifcurfu,Ponantur denud qua- !
o titates A,B,C,D;E continuare eandem rationem A ad B. erititadue ratio Aad E ) [ !
3 duplicata eius quam habet Cad E : & fimiliter C ad E duplicata rationis D ad E. : ' |
cumque habeant tres hz rationes commune confequens erit ratio A ad Ead ra- , !
_ tionem Cad E,vt Aad C per propofitionem feciidam libri de Proportionalitati &
¥ bus: & ob candem caufam eritratio CEad DE, vt eft Cad D. quia verd ratio- |

3 nes ezdem effe fupponuntur propter continuationem , eritratio A ad C dupli- | i
cata rationis A ad B, hoc eft duplicata Cad D.quare ratio Aad E, CadE D ad B i .
proportionalesnopfunt, cumtermini A,C,D proportionales efle non poffint. . ;
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