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Honoratiffime Do&ilfimoque Domino,

D.ROBERTO BOYLE

AR OMETEFNGIVE . R0,

Tumilluftri Familia, Tum magnis
Virtutibus Nobili:

VO M, Scientiam nullos habituyam
inimicos , preter ignorantes, jans
olim fit [citi[fimum : Nemo, credo,
ant inigue ant imprudenter i me fa=

g, &@umexiflimabit, guod Scientiffi-

mum Virum opufculo buic noftro pae

tromum advocaverim. Gui preter
twam in Theologicis twm cognitio=
suems tums Praxiny afque im Linguis, tum [acris, antiquif-
gues tum modernis etiam peritiams in Politicis item, &
megotiis publicisy & rerum & perfonarnws ; domi peres
greque, intiram notitiam, :
Qui mores hominum multorum nbris 8 urbes:

In Phyficis etiam, & vere Philofophie venatione, ita per~

petuis & ﬁé:ihﬁr‘mis Experimentis, Medicis, Chymicis,

Anatomicis, alis[gue omme gemus, Naturams quafi ferro &

igne profequeris,(nedume per omnes [ubtiliorume in quacun-

gue arte Opificum officinas,) in [ecretos abditilfimofque [e-

gueris recelfwrs & quaff in ujﬁ-crn pesetrass ut Mirum ni

tibi tandem [ in pradam dedat. Quigue Naturam, tane
quans equuleo impofitam, [everd [altem, ne crudeli dicam,
queftione | torquendo vexas & retorguends, gud verum
tandem faffa Jecreta pandat ommia : idens, in Matheff,
A2) Zqna=
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[ponte fluere.

. e e -
Zuationes Analyticas ( Equulenm Mathematicnm) ver=
fass quovix fubtilius alind infirumentum abdita perquis
rendi, ant extricandi involuta. g
Quamquam enim tam per[picacis ingenii Virum, atque
Jubai judiciiy reformidare debere videar, qui de nofir’s
ﬁmtentz'am ferats ut qury mel leviora muegegunmm ant diieidts f
wel Jusodizs etiam, [iqua deviatum efts petis es dignofcere:
T'u tamen, qui cabera ndris, novis etiam quam in feftino
feripto multa int condonanda , quamque omnino ardwurs
[it, omnems unguis critici [calpturam devitare, -
" Invenies autem, ex [ubtil/[[imis prefentis [eculi inven- (
tis, [i non omnia, precipua [altem,vel ex profeffo tra-
ditd , vil obiter infinnata: FEague , utut non nova 0=
wia , aut aulli hadenws reperta, at novis [altem denion=
[ftrationibws ornata, & methodis noflris accommodata.
Et quidem ab  alizs nommulla per longiores ambages
&~ particulatim inventa, mirabere for[an tam facile ex
principiis noftris, & wmverfaliter traditis, fimplicins &

" Ty vero, ut foles , & doHis favere pergas, & [ludia
promovere: nec aver[eris interim, _

* IR NOBILISSIME,

. 'Tui obfervantiffimum .
: -.'vﬂ ' 8<ammndﬁhnuah

JOHANNEM WALLIS, - 1
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PREFATIO

prefticutum tempus D, Carcavio fignificaverit s guod tandem ex-
ponnnt Pafcalii ad Wrennym litere 5 hintra dictum cempus Car=
caviusid acceperic.) {u anguffias 1tague temporis conjellus erams;

& quantas quidem tam perplexe difquifitions vix_ [ufficere vel
attshor ipfe judicabit 5 ) Prafertim cum rudis ego ad id operis ac- -
, cefferim, quod ipfum 5 & Gallos [uos , jam per vigints azmos & #l- -
j tra, nedum quadraginta , exercumit® (neque enim ego de Cyclorde
; - quidpia ante ‘meditatus erd guam bis Problematis fuerim exciratns.)
| Quod itague temporis anguftie poftulabant , nec abnuebant oblare
J conditiones, rem ego [wmmatim aperiendam dnixi : adeogue literis

Aug. 19. Oxonii datis, paragraphis 55, ( eﬁdmx fere verbis cnm 2

totidems tratatits infequentts przmoném,) D. Carcavium a - >4
manddbam ;5 quibas totns methods [wmma contixetwr : vefervata
mihi , quam ¢ oblate conditiones pAIHNIHT s libertate 5 lapfus ( fi
qui forte fuerint ) emendandi, ( Nonewm tam ipfwm calc ulum
guam calculi methodum tum exponere [atagebam.) Et quomans
Inftrumenti publici mentionems factam videram, quamquam quid
ille voces ibidens irnuebant non [aris per[piciebam, ne tamen & hac
ex parte quidguam deficeres, Notarii publici fubferiptione rem con-
firmandam curab ans. e

Has meas literas, ad D.Carcavium 10 Septemb. perveniffe in-
selligo 5 vel faltem (eoab fente) ad. ipfum Pafcalmm : qus tum ¢4
Problemata, quod jam inteligimus o Anonymms propofuerat , tuim
D.Carcavio permttente aliorum fmpga Iiterafque ad enm eade

ve datas accepit & perluftravity id exim in [wis ad D Wren literis
13 Sept. datis innuit, his verbis. Abfentia communis amict no-
Qi D. de Carcavi qui tuas ad me mific Epifiolas, caufa eft cur
non ille fed ego quamvis ignotus audeam refpondere.  Et tan-
dem ( poft alia multa) Unum tibi , inguit, dicere hibeo, fcilicen
hic receptas effe abeximio ex vefiris geometra epifiolas n ._-'Q‘l“.‘
bus omnium quz de Cytloide problemacum func propofita folu-
tionem tradit. - Et ipf fuum ordinem religiofe fervandum 2b
12 die {cilicer quo recepta fuerunt, nempea decimo die hujus | |
L menfis {tilo novo. Sic enim habetut intentio Anonymi propo- “
nens, ut qua die D de Carcavi excipit folutionem alicujus co '
| dieotdo ejus fumatur, Ec quidem conformius fuifler Anony-
J mi ipfius intentioni ut per Nortarios Parifienfes atteftario facta
| fuiffec quam per‘O}tonienfCS. Parifienfes enim fidern facerent
| (x2) recep-

‘MWﬁﬁﬁmFnmﬁpmﬂmpmnmﬂmﬂﬂmﬁwmqmﬂmHHMﬁMHmﬁﬁWﬂWﬂﬁﬁﬁMﬁﬂﬁﬁﬁﬁﬁﬂmﬂmﬁWMﬂﬁ
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imvenifle comtendit , wel .intra privata [ua [crinia recondidis, vek
3 familiaribus |altem aliguot commumcavit 5 in publicum certe
(guantum mibi battesns affequi licuit) nondum edidse,

Pergit deinde cadem hifloriola edifferere, quid Robervallins,
| qnuid anthor ipfe invenerir (Se [olos antem eadem 1nveniffe, won dicent,
K| credo.) Quid amtem invenerint alii , [wbricuifJe mirandnm son cft,
cum palam profi-catnr peculiarem fe Gallis [uis favorem exhibere
| volu:ffe. Nondiffitetnr iurerim Hugemum Baravam, & Wrenninm.
" noftrum prodidiffe , Portionem Cycloidis quam abfcindit re¢ta ad

axim ordinatim applicara, ejufdem axis partem quartam verticl
: proximam abfcindens, xqualem effe fpatio reétilineo: (Quod gui-
dem verum elt; aquar ntigne 5 R* ¥/ 3: utex calealo § 23 lignet;
u uts & trilinenm COL fig. 1. vel 7, agunare K* quadratum radisg
4 = &t prifmatis oblique [eiti portionem, fine momentum ejufdem Cb B
trilinei ve[peéln c B, aguare R* cubum radit; item e;ufmods portio-
nem, five momentum trilinei B F & five refpeitn ¢ B, five refpectn
8, eguare 2 K*, duos cabos radji circuls geverantis: que nos in
Jequentibus demonfiravimus:) Eundemque wrennium noffrum Cy-
__ cloidis curva, ejufque partibus, zquales re&as invenifle. e A1gue
| hinc denigne anfam de[umit novas proponends guaftiones , De cengro
gravitaris tum linez curve cycloidis, tum partium ejufdem de-
que fuperficiebus ejufdem curve tum converfone tum femicon-
verfione, tam circa bafim , quam circa axim,deferiptis, & harum ‘
fuperficierum centro gravitatis, Nos antem (nublins nominis in
narratione [ua) quid preftitimus, patebit in fequentibms,
Exfpettandum antem alignandin videbasnr (prout [wperins infi-
niatum diximus) numenid aliquando nobis injunttum forer a Car-
cavio ad demonfirationes noftras fummatim traditas pro libitw [wo
. perficiendas. Asque interea quaftiones de novo propofitas [olvebams,
Cquod quidem’ poft [olutas pracedentes non erat fatin difficile.) Tan-
dem wero, cum wibil prov(us acceperine , nec noverim quid ageretur;
gna ad [olutiones meas qua priores , qua pofteriores , elunéidandas,
vifa funt nece[[aria, (que nempe poft § 55 infequuntur,) [choliorsm
inflar [ubinnxi 5 cague prous nunc [unt ad D. Vicecomitem Brounker’
| Menfe Martio tranfmfi : neque ex eo tempore quicqnan: inmovan-
1, © dum putavi,
.I Rem autems ipfam quod attinet; Id animo propaﬁmm-hnh}f, quanms
' ueecinte
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CORPORIBUS
Inde genitis, Problematum
. ~Solutio:

Pars Priox

g Anifeftum eft, in conftru®ione Cycloi-
P dis, Periphertam Circuli generantis ,
& propter continuam ful qua fupponitus Fi
ad re&am D A (fig.1.) applicationem,  *'8-Te
o huic zqualem efle:  Adeoque & fe-
&= miffem femifh, &c. '
) 2. Bt quidem, particulagim , dum
Circulus Geniror , bafin in’ { conrin-
gens , punito fuo lieante defignat Cy-
| cloidis pun&um Z5 manifelium eft
( propter eandem cmdnumqm,tw‘.) reftam { A congruere
curve { Z, hoc et (du&a Z 2 bafi paralleld,que occurrat in z cir-
culo Cz F circa Cycloidis axem) curva 1;2 : Adeoque & reli-
; quam

Refla Z 7.

" (oY
| | ASTAS D
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Fia-i. dfﬂ&h 1 kia'*‘ C % strio B 15 lem: k? a {uper LIES,
e hujus Cylindri ( cum bafibus ) eft dupla Cycloxd:s RC DR,

Semic]clm

=;a:rva,
mm ue e enf {up@rficies Qm on-
ne .novee fuperficies Ia‘o

raxem blfecetur Semifup erﬁmes Cylindri erit dupla Serm-
cyclmdm AFC; (nempe chiR femibafes, func duplz femicircu-

LCz &,_ Semicylindgica {uperficie la trili-
Eet C1 er) Et. der Q e {ip rﬁ res &['ec ur ad-
uc plano o F P - femi-
fuperﬁcle{;blfp%p@; cloidem

v CAEFE mcucugj;b%‘ﬁ@%#f%%u femi-

trilineum C AFz.)
. Nam. , fumpto ub B : ANE DUNE
ralfela baf ducaturY z ZI‘ e C Y in axc
CY zqualis in 'diamctro bafis Cylindricz, unde ducatur Y u
Iareri_C I parallela, mmTiTrocenmm
ur ;‘Rperr‘l

1&to Y, unde pa-

it 2 3 4 o 6 s 8 $ 14 11 12 13 14

( nempe dux bafes Cyhngln « 2. funt duple circuli Gz F ﬁg. .

czrculmn{.‘.zFﬁ I‘&M{msa.‘urva I‘Q'cmrasquabu |

cloidis fumatu:

<himev, pimha&% uﬁi »fecetur fi
- cylmdmaa ) e&wthuetrmw rculi, qu ‘(pr?téx
. panallelas ) congruet arciti z C in bafe Cylindri, - .
o250 P"C @muhgcnlt{ms 3 msﬂ'ﬁfc& equal .\ F 2 ‘Oﬂ--
gruicrefte X 2 five 1n bafe cylindsi five-in circulo genetante,)
LS + Quod cum ubique fiat , ‘érunt ofmnes ¢utve in fuperhicie ¢ylin-
dnm I{F2.C 1, ipfi £ ciparallele, zquales redlis ommibus ipfi
wallaii&mrnumemclozdmc_ﬁ F 2y ¢ 2 fingulis ,
&fmuhter pofite (Anvifdem puta five 3 bafefive dvertce, di,,
- ftanciis 1) | Adeogque 5 prop mﬁudern etiam ut:rqu:;e figure
‘*@mdmm y Wﬁguwwm«m:&awmw _
fé fegmenita illius refpedivis fegmﬁnus hujus ,
4t Pm%uﬁhﬁ addantus - ucrobique quales femicireuli Cz F,
-“E0kt . QIIC
TR Y R
- A ,

15




T R e e 1 e = = 7 FEE
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: ent aggregatum aggregato aquale , & duplum duplo s quadiy= E B
a plum and.mpl,o_., &c. Floc et yfuperficies T¢ Fz C Y E, Se-. | B
i micyclodi ACF 5 &-gm'&fuperﬁcles Cylindri (. quippe ilius | &
! dupla-) Cyelgidi-ﬂ:Ca D F 5 & tota fuperﬂaes: 'hujus d_upla. 2
'3 " Quod erar propolitsm. 5 w1 a . ifbgiivdiine 23 _ 7z
* 6. Eftigieur Cyclois A C D F, arcult genitoris tripla. Quod 6‘10’3' Cly=
fic, colligteur. . Cylindri integri modo expofiti' fuperficies cur=culs tripla. - -

? va, equatur fadto ex altitndine (qua zqualis efb.diametro Bafis )
' in bafis circumferentiam ;5 adeoque: eft quadrupta circuli bafis : L
’ Cui fi bafis urraque adjiciasur, aggregacum eric, bafeos (hoc eft =
circuli genitoris ) fextuplum.  Eft autem, ur fupra oftenfum eft, 2

duplum Cycloidis: Ergo Cycloisipfaeft circuli Genitoris Tri= z

p%a.. Nempe: Trlineum - CAFz- Semicirculi Crz F - dus g

- pium, aumes s ai+ XY nherokoip# X Y 7
} 2 e €. § - A
-7. Porro, frexpofita que prius fuperficies ( nempe femifuper- Segmentum 5

ficel cylindrice femiffis ) r%-F zCPY- F, fe(c'etur P7:ta:rzlhuc plano:CT Z, =

z 9 Y ,quod ficplano elliptico F { r vparallelum : Superficies: e

abfciffa 9 z C Y z, aquabic fegientum Cycloidis C. Y Z. Nam/

propter Cylindrice fuperficiei fetiories paralielasy congruer:

¥ 2 C 1pfi T € ¢, hoceft tritineo C z Z Cycloidis ; fed & CYz

utrobigue qualis ; Ergoaggregatum aggregaro zquale: - v 0
. 8. 81 fuper Cycloide A C D erigatur (urin fig. 3.) femicy- Solidit axis
lindrus - re&us, five Prifma y ( uerovisenim nomine dicatur per=4 D

| inde-eft;) alcitudinem habens C. &' duplamy rete AD'; quod per.

-. axem fecer FC @, feQtioriem in latere faciens C & reStam y cui:  Fige3
plano intelligatur planum aliud reéte infiftens ; per retam F&.
tranfiens , folidum abfcindere D A ¢ C D : Huic folido zquatur
{olidum faftum ex converfione Cycloidis A CD: circa reQam
A D. ' Cumenim fir A D 2qualis peripherie diametri F C; e~
rit’ ipfius dupla .Cl@ ; mqualis. penipheriz femidiamerri F C ;

e I Y

IR R AN NG RUD R TN B R RO T

adeoque ( proprer angulum F C # reftum) triangulum F C & - i

uarur cireulo ex converfione radii F C ¢a&o. Frt fimiliter often- | ' 8

etur triangulum XZ € wquale circulo'radii X Z : Ft fic-ubique. - s

' Ergo omnia itriangula omnibus circulisyadeoque folidum folido - | '8

; TqQuatur, & fegmenta fegmentis refpe&tive fumptis ¢ Puta, foli- e -
j dug_n X Z g A, folidoex converfione plani X Z A fa&o ; & fic
'- ubique : Ytem prifmaX Z £ v Y F folido ex converfione paralle-
} logrammi X Z°Y F ; adeoque: & folidum Z Y C # v £ folidocy=
; 2d B lindrice
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re D& .CrCL'OIDE:
lindrice excavato converfione plani Z Y C circa re§am A F fa-
&o. - Sin adhuc fecerur plano v » bafiparallelo , fegmentum
& £ v » -@&quabitur folido ex converfione plani Z Y C circa regiam b
ZY fa&o. Nam & hic eodem mogo oftendetur , triangu-

- lum vz & zquale circuloradiiv x ; 8 de reliquis fimilirer.
Solidis axis g, Similiter, fi fuper femicycloide A F C fig, 4. erigatar
FC. . Pnfma, five Cylindri reti quadrans , altitudinem habens A V,

. quzfitad AF, ut4 AFad FC; nan?oe ut circuli Perimerer

Fig.4, ad Radium ) fecerur autem plano FC V: SolidoFVCZ A

' zquatur {olidum ex converfione plani F C Z A circa reStam - |
F C; & fegmenta fegmentis refpetive fumptis; puta fegmentum !
Y Z ¥ C fegmento converfione plani Z C Y fatto. Nam & hic -
eriangulum £ A V. zquatur circulo radii F A; & triangulum &
Y Z ¥ circulo radii Y Z : Et fic ubique. ; .- '
10. Atque ba&enus quidem utut tum planorum tum folido- |
rum omnium expofitorum dimenfionem aliquatenus hac methodo
tradidiffe videamur : Cum tamen de Gravitatis Centris nihil
hinc conflet, libet in fequentibus, refumpto iterum toro nego--
_to, rem aliter expedire; hocmodo. |
"Angulns ‘11, Ut fupra oftendimus reftam z Z fig. 1. zqualem arcui .
ZZA,  2C:iraoftendetur; angulumZ £ A, hoceft:zF A, arcm1 Z £ {
 fivez F, hoc eft rek A {; proportionalem effe : ( nempe , ut ar- |
Figxr,  cusF z, hoceft A re&ka, ad arcum E z C; hoc eft reftam A F .
fic efleangulumZ ¢ A vel zF A, ad C'F A retum: ) propter
angulum z G F anguli zF A ubique duplum,& propterea utrum-

"

g; arcui F 2 ubiqug proportionalem. 1
12, Adeoque, divifarefta A F inpartes quotlibet zquales,
in pun&tis A, p, 8, {;&c. dudtifquerectisa L, u M, @ B, { Z,&c.
4 punéto contactls 4d pundtum lineans’, (quibus parallela exi-
funcin circulo F1, Fm, Fb, Fz, &c.)anguliL a A, Mp A,
BeA,ZE A, &c, funt Arithmetice proportionales ; quorum
continuus exceflus primo zqualis eft, nempe angulo L A A.
. 13. Du&isitaque tum in Cycloide retis a Ly u M, £B,{ Z, - 4
&c. tum ipfis refpondentibus in circulo F 1, Fm, F b Fz, &c.
diftribuentur Semicyclois & Semicirculus in fegmenta numero:
zqualia ; fingula fingulis ( refpeftive ) correfpondentia.
~14. Duéus item in Cycloide, 2 pun&is »,, 8, &c. reétis
v @, { ¢ B ¢s &, quz pagallele fint redtis {Z, 8B, u ME,r&c.

-
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Erunt anguli omnesN v =, Z ¢, B8o, &c. a2quales tum inter
{ * fe,tum angalo L A A tum etiam cuiliber angulorum A F 1,1 ¥ m,
mF b, &c. qui item ( proprer zquales arcus F 1, 1m, mb, &c.)
B func inter fe zquales. ~ ~ — | ;

1 ;nDu&is gorro‘tmh in Cycloide redtis N O, Z P, B R,&c.
tum in‘circulon O, z p, b r 3 &c. inferibatur tum Cycloidi fi-
gura ex Trapeziis , tum cireulo figura ex Triangulis correfpon-
dentibus conftans. : :

16. Erunt autem illa Trapezia, Triangulorum horum refpe-
&ive fumprorum,. ubique plufquamtripla. Conftat enim quod-
libet Trapeziorum ,- €X° Triangulo ﬁrppl & Parallelogrammo *
quorum illud, triangulo correfpondenti in circulo (utex diétis
facile colligitur ) u%iquc zquale eft ; hoc illius (ut jam often-

. detur ) plufquam duplum. sy

' 17.')_1%31:;1,. verbipgratia , in Trapezio O N » F, Triangulum
O 1 F eft ucrique figure commune; & Parallelogrammum NnFp
( ®quialtum ) plufquam duplum Trianguli, propter retam N n,
hoc eft curvam n C, majorem n O reéta. oy LI D

18. Sinaliud fumatur Trapezium ; putaP Z{y; Eric inibt

Trianeulum Py @, triangulo p F z zquale; & Parallelogram-
mum Z ¢ v« plufquam duplum , proprer reftam Z 7, hoc eft,
¢ v, hoc eft curvam z n, majorem quam z P, vel # P. Nam fi
aptetir chorda z n s erit angulus p F Y (proprer tum femipe-
ripheriam C z F, tum angulum reétum CF A, infex partes 2-
quales divifom ) + angult rect ; adeoque angulus Y p-f, hoc
elt z pn, £redti; cul fiaddatur angulus nz p, quieft? reé”tx; :
( fubtendit utique duplo arclis z C, minus z n;) aggreg:tum i
redi ex 2 reftis fubdudum’, relinquet angulum zn p , & redtic _
Major itaque eft angulus z P angulo Znp, ( nempe ut 5 _a_.d-'4',\) e
adeoque latus oppotitum z 1 resta, major quam z p ; ;dgqque 2
fortior, zn curva, hoc eft refta Z & , multo major grlig quam
re&ta 2 p, hoc e #P. Et fimilicer oflenderur ( micripca Z
chorda bz )angulum brz majorem effe angulo bz r , nempe : ;
ut gad 3,) & ficalibl. Nempe,.unwerfaluer , i ponamus ar- : .
cum femicireuli C F, adeoque angulum re&tum CF A, dividi =
in partes equales numero § 5 quarum arcus 2 C, adeoque & an- [ 8
gulus z F C, contineat partes numero ny(adeoque angulus p F C __ ﬂ

3 : < . z P n, parees
Pafth n~1, & proptetca anglﬂus Y P ¥ b hOL eﬁ p b p:—”'!-

em 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
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6 - RE CYCLOIDE. _
s=n41 3 ) erit angulus nz p partium 2x-1; qui fi addacur
angulozpn, & utriufque aggregatum s # ex duobus regtis,
hoc eft ex 2 5, auferatur ; mancbit angulus zn p parcium s — g,
minor angulo z p n-partum se=n¥ 1, deitie o S
- 19. Sip iftiufmod: figurz tum Cycloidi tum Circulo circum-
feribantur; ecunc fingula Cycloidis Trapezia, refpeitivorum.
, Circuli Triangulorum, minus quam.tripla.  Triangula fiquidem
Fig.1.  erunc in utraque figura zqualia ; Paralleldgfar_ri;ha.n_iipus'ﬂﬁam; :
dupla: Triangulorum ; cam xque alea- fint, fed fuper minore ]
bafe. Mty g PR R .
20, Nam, verbi gratia, In Trapezio C Q¢ F, reta Q.q. hoo
elty Frefta,hoceftarcusn C, n?ainqr_‘_eﬂ?;n'ge:}ce q CC.L q’utug : !
enim- fecans Fq, nona centro G, fed ab oppofico diametri ter-
mino F ducatur , adeoque minor fit ¢C quam Tangens vulgo {
~dictaquareste 4 G centor per;arcus terminum n tranfeunt
occurrat 5 eft tamen ipfo arcu n C major 5 Nam fi incelligatur 4
centro G duci reftare&te F q parallela; bifecabic illa tum ar-
cum n C, tumream qC ; adeoque erit qC zqualis dua-
bus Tangentibuis Semiarctis , quas fimul. ipfo- arcu- majores effe

21. Atque codem fere modo _;o&ahdéiﬂt I nr, hoceft N ¢ -
majorem effe quam el nz curva, hoceftre®a T t;itemz v,

i
é
b
kl -
i f_
Jiia

_!wcelf;c Zou, I@taior.et% qu@p@r&b-‘miﬂa, hoceft refta Vu ;5 §

in reliquis pariter.  Er quidem quo longius 4 punsto .C recef-

.. fum eft, eo infignior erit exce tﬁm "gggs e %9143,

Semicyclois 22, Quoniam igitur figura- fic: circumfcripea Semicly'cloi'ﬁg

Jemicirenls CZA, aucipfus parti C Z, (utrobique enim eodem modo 1

tripla, procedic demonftratio , ) minor eft quam tripla figurz femicir-
culo CzF , autipfius parti Cz ,  circumic puz, ( :gmgcunr i

que- fuerine illic trapezia, hic triangula ;) inferipra vero infei-
pte major quam tripla : Et quider ﬁendo illic numerum q
trapeziorum, hic triangulorum , eo tandem devenietur utrobi-+

A

que, g ditferentia figurz inferipre & circumferipta minor f;
quavis. affignacd, ( adeoquein infinitum pracedendo ev cat.-s
ualis ul3

erunt cum figure fingule qualilinez,( qualis BLZ Z ) finoula-
. 'f@fﬁemfumwﬂumﬁﬁMJ&th%z;)j- \om-
nes omnium, triple. Hoc eft, tum Semicyelois C Z A F femi-
circuli € z F, tum iftivs fegmentum B @ ¢ Z {e&oris hujus b F z,
: . | SR

hngula-
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. 2 DB CYCLOIDE, By - 2
*: tum fegmentum Z A ¢ fegmenti z F z, tum fegmencumZ ¢ F C ,
f feStoris z F C, ( & fic uhique) eriplum. Fup. B |
| 23. Jam vero, exdu&tu $ emiradii (3G z) inarcum z C, Segmentum R =B
] hoc eft reftam Z z , habetur fe&tor G2 C ; atqueexdulfufe- CZ7, N =

Miradii (4G F) in alticudinem z Y, haberur Triangulum G 2 F:
. Ergo exdutu Semiradii in toram Z Y , habetur fe&ot Fz C: 4
; Atque ex ductu Sefquiradii ineandem Z Y, hiberur fegmentum B
j * {LCF: Undefiauferatur¢ Z Y F trapeziym, habetur dimen- &
1 ho fegmentt CZ Y quafita : Vel etiam , fubdufto infuper - B
. C'z Y, habetur C z Z ‘trifineum. : < 2 ”
:- 24, Porro,, Quoniam fi ponamus femicireulum ex infinitis So/idz axsis '

erilineis, qualia CnF, nz F, &c. vel etiam ( nam & hoe,pro- A F, E

peer infinitatem, adeoque & approximarionem in infinicum ,

tantundem valer, ) ex infinicis triangulis, qualia On'F, pz F, ;

1 &, conftare : ponendum & femicycloidem conflare ex totidem
quadrilifeis , uc CNp F,NZ ¢ v, &c 5 'vel eriam trapeziis nu- g
mero infinitis, uwO Ny F, PZ{y ,&c; quorum quodvisex-

hibeac tum Triangulum cum Parallelogrammum iflins duplum. B

Ex converfione autem Parallelogrammi, ut N E; circa axem #

i AR, fier Cylindrus, faltem diflorcus 3 & ex fmili converfione n
1 Trianguli , ut O n F, in hoc fitu, fiet fimilis Cylindrus conice ' g
excavacus, qui erit 3 cylindri pleni : Ex converfione igitur Tra= - 4

pezii , ex parallogrammo fimul & triangulo conftantis , fir foli= | ' B

dum quod ad folidum converfiofie Trianguli eft at 1 3 ad'$, o8 :

| fiveut 5 ad 2. Quod cum ubique fiat ; erit folidum ex conver- .= ¢ s
' fione cycloidis, ad folidum ex converfione circuli circa redti A B
ut 5 ad2. (‘Quod ipfum etiam fic colligitur. Centrum gra- z

vitatis Trapezii P Z{p diftac ab A F, per $re&eF Y sicen- ,

trum autem gravitatis Trianguli'p z F abeadem A F re&ta , di- B -

? fac §vel § ejufdem P Y : Centrorum iraque ab A F diftantiz | ' 8
. funt ut 5 ad 6 5 Et magnitudines offenfe funt ut 3 ad ¢ ¥reo | ' 8
i qQuz ex ill1s componitur, five momentorum refpe@tu AF reltz, : :
| five folidorum circaeandem A F converfione fagtorum »fatio, et A
1 Wt 5ad 2, Nempe fx4-2.)% : | 4
i 25 Fx ea veroconverfione circuli , fiecanmulus (ut loquiin- z E
; tur) claufus, aqualis Cylindro cujus bafts e ille circulus, &'al- Z
| ticudo @qualis ifiius circuli circumferentiz, hoc eft reSie A D, ; z
; fig. 1. Solidum itaque ex e converfione Cycloidis , 3 iy g
; Gis : Cylindro, 4
|
l :

cm 1 2 3 B 5 6 i 8 g 18 11 12 13 14 13
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Cylindro cujus bafiseft idem circulus CF , & altitudo zqualis
restz que fit ad iftius circumferentiam ut 5 ad 2;hoc eft,dupla fe-
quialcerare&te A D (Eft utique innulus ille £ D PxP-% D T*;
& folidum illud Cycloidicum 3D P2 Intelligendo feilicer:
per D, diamecrum , & , per P, peripheriam circuli generantis «
ut & deinceps alibi paffim. ) -

Segmenta 26, Sed & pari argumento de partibus judicandum erit.
F folid; circa Nempe tum folidum ex converfione fegmenti ¢ZAad fohdum-
AF, ex converfione fegmenti FzF; ur & folidum ex converfione

Quadrilinei¢ Z CF, ad folidum ex converfione feftoris F z C, .
elt w 5 ad 2. Dantur autem hzc, ergo & illa. E
27. ‘ed & infuper, fi ex folido ex converfione quadrilinet
¢ Z CF, auferatur folidum ex converfione trapezii { Z Y F, ma-
nebit annulus converfione fegmenti CZ Y circaaxem .A F fa-
* . &tus 5 qui itague datus eft. oy ' o fintrs
28, Eft autem Annulusille; zqualis folido ZY C& v £ fig.
Fig.3.. 3.7 (uc §,8. oftenditur; ) unde fi auferatur datum prifma
5 Y Z£ v x C (cujus bafis eft fegmentum modo repercum CZ Y,
attitudo Y v;queeftad C @ five 2 A D, utF Yad F C; ) quod
fupereft folidum @ £ vx 2quatur folido ex converfione fegmenti
. CLY circaream ZY fado. . o i S
Solidit axis 29. Ut vero habeamus folidum ex converfione Semicycloidis
CE: _circa re¢tin C F, ejufque folidi fegmenta, libet paulo immy-
, tare conftruétionem, ( nulla neceffitate, fed phancafie juvande
: “gratir. ) Nempe cum prius oftendimus, in figura circumficripta,
Fig.1, %_ ) aNemp R o : ’
Trapezii Parallalogrammum minus effe quam Trianguli duplum,
fed majus in figura inferipta ; differentiam vero utrobique ( fe-
&ione in infinitum continuata ) evanefcere ; adeoque reapfe pei-
_inde effe five infcripte five circumferipte figure Trapezia per-
_ pendamus, ( & de Triangulis fimilicer : ) Commodum jam vi-
_detur viam incer utramque mediam feftari , adeogue tum Tra-~
pezia Cycloidis , tum Triangula circuli, param circumfcribere,
‘partim infcribere ; puta pro Trapezio Z ¢ » P fig. 1. Trapezium
V 8y P; &,pro Triangulo z F$, Triangulum vF éPt fubflitu-
endo ; ur cum illic recta Z erapezium, tum hic recta z F ri-
angulum , quafi medium fecer.  ( Utut enim in fetione defini-
‘taV Z major fit quamZP , & vz quam zp, hxc tamen dif-
ferentia, festione in infinitum continuard, evanefcic; adeoque
- in
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i figuris infinice exiguis , tum trapeziis tum triangulis, {uppo- ;
nenda eft ®qualicas.) Sed & nfuper, fi liber, licebit (ducta reéta

¢ #) trapezii eriangulum u ¢ = parallelogrammo medium inter-

ponere ; adeoque fubftituere, pro uno parallelpgran_zmo integro,

duo parallelogramm? dimidia V £ & ¢ P (fupponitur utique,

- propter continuaram 1 infinicum feStionem, tum Z &, 7 P, tum

2y, P, invicem zquales effe;) quzduo parallelogramma di-

midia tancundem circumvolvendo praftant five reéte Z { utrin-

que contigua , five 2qualiter utrinque remota fuerint : cumfie.

idem utrg()ique centrum gravicatis. (Supponimus enim, quod &

facile fi opus fic probabitut , planum quodvis tantundem  hujuf~
modi converfione producere quantum eft quod fic ex codem pla-

no in lineam ipfius centro gravitatis deferipram du&to 5 hquoc! &

de lined quavis five re&ta five curva in eo plano deferipta pariter:

intelligendum eft. Quod quidem quum ipfe olim me primum §
invenifie putaverim , monitus mox eram nonnihil apud Guldi- |
num exitare quod huc fpeétat. 1d autem fi animadvertiffer Tac- s ._
quetus, dum de Cybindricis & Anmularibus acutum opus conferip- - | =
fit , non parum illi fuiffec adjumento 3 multaque que illicex- | B
fant tum univerfalius tum & contratius forte fuiflent tradita. )

30. Re fic conftru&a ; Ratio Solidi exconverfione Trapezii

V 2 v P, ad folidum ex converfione Trianguli v F p; componi-
gur ex racione Trapezii ad Triangulum, (hoceft , fetione mn ir- 7
finitum continuata , ut 3 ad 1;5) atqueex ratione diffantiarum ) &
centri gravitatis in utraque figura 3 converfionis ave 3 Nempe, ..
m Trapezio, punét K, quo:_i.xta _‘lelc_ht re&am_ L ul:iﬁt K | ' 8
ad ZZ, ut sad 9; (adeoque diftantia Kk eric zZ 452 Y;)
Tn Triangulo, pun&i H, quod itadividit retam F z, uc fic F H E
ad Fz ut 2 ad 3;(adeoq; diftantia Hh eft§ z Y.) Ratio itaque
difanciarumeft,uc z Z+ 5z Y ad$z Y; fiveut 32 Zt5aY ‘ ~

‘ad 2z Y3 que fi cum rarione planorum 3 ad 1 componacur, emer-
git folidorum ratio ad invicem,ut ozRts52Y ad 22Y; five,ut 52Y

ad 22Y (hoc eft,ut 5 ad 25)arq; infuperut 9z Z ad 22 T Qupd /
quidem cum ubique fiat,fitq; eadem ubique ratio 5 2Y ad'z 2Y3
adeoq; & omnium ad omnes;non autem cadem ubique ratio gzZ "

ad 22 Y, fed neque zqualia ubique triangula v ¥ p circumduita,
(quorum fi urrumvis effet, pro omnibus 9 z Z ad 2z Y, ponen-
dum effec 18 ad 2; quianempe omnes z Z ad omnes z Y, hoc K
¢lt trilincum C A Fz ad femicirculum Cz F, ‘eft ur 2 ad 13

; ' C quum

o

F -

ﬁj L0 O O nm?m i-m‘-rﬁ-"’ri’rmr[
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1) | DE (rCLOIDE. ‘
quam autem eorum neucrum fic, non licet fic arguere;) prarer
rationem illam 5 ad 2, querendaeft alia ratio ; nempe quam ha-
beat noncuplum omnium z Z (five z C arcuum arichmetice pro-
portiomalium) in refpeQiva Triangula v F p, ad duplum omnium
z Y (finwum re&orum corundem arcuum) in cadem refpestivé

triangula. Hoceft (proprer triangulorum bafes zquales) noncu-

plum arcuum arithmeticg propostionalium , in refiduorum finus
- verfos du&torum (utpote Triangulorum altitudines,) ad duplum
fimum re&orum in eofdem finus verfos ; Hoc eft (ut deinceps.
fufius oftendetur § 74 @'¢.) ur differentia quadratorum bafis A ¥
Fig.t, & altrudinisC F, ad $'quadrati C F,fiveur g AFq— 9 CFq
ad 2 CFq. Cui fi adjungaturratio §ad 2, hocelt § CFq ad
2 CFq; fietg AFq=4C Fqad2 CFq, rato folidi ex{e-
micycloidis converfione circa CF, ad fpharam circuli genito-
; sigsin 3o 2iq7 oy oS e
Seomentn 31. Eodem fere modo eriam de folidis ex converfione feg-

folidi ¢iren Mentorum arguendum. Nam & hic omnia minuta Trapezia fegs

menti , verbt gratia { ZC F, circumdu&ta ; ad omnia minuca
Triangula feftoris Fz C. fic circnmduta, circa eandem reStam
C F: funt ur 5 ad 2, arque infuper, ut noncuplvm omnium z Z
in refpe&iva Triangula, ad duplum omnium z Y in eadem trian-
“gula: finex hocdemum folido, auferatur folidum ex converfioae
Trapezii {ZY F circare@am CF f28um ; manebic folidum
ex converfione fegmentt C ZY circa retam C Y. :
. - 22. Etpari fere proceffu, fi demiffa re%a Z X re&z CF
pa&zﬁel& abfcindt ingelligatur fegmentum ZX A; iftius feg-

€F,

menti tum dimenfio , tum & folidi inde fa&i , five converfione. .

circa re&am C F, fivecircaredtam Z X, facile colligicur, Sed

_ hec inter quefita nonfunt. i
Centrum 33. Ad centrum gravitatis inveniendum, fupponimus ob datas
Gravitatis CF, AD, fig. 1. datam efle circuli quadraturam ; adeoque &

Semicyclois centrum gravitatis in fegmentis. Nam ut, ex dato centro gravi-
dis, . ptisindreuli fegmentis, colligi poffe circuli guadraturam, jam

ab aliis oftenfum eft; fic vice verfa, ex data quadratura facile col-
ligitur centrum gravitatis in fegmentis. (Quod, fi 0pus fit, dein-
ceps oftendetut § 67 & feqq.) ;
Ouantum 24 Ponamus itaque primd centrum librein G, & reftam
diffas aCF, CF lincam =quilibrii (libs tranfverfom:) fitque utrufvis }“emi’;
‘ 7 - circult

Tiﬁ'ﬁﬁ
3
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creuli CF eentrum gravitatis pun&tum E (in circuli diametso

bafi Cycloidis parallela.) Quoniam vero momentum femicycloi-

dis ad momentum femicirculi, refpedtu lincz CF; eft in ratio-

ne compofitd ex rationibus magnicudinum, & diftantiatum centri

gravitatis ab ealem xquilibrii linea C F; atque ex eifdent ra-

tionibus componatur ratio {olidorum ex eorundem planorum

circa CF converfiene genitorum, (ut fupra infinuatum eft §
29.) eadem eric momentorum ratio , atque ratio folidorumfic

genitorum. Nempe, ut g AF.q—=4CFq ad2CFq. lt§

. - 3o.dictumeft, Props ,

~ 35. Duéta itaque G e bafi Cycloidis parallela , quz fit ad
GE, utgA¥q—4CFq ad2 CFq: Si intelligatur ex
punfto e {ufpendi zqualis femicirculus , zquiponderabit ille fe-
micycloidi oppofite in fuo fitn. Quoniam vero magnitudo femi-

P —
AR g

s

cycloidis eft ad magnitudinem femicirculi, ut 3 ad 13 fi fumatur %
(in utrovis femicycloide) reta Gr (bafi parallela®) qua fic ad |
Ge, ut 1 ad 3; & ducatur reka T 9 reftz CF parallela; eric _ 3
centrum gravicatis 1ftius femicycloidis in re&a T 9. ' B
36. Ponamus deinde Cencrum librzin F, & yeftam A D i~ Koantuis |
neam zquilibrii.  Quoniam momentum femicycloidis ad mo- diftat ab

mentum femicirculi , refpeSture&te A D, eft inratione com- AF,
pofita ex rationibus magnitudinum , & diftantiarum centri gra-- <

vitatis ab eadem A Dj; adeoquein eadem ratione cum folidis

ex converfione circa reétam. A D fadis, hac efi(ut fupra dictum

clt§24) uts ad 23 Siin continuata GF, fumatur F fg qua

irad ¥ G ucgad 23 femicirculus inpun&to f, zquiponderabic

femicycloidi in fuo fitu : Camque femicyclois fir ad femicircu~ : ;

Ium ut 3 ad 1; f fumatur (inreéta FG) re&a F A, quaficad o

F f ue 1 ad 3; arque 2 pundto & ducseur bafi Cyclotdis parallela B
ad (reltz Ty occurrensin 4 ) erit centrum gravicatis femi- B
- cycloidis in refta A &; adeoque inillius pun&to & - | ' B

37. Atque exiifdem principiis , eodem fere proceffu, colli- Centryme

getur cencrum gravitatis fegmentt C Z Y. Erit enim momen- gmwimt:_‘s
| wm fegmentt CZ Y ad momentum fegmenti Cz Y refpeQtu [egmenti = &
linez equilibrii CF, ut folidum ififus ad folidum hujus con- ¢ Z 7%
vetfione circacandem CF fadum: fed hac ratio dari fuppo-’ 0y
meur ex § 31 ¢ érgo &illa: Effoutead 8. Sed & datacft ratio 3
magnitudinis ad magnitudinem » per § 23: Fflo hecuc 2 ady- .

: ! C3 - Dawe

s

8
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~Datur item fegmenti CzY centrum gravitais (ut § 33. fup-
ponitur, & § 67. &re, deinceps oftenderur;) adeoque & ipfius
dittantia ab @quilibrii linea CF: Efoeas. Erititaque, proprer

o & £y . -
;) 3 ( by Diftantia centri gravitatis fegmenti CZY b

eadem CF refta, ad diftantiam ¢, ut 3 ad 8. (Nempe in ratione
qua componitur ex ratione momentorum, « ad &; atque reciproci
magnitudinum,y ad m)puta%—f. b A -
- 38. Similiter momentum fegmenti CZ Y ad momentum
fegmenti Cz Y, refpeitu linez Z Y, eftut folidum iftius ad
folidum hujus converfione circa ream Z Y -faum. Sed hee ~
rauo {uperius dataeft, per §28; Ergo & illa. Efout ewad &,
Magnitudinum autem ratio (ur prius) ut «ad 9. Diftanriavero
centri gravitatis fegmenti Cz Y are&a ZY, it Erit di-
ftantia centri gravitatis fegmenti C Z Y ad diftantiam & ue 9

ad &, Nempe %\ﬁ. i _
'39. Cum itague data fit iflius diftantiatum 3 re&ta C F, tum

areftaZ Y, (atque intraipfum fegmentum etle confter, ) dattr
& 1pfum gravitaris centrum queefirum. ' S

Centrum fo-  40. Deinde , ad inveniendum centrum gravitatis in folidis ;
lids circy  Supponimus ut fupra in fegmentis circularibus, ita jam in fphe-

AF,

ralibus fegmentis centrum gravicatis datum effe : vel, £ éxi ga-
tur, garat1 fumus exhibere, utinfra § 67 & feqq. B2 5
.. 41 Ponamus jam {olidum fatum ex converfione femicycloi-
dis CAF circa re@am A F, fecari planio quod plano CA F
recte infiftac in AF reth , femifolidum abfcindens ; cujus
proprerea centrum gravitatis inplano C A F efle manifeflum
42. Deinde , cum folidum five ex converfione , five ex femi-
converfione Trapezii V g 9P ( circareStam A F, )ad folidum

'« exfimili converfione vel femiconveriione trianguli v F p, fit ut §

‘ad 2,(ut § 24 oftenfum eft;) quarantur utriufque centra graviga.

.. tis, uc habeatur ratio diftantiarem wim dre&a AF tum a re&a

CE... %

43.Habetur aurem folidi ex i‘emi'com;effwﬁe_:.’rfapezii Centrumm

; gravitatis, fi in reta & Z intelligatur punéti K abfcinderé restam

""‘n‘i
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¢K que fitad { Zut7ad 10 (quod quidem centrum gravi- =
tatis effer §i curvatura figure demeretur ; putd , fi pro fingulis

femicirculis five fuperficicbus femicylindricis circaaxem AF . M
intelligancur toridem linee re&e vel fuperficies planz plano

CAF ad angulos rectos pofite arque ab eobifeétz ; ) arque

- deinde in reéta Kz quefic bafi A D perpendicularis , fumatur i
' ( propter curvaturam Juc CF ad FE A (hocelt ,uc Diameter b,
ad Semipedpberiam circuli, ) fic x @ ad x K, ( qua nempe z

. ratione dividendus cft axis femicirculi ut habeatur femiperi- 2

L pheriz centrum graviratis : ) Eric @ centrum graviratis folidi ex - &
' femiconverfione Trapezii V @y Pcirca re&tam A F, %
44. Centrum aarem gravitatis folidi ex femiconverfione Tri- _ =

anguli , habetur, fid refte Fz puno H, quod jam intelliga- &

tur abfcindere reftam F H, quafic ad F z, ut 3 ad 4, (quod - )

nempe centrum gravitaris eflec {i demeretur curvatura, ) per- - .
pendiculaiis Hn incelligatur ( propter curvaruram ) ita dividi in “

o ut modo divifimus K # in @. Eritutique ¢ centrum gravitacis.

folidi ex femiconverfione Triamguli v Fp circa reétam A F. . 2

( Quamquam revera perinde omntno eft ad hoc-negorium an =

omno reperiantur puncta @59, an tantum punéta X, H: Nam 7

‘ eadem eft diftantia, quantum ad re&tam C F, pun&orum K & @, =
irem punstorum H & ¢ 5 &, quantum ad redtam A F, eadem fal- %

tem diftintiarum ratio, five puncta K , H, five®, 9, confide- =

rentur.) _ b T ;

'45. Cum igitur ratio diftantiarum five pun&torum K, H, five Ouartum 7

2,0, areQa AF, fitut s add, fivea8ad 30, vel 14ad 155 diffarab ¥

& magnitudinum, uc g5ad2: Eric, que exhis componitur, AF, |

; ratio momentorum, ut 7o ad 30, five 7 ad 3.Quod cum ubique
fiat ; eadem eric & ratio momenti folidorum ex iemiconverfione 7
trapeziorum omnium ad: omnium triangulorum fic conveifos ’_ f;a

f rum momentum, hoc efty momenti folidi ex femiconverfone fe- 4
¢ micycloidis, ad momentum folidi ex femiconverfione femicis- . kB
’ euli, ( circaretam A F, ) refpedtu re&e A F: Nempe ut 7 ad ' 3
} 3. Lindé¢ colligentur pun&a f, &', utfupra. Nempe fiintel- : :

= ligatur G centrum gravitatis folidi ex femiconverfione circuli
circa reftam A F, ( quod pun&um G dari fuppontmus,, vel , f1 2

; ~exigatur, deinceps exhibebimus § 563 ) & fiat, uc3 ad 7, fic 3
. FGadFf; & deinde, ut yad 2, ficF fad F & jarque duca- i

_ i e : “tut -
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tur & & bafi parallela 5 eric centrum’ gravitatis folidi ex femi. - ?
converfione femicycloidis circa :ec_&am AD,inreltaa 4. ]
Quantyms ~ 45. Cum vero diftantia pundti five K five® 3 reka C F fic
diffat a 2L} Iy Y yarque dittantiapuncti Hvel g ab eadem re&a fic
CF,  %2Y; (‘quorum utrumque ex diftis pater: ) erit diftangiacum
| S ratio, ut zZ 4 zYad %z Y, five uc202Z%14.2Y ad
= 1 | 152 Y : Que fi cum ratione magnitudinum 5 ad 2 com-
' ponatur , habetur momentorum ratio Icoz Z +70 z Y ad
302Y, five 10zZ $72zY ad 3zY. Quod cum ubi-
- que fiat 5 pro ratione momenti folidi ex converfione ( vel femi- !
converfione ) {emicycloidis, ad momentum folidi ex converfio-
= | A : fe ( vel femiconverlione) femicirculi circa reétam A Firefpectu
g 3 linee 2quilibrii CF, fumenda erit tum ratio 7 ad 3 (proprer
: ) 72Y ad3 2z Y ) tum (propter 1oz Zad 3z Y ) ea ratio quam
habet decuplum momenti {olidorum ex converfione triangulo-
rum v Fp circa AF, fufpenforum in diftantiis z Z refpective,
ad eriplum momenti eorundem folidorum fufpenforum indi-
fantiisz Y: Nempe ut 5 RR? =4 RP ad; R°P, fiveut
1s AFgm20CFEqad4CFq. (Quod § 87 &feqq. fufius
declaracur.)Que quiderh ratio fi cum ratione 7 ad 3 conjungatur,
habetur racio momenti (refpedtu retz C F) folidi ex converfione
(vel femiconverfione) femicycloidis circa reStam AF,ad momen-
tum folidi ex fimili converfione(vel femiconverfione)femicirculi:
Nempe 35 RP1%* R*Pad% R? P,fiveut 45 P *—g12 R?*
ad 192 R2, Hocet, ut 45AFq—-32CFq ad 12

AL N

o
o o e B SR T 2 TS e S, 0 o R e B

_ CFaq. - :
B 4 . 47. Siitaque ponamus' G E diftantiam centri gravitatis folidi
= ex e1 converfione vel femiconverfione femicircult, (a recta CF;)
5 _' & fiar,ut 12 CFq ad45 AFq—32CFq, icGE ad Ge;
= . - ~ irerumque,ut 5 ad 2, ficG ¢ad G ; & dutatur T'y parallela
= i ~ re&z CF: Erit femifolidi ex converfione (-hoc eftfolidi ex fe-
= O miconverfione ) Semicycloidis circa reftam A F, centrum gra-
i 1  wintisinre®a Ty ; adeoque in ipfius eo punsto ubi occurritur
Bl © . reSe A & modoinventz § 45. ( Defignamus autem in {chema-
s ' te centrum gravitatisin ea {femicycloide , ubi minor ﬁltumegec .
= - linearum confufio ; perinde enim ad rem ¢ft , in ucrd de-
= . 'Cc:.:tri'a’ [oli- fignetur, guirieclis e
= ?' di integri, 48, Habito auigm centro gravitatis in femifolido , a fortio-
= circa AF, - e ' 51
9

B oc e e et
| L LR A
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B g in folido integto Maberi certum eft : puta in Axis pun- )
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49. Eodem fere proceflu ( mutatis mutandis , ut fupra §31,) Comrs ;- S B
colligicur cencrum gravitadis femifolidi ex converfione fegmenti ;7 (o/id; ‘e
{Z CFarcareftam AF; 8 confequenter etiam centrum gra-- [egmento :
} vitatis femifolidi ex converficne fegmenti'C Z Y, tumcirca re- " ° ; 3

&am A F, wm & circareStam 2 Y. Centrum [e- B
so. Tandem {upereft ur centrum graviratis femifolidi €X py;1,/4; - 5
converfione Semicycloidis circa retam CF inveftigemus. ¢jres ¢ F, 2

Nempe fi femifolidum  illud plano abfcindatur quod plano CAE
in refta CF re&e infiftar ; monifeftum eft gravicatis centium LN 2
fore in ipfoplano C A F. Quaritur, in quonam ejus puncto, Hoc . 2
modo. - | ; 1
s1. Semifolidum ex converfione trianguli v F p, etit femico- :
nus excavatus ' cujus R;opterea;ce‘ﬁtmm gravitatis, fi curvatu=
ram demas , entin reftez F pun@oH', quod abfeindat F H=
L2¥Fs (nempein te&a z' F fic fe&a ur fecandaeffet FY ad
inveniendum centrum gravitatis hujus folidi integris ) fed dein-
de, propter curvaturam femicirailarem verfus reStam CF, ( fi z
verrm gravitatis centrum indagare libeat, ) abfcindenda eft re&tz
H h ; exportio verfus h, que fic ad toram H h ue diameter cireuli g
ad femicircumferentiam; (fic utique dividendus eft axis femicig~ y
culi ut habeatur femiperipheriz " centrum gravitatis.) X : . |
SO Semi'{'ohdmn autem ex converfione Trapezii V gy P, eft _ ]
Eruﬁ_um_- cont excavatum , cujus centrum gravitatis (4 curvacu- .
-ram dé?nas) eftmre&ze L Z eo pun&to,puta K, quoita dividi- : =
tur ut dividenda effec F Y ad inveniendum cencrum gravicaris
hujus folidi iqtegn » nempe excavati frufti conici. Centrum
autem gravitatis verum, cft ( proprer curvacuram ) in ree Kk
eo puncto quo itadividitur ut de Hh modo diximus. :
53. Cum 1taque horum femifolidorum ratic momentorum 5 :
tum refpectu reltz C F, tum re&z AF, componatur €X ratio- , oy
nibus magnicudinem & diftantiarum; reperientur punéta T, A, fi-
mili fere methodo quo fupra ; adeoque & pun&um &, cencrum -
{ gravitatis femifolidi ; & fimul ceatrum gravitatis folidiinteori,
puta pun&tum Axis ‘A. : - : (7
} 54. Cumcue -ﬁm_iliter' faciendum fic ( mutatis mutandis ut § (entrum:
; 3%, 49,) d¢ femifolido ex comt_erﬁone fegmenti , putal ZC F; [olidi ex
| , pariter fegmento,
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paricer datum erit & hujus centrum gravicaris ; & confequentet
rer datum etiam cencrumgravitatis femifolidi ex converfi-
rapézii { Z Y F,)centrum gravitatis femifolidi(adeoqre &
folidi integri ) ex converfione fegmenti CZ Y circaC'F. ~ Da-
buntur iraque quz quzrebantur omnia. .1
55 Poflumus autent hzc eadem exhibere, etiam fine ope cen- -
erorum X, H,8c;-methodo mihi quidem facili & familiori , ex
principiis innoftra Jufiutorum eArithmerica traditis defumpta
( & quidem in multis expeditius : ) fed quam alii forfan haud ira
prompte fine longiori verborum apparatu affequerentur.

Atque hattenusea funt que ad D. Carcavium menfibus
Augulto & Septembri, Anni 1658 , miferam (hoc eft ,
intra tempus a proponente limitatum, ) methodum me-
am, toriufque rei quafi feeletonsexhibentia: Et quidem

_tifdem fere tum veibis tum ordine 3 Nifi quod ad §
- 30numeros emendaverim qui vitiofi erant,utpote quos
- Inveltigando Trilineum C A F fig. 7. circareStam A F
incautus converteram cumcirca C F convertendum
effer, & fimiliterad § 46 5 Quem calculi lapfum- ubi -
deprehenderam, literis codem Septembri datis infinua-
bam; meque infuper tum iftius emendationem,tum alia
quz fibi fuifve ad juftam demonfirationem deefle vifa
forent, ubi hoc indicaverint, exhibiturum. Cum autem
nihil inde ha&enus monitus fuerim, ( quod oblarz con-
ditiones expe&andum innuunt, ue & emendandi calcu-
li veniam impune permittunt; ) €atamen quz fequun-
tur, quafi fcholiorum inftar, ad pracedentium tum il-
- luftracionem tum- jutam demonftrationem , libet hic
.~ fubjungere. g2t ‘ .
56. Quum fupra § 45 defiderari videatur pun&um G, quod

portionis ¢y ibidem defignat ( non centrum circuli, fed) centrum gravitatis
lindri obli- _fenuannuli ex femiconverfione circuli C F circa reétam A D ;
gue [eéti, & 1llud hac methodo invefligamus. Super circulo C z F fig. 5. (qui
femiannuli. -circilo C 2 F genttori Cycloidis @quetyr ) erigatur Cylindrus

rectus F ¢, altieudinem habens Ce circuli genicoris perimetro

- 2qualem, adeoque 2qualem fexin;‘igeriphe’riz circuli radio FC

deferipti. . Er intelligatur Cylindrus ille bifecari , tum per
axem plano F ¢ C parallelogrammo ; tum per hujus diagonalgm

5 0 7 8 10 1L 12 13 14
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F ¢ tranfeunte plano elliptico Fc{; quodplano F C ¢ reftein-
fittat ; cum denique plano bafi parallelo ¢ x; reliquaque conftru~
antur uc in fchemite. Dico primo, Cylindsi portionem plano
elliptico abfciflom F¢{ ¢ C , per omnia xquart {emiannulo ex-
pofito, dempra curvacurd, Nempe re&tam C ¢ zquari femicir-
culo a pun&to € deferipto ; & fimiliter rectas Y v, 2, (fum-
ptis ubivis inbafe Cylindri refpetivis punétis Yz,)femiperiphe-
riis punStorum fimiliter poficorum in femiannulos item Y { pa-
rallelogrammum, femifuperficiei cylindrice re®a Y z in annu- !
lo deferiptz ; & fic ubique, Nec aliger differt haec l‘Pc:»mo Cy- g

lindrica ab illo femiannulo , quam quod femifuperficies cylin- ' >
drice omnes re&is Y z in annulo defcript®, in portione Cy--
: lindei in planum expandantur 5 adeoque haze Cylindri portio

A tantundem valet atque femiannulus dempta eurvitate, -

:’ .Centrum autem gravitatis in expofica Cylindri portione ,

fic colligitur. Siponamus C clineam a:qui!lk_)r_q_ (adeoque pla-

num huic perpendicularicer infiftens , zquilibrii planum ;) e-

runt , tum alcirudines Y v adinvicem, ut re§tz F Y 5 tum di- |
flantiz ab @quilibrii plano , ut Y C; adeoque, qua abipfis fi- E
unt, ut reftangula F Y C, hoc eft,utquadrata Y z ; quz quidem - '_‘_-
inipfas Yz duta, hoc eft 5 fa&a ex bafis in altitudinem & di-~

ftantiam continuo duétu , hoceft, planorum Y £ momenta re-

fpeftu re&te C ¢, funt ut cubt reGtarum Y z.  ( Per momentuns

autem, tum hic, tum paffim alibi, intelligo fatum ex magniru=

dine indiftantiam ab =quilibiit plano ducta 5. ut qua momentis

funt proportionalia.)Sunt autem omnes cubi re&tarum Y.z, ad

toridem cubos rete C F; hoc eft, momentum F Y v cC

poreionis femicylindri in fuo fitu, ad momentum Parallelepipedt

zquealti bafin habentis quadratum F C expundio F fufpenfi 5 uc

2ad 32 ; { ubiper 1 ad O incelligo ravionem circuli ad qua- | 7
dracum diametri, five ut Pad 4 D5 ) quod, mox probabitur _
§63 ; adeoque, ad momencum Cylindri parallelepipedo tili 1n- _
{eripei fimilicer fufpenfi, ut 3ad 223 ( fubfticucis f{cilicet circu-
lis pro diamerri quadratis : ) Ec proprerea, momentum F { £ ¢ C
: Pottionis integri Cylindsi infuo fitu ;, ad momentum Cylindri
; fic fufpen6, ur 3 ad 16. Eft autem magnitudo ad magnitudi-
1 nem, ut rad 2. Frgo,diftantia ad diltantiam , uc 3ad 8. Si

itaque dividatur F Cing, ueficCg ad CFur 3 ad 8 5 8 du-
el 1) catur

'H i IT'I | 'I“'I"I'I" LT |l U I'I'I'III 1] IIP L lITi[T’Il'I' \II'|1'ITI"|' FHI'II'I'IEmTﬁ:I:
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catur gy ree Cic parallela = ‘Erit centrum gravitatis portio=
nis expolitz F{{c C inrefta gy. Sed & ( quod ramenad E
prafens negotium quafitu non elt neceffarium , ipfum enim. g
pundtum_jam inventum nobis fufficic, ) 1dem gravitacis centrum |
eft in reXa Fx,(quippe que per omnium z{ parallelog rammorum : &
centra tranfit , ipfique revera F C wn annulo refpondet ; ) ergoin '
eorum commudi punfogy. o . g
8. Siitaque utrefam Fx iny, vel F C diametrum bafis 1
Cylindriin g, ita& FC axem annuli dividemus in. g, ( quod -
femiannuli centrum gravitatis effer dempra curvatura: ) iplam- g
‘que Fg = # D dividamus iterum (" propter curvaturam ) in G, j
itaucfic FG ad Fg, ut circuli diameter ad femicircumferen-
tam ; eritG centrumgravitatis femiannuli ex femiconverfione
circuli B Ceirca A F_refam. Habetur itaque ( quod 8. 4s.
fupponitur) femiannuli centrum gravicatis G. ( nempe, ut 3 P ad

s “.

D, ficFg—3 D ad ;E-I,—D = F G.) Et confequenter, pfo;tef :
: & g grmrinl) B o 2 2
£)idp— (L it Z27, vel S5, = F a figar. di
fantia centri gravitatis folidi (- femiconverfione femicycloidis
tircd NPy abileFod 55 1905 Slasedy aiuuh N
- s9. UtautemhabeaturE, centrum gravicatis femiannuli ex
fimili femiconverfione femicirculi , fumenda adhuc erit, a pun-
&o G jam proxime invento, refta G E (' bafi parallela ) quz
tanta fit quanta diftantia centri gravicatis femicirculi F C a cir-
culi -centro 5 que nempe fit ad$ F C (five § radit )ut FC ad
FA}ﬁ\feuctiDad‘kg’. e .Band “_ ghi Sacineeradts
60. Quod autem §.57. probandum {ufcepimus, Nempe omnes
cubos g&aﬂgm Yz acf togda_m.cubos" CF, efleut 3 a%e;aﬂ‘.; :
fic oftenditur ex noftre Iufinitorum o Avithmetice principiis- St
~ ponamus diametrum B C = D in ‘partes ' zquales numero infini-
- ras dividi inpunétis Y'; eruntomnes F Y =<4 feries njﬁmga r
Primanorum , five Arithmericz proportionalium, quorum maxi-
- mum et D; quein YC=D—a refpedtive ducte, dant Res '
fidua 4 D — a2 omnia re&angula FC Y, hoc eft omnid Quadra= J
ta Yz ; qua ad totidem D funt 1 ad 6 ;3 Refiduorum vere -
Qyadrata,hoc eft re&arum Y z Biquadrara, ad totidem D #, ut ¢
ad 303 Refiduorum cubt,hoc eft reftarum ¥z poreftaces fexcz,nd

totiagm
! I' i
‘TIIﬁTI [
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totidem D ¢, ut 1 ad 140.8c. Unde colligitur feries 1,6 , 30,
140, 630 , &c. (Arich. Infin. pr, 133.) QU non alia cft quam
feries 1, 3, % %%, 345, &¢, in feriem Geometrice propostiona-
lium 1, 4, 16, 64,256, &c, refpe&ive duta : .Adcoque feries
1lla (ibid. prop. 189.) interpolata 1, @53, £ 1,4, 21 , 80y
in hanc item interpolatam 1,2,4,8,16,32,&¢, refpe&ive dud
exhibebit illa prima interpolati ‘i-:“z o :é = 5 3&%%% o ,;If:;:
‘&c.Ex proptereayficut 1 ad 6,30,140,8¢,exhibent rariones quas
‘habent reétarum omnium Y z” poteftares fecunda, quarta, fexta ,
c.ad rotidem D*, D4D 6 &c:Sictad2m,4* o ,28% o,
&e¢, exhibebune rationes quas habent earundem reStarum Y z
poteftates prima, tertia , quinta, &c, ad toridem p, D P
&c. Evfpeciarim(quod noftra jam incereft)omnes cubi refarum
| ¥ z, ad totidem D* five cubos FC,rationem habebunt 1 ad 220,
= five ut 3ad 32 m . Quod fufcepimus probandum. |
.~ 61. Porro, qum calculusad § 51, 52,53,54, ( ubiagitur de (Centrum
centro- gravicarts folidorum ex converfione Séﬂﬁéyélo%s‘qifc‘ gravitatis
reftam C F ) omiffus fir; & ¢aleuli cancum fundamenta remotiora femsifolids
exhibita : libechic caleulum illam aliguatenus exhibere, justa c#6a C F.
methodum quam § 5 infinuavi,  Et primo quidem perpende-
| mus converfionem Trianguliv F p, deinde Trapezii V 8+ P. Re-  Fio.1,
i ¢tam autem in Triangulo v p, adeoque & €y in Trapezio, dice- 4
mus B ; ejufque aliquotam partem infinite exiguam & ; adeoque
VDeric Bt B, vel 2 B Tremz Y, dicemus 77 ejufque parcem
, m_f_i_mte‘emgt-mm, . Etre®amF Y, hoceft alticudinem , vel
ctiam diftantiam ab A F, dicemus 4 ; ejufque parcem infinice
exiguam , 4, Redtam denique z Z, dicemus Z. T 1,
62. His pofitis ; fupponimus in Triangulo v F p infinitas reétas
parallelas arithmerice proportionales , a vertice F ad bafn ufque
v P CONtinuatas,o, & b,2b > 3 0,80, ufque ad B earum maximam,
quz el ipfavp. Heautemre&z, dum circaretam FC con-
vertuntur , defcribunt totidem annulos planos ( faltem bujufmo-

di annulorum partes fimiles ) equales roridem restangulis paral-

elogrammis 4 rectisiipfis qua converruntur , & peripheriis qu:

carum pungis mediis defcribuntut, contentis'y quas peripherias,:

g five integras five dimidias, cum fint radiis proportionales , per-

: 1pfos radios defignabimus , nempe o, 1 1527, g,EJ_..,-B_c_c, , ufque ad.
r

’ .
[ PRSI P ——

.. Tyhocelt z Y radiorum illojum maximum, Erunt igitur plaﬁa
'[ s ] D2 illa

o el s ol .
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ad ABY. Hoc

Apenfum , eft uc

Fig.a, Z1s )"32'*: g ,

-

IO 52

Cujus{'umnigeﬁ
wRiSel Apguin
widABZ+

(eadem failicet

prer 10z Zad 3

'iua, I.IIGO,-%ﬁ X1
45}9 gléfs&cau ! _
‘momenta refpectu reéte A F , fint f2{tis ex magnicudinibus in
diftantias proportionalia '
-ufque ad A;erunt ea
" 9byx3 4 8c,hocelt oco,1 49,8 aby, 27aby, &, ufque

Qu Tertlanorum feries, ad totidem maximo zqualia, hoc eft ad
maximum in aldtudinem duétum, hoc eft ad Cylindrum vel
Prifma ejufdem vel xqualis bafis zquealtum ex punélo Y fu-

~ 63. Eodem modo ; Infinitz refte 1 rapezii. a minima 3, hoc
eltgr, ad ufque Bt B, five 2 B,ho VD) VR
Bt2b6,B1 30, 8culque ad B+ B,
4 mediis re@tarum punflis defcriptarum , funt Z + 0,

-~ refpedtivé duétis fit feries

" BZtbZtyB 1ty B

V13 BYSby be, Miie sd B2 4 BZ .

- ducantur in refpe &'.l.m,qsélgab‘ \ F diftantias 0,4, 24, 34, &¢ ]

* ufque ad A ; fiet feries Momentorum, ' :
' -~ ©BZ 1 00062300 B tooo

 24BZ14a0Z 4y B

. ABZ 3 ABZ ¥ AYBy ABY

~64. Cum igitur fit ratio momenti hujus ad momen
PrAAB Juctzy 2
utoZt 7 Yad ;
S ratio quaz
Propter omnes 7 ;

&fm utrobique rationem provenire neceffe eft,(utut variis modis
ADUCHS _mve.ﬁggq_re- +) Nam momentum folidi ex converfione e~

I i W T et e e i, i

- D& CYCLOIDE.
[?’"’ bx2y, 3'5"3}, &c, hoceft

. 500,1by, -3
quead BY. Deinde, cum hoiu

m planorum

; fntque diftantiz, ut 0,4, 24, 3 a&c,
momentaut o b yxo ;1 b 3% 1 4,4 b'yx2a, q

eft, omniamomenta , funt feries Terrianorum 3

1 ad 4. Quod dicamus igiturs 4 4 B7T,

hocet V. P ; funt B3 o,B 4.4,

.. Radii vero F@Fiﬁbeiigrm

B Z A }'

8¢, ufque ad Z * 7. Ex quibus feriebus invicgu:'

magnitudinum,BZ + 6 Z 4o Btoo,

ZY2bZ42)Bt 4by,BZ 13427
+B2Z +T‘B +B7. Quai 1

155

«BZ i'asz‘fa]'B Yaby

_ vZt4ay B 48 aby

34BZ9abZ toay Biag aby
&c ufque ad

3 AABZYr AABZ+: AAYBLE AABY, .

e ABIT AR T s

Allius,

3 AABYad2 A ABY; hoc eft @d&&:
Tad 3 7, five ( du&is omnibus in 12 )
Nempe, ut 1022 4 72Yad3z2Y =
0 quz & fupra § 46, ) Arque hoc ubiques:
zY ad 3 2Y, ponendaratio 7.2d 3 ; & pro-.
2Y , eadem que fupra § 45. Etquidem ean-.

37
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DE -CYCLOIDE, X
jufdem figurz circa A F refpeftu re&e C F; atque circa C Fre-
fpectu reltz A F ( propter mignitudinum & diftantiarum reci-
procationem ) tantundem erit, . Adeoque hine habetur rum di-
ftantia centri gravitatis femifolidi‘ex femicycloidis femiconver-
fione circa CF, a refta A ¥ ; tum integri ifiius folidi ipfiffi-
glum ‘gravitatis _ centium, -utpote quodin C F finmeffe con-

a. -

65. Quantum autem ad diftantiam centri gravitatis ejufdem
Semifolidt (ex femiconverfione femicycloidis circa CF) ab
ipl CF : [mili methodo invefiganda erit. Cum enim: foli-
dum ex femiconverl:one Trianguli v Fpcirca C F, fit aggrega-
tum ferici © £y, 14y, 44 5, 94 y,&c,ufque ad BT, (ut iupra §

- 62:) Er folidum ex femiconverfione Trapezii V.8 P circa ean-
1' dem C F fic aggregatum feriei B Z ¥y 0 ZtoB+00,BZ 4 b Z
; tyBtby,BZt 2624 23 By 4by; BZy3b ArzyB -~
R 39 by, &c(utfupra§ 63.) Siucraque feries ucatur in feriem
’ fuarum refpedtive diftantiarum are&a CF; ( nempe illa, ino,
! 152753 ), &culquead? 5 & hee, inZ 40, Z34y,Z 427,
- ZT379,%&c ufquead Z t T ;) habebitur feries momentoyum eo-
| rindeln folidorum refpedu linex zquilibrii C E. Unde & ag-
gregati ad aggregatum ratio 5 hoc eft ; momengi Semifolidi ex
Triangulo, ad momentum femifolidi ex Trapezio (' circa C F

S TS

=)

- converfo) refpetu reftz C F. Nempe . TR T
T obyy BZZtobZZ*0yBZtchyZ4oyyBtobyy.
1byy . BZZAxbZZ13yBZ y2byZtayyBribyy.
8byy . BZZY:bZZy4yBZ 8Ly ZyayyBt by
27byy BZZ 436223 6yBZt 18b y Z + 9y yBr27b ) 1
- &c ufque ad Ay &cininfiritumufquead =7 ¢
BYT o BZZ % BZZ +2TBZ 4 ,BYZ 3y YT B4 BIT.
Summa § ABYYad imwaABZ2+ % ABZZ + 2 ATBZ + = ABYZ y + AYYBt § ABT, Y
five §ABYY od 3 ABZZ +iABYZ +7 ABYY.
ERue 477" ad DLL X XL 3o AL :

fyeut 371 . A 18.2Z. X201 Z5 4" a Xk

_ Hoc eft, ut 3 quadrata etz Y, ad 18 quadrata reesz Z - !
una cum 20 reftangulis 2z Y, & 7,quadratisz Yu - /Quod cumm ‘
ubique fiac : yt habeatur ratio momenti folidi ex femiconverfio= -
ne omniun Trapeziorum , hoc eft Semicycloidis, ad momentum
| - folidi

T e e _

] [!'TI]'IH'ITTII[III‘]"I']' AL CE |'||" || ‘lf' rm 'f:ﬂ‘i'l“[ll"l_ ‘ I| lﬂer|T||'|ﬂlT|Tﬂ
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* —vel 2G z, manebit fegment - C; (] .
' zCuzarcus non excedat Semiperipheriam; ubi enim excedit,non.

e e = o R Mt o e e oS e ot
T R e e S A £ Sl S R T T
- — . AT i S T NS
et — 2,
= ——

| - (BB\PACDOIDE
folidi ex converfione omnium Triangulorum, hoc cft Semiciscus
T gercaretam C F ;) queerenda ratio tum omnium Quadra-o-

- rum z Z arithmetice proportionaliim, tumomnium Rettangulo-

umZz Y, inrefpedtiva Triangulav ¥ p, five (] préﬁé‘r‘ *quales
ubiqueu p-Yin refpedtivas Alritudines ¥ F; ad omnia Quadracs
z'Y 1n cadem refpettiva five Triangulafive Alcitudines. Atque
1fta demum ratio fi ducatr in rationem 18 ad 3,five 6 ad 1 ; at-
:gue hzc quidem in rationem 20ad 3 5 & utrifque tandem ('fic
«duftis) adjungarur ratio 7 ad 3+ Habebitur ratio ¢a quam habet

- -momentum folidi exfemiconverfione Semicycloidis circa C'F

-ad momentii folidi ex Semicirculf circa esndem CF femiconver-
fione, refpettu ejufdem C F linez ®quilibrii. Unde fi eximatur
ratio magnitudinum 3 babebimr,_rauo diftantiarum. centrorum

3 -gmvit#ti_s.y 5 =0 e ? «. ; e ¢ . ::;;;,13
4 BB, .Siniiﬁtbrﬁ fumantur ( mn Eg. 1 vel 8) omnes'Z Y zqﬁa‘.’

libus. intervallis diffice 5 ex quarum femiconverfione circa CE
omnium in eo ordinatim-applicatarum circa eandem reStam fit
Hemifphzrium : Erit momentum illius ad momentum hujus,re=
fpe&tu ejufdem CF reke, ut omnes cubi retarum C Y, ad om-
nes cubos retarum z Y: Hoc eft, utomnesz Z ¢ 432 Z qxz Y.

riora, -

ium five Magnitudinibus five gravitatis Centris hzficet , ( qua

- fupra§ 33, 40, dari fupponimus,) fic habeat. De circulo, nemo

nefcit , ex ductu Semiradiiin arcumz C vel z z Fig. 6. haberi
fetoremz G Cvel zG z 3 cui fi auferatur Triangulumz G C,
m z CvelzzC; (intellige, fi

-auferendum eft, fed addendum Triangulum z G z:) Tum,adden-
do Triangulum zFC vel 2Fz, haberi Se&orem 2FC vel zFz. Fr.
ficalibi. Ec in Sphera fimiliter, fuperficies {pharica zCz,abfciff2

Planoz Y 7 eft adrotam fphaere fuperficiem , five quadruplum

cireuli maximi , uc C Y ad C F, ( uti norum eft:) ea vero duéta’
i trientem radii, dat feStorem fpharicum Gz z C ( fadtum ex’
TPMENONgRR. Uk TTP0N3Y 0% 41 i ity Jeee con<
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- ficfolidum Cycloidale ,ficut ex femiconverfione Semicirculi five

*32Zxz2Yq+2Yc, adomnesz Y c. Quzquidem omnia
- fimilibus methodis ad caleulum revocanda funt arque fupe-

L6y ‘Potro ;ﬁcfmé »ﬂ&@;ggﬂiéniotﬁhi"ﬁrmlarium & Spharicz-
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} e B g T e Y

|

_ 3 D8 XTCLOIDE, o
converfione fedtoris circuli z G C direa G.C ;) unde fublato cone -

G z z, anebic portio 2 z C ;, ( intellige de postic it
S X L0 22 5 ( 1DLClige de portion hemi=
{Phzrium non excedit; finexcedat ,a deﬁdm«hi:g;ifegnu

1 dus, conus ille: )., cui portioni fi. addatur conus Fz 2 ohaberus :
i : ) T ; dalt zz abét‘(! R |
| fpharicus eorF 22 C, five folidum ex convertiond feftons |
:lx.gculans zFC circa CF faftum, FEt fimiliter de fegmentis
115.

-. ineleganter :, Tnventis nempe wm circumdudti. Seltoris circiila-'
} I1s ;I}agn;gudme‘_, uc ﬁxp_lfg, cum ‘centro gravi:tirik J per $feq. Se-
! ¢tor ille circularis dudtus in peripheriam hujus centri conver fits
defcriptam, dac fe&oris Spharici maenitudinem Sedt g ;ggf
| moraca {uperficiei Spharica portio pﬁno abfeiffa, eodem modo.
| colligi poteic : habitis nempe arcus 2 C tum magnicudirie tun’
| | Ceﬁ“&jfam%ﬂs : quippe arcusille in peripheriam hoc centro

.- 68, Veletam idem SeStor Spharicus ﬁ:: cdlligi poterit _mn_f

circumduto defcripram duus, dac illam Cioerf o :
| L I g pra 18, dat illam {uperficiei erica’
; porrionem : (que quidem omnia, cuod oppid 6Pr?0tandun8?i]§ r;ﬁ,f, . I
tantum de converfionibus integris fed & partialibus Pt’%rinde’ e :
| lcr_xé 3 ). unde non modo portiones jam dicte, fed & aliz vatiis' E
{ modis pO_ﬁI:GE;, menfure fubjiciuncug 5‘--(1"’-@1;‘ vice verfa 5 Habitig* 4

tum portionts fuperficiel Spharice ; tum & archis cirehlaris max:
gnitudinibus, invenietur ipfius arciis centrum gravitatis, - Cer-.
: thum autem g{:mtapis arcus cujufvis,. in radio bifecanl;e ﬁtu%j_‘
5 diftaca centro dirculi el radii parce que fic ad e —
| uc ifius arcts fubrenfa ad ipfum arcum: Diftat vafo idem otar
vitatis centrum 4 diameero huic arcui contermind , fimili for =
fubtenfe parte.  Atcuum denidie; ut C 7, momencs - e
contermine diametri 5 ut C F, fune ad'invicem, ut e ,r' P‘?,\-_ =
afi, CY. Sed hac obicer, atque ex ahundani:i.a. e m#;ﬁ
-6 nge.CE:ntro FAVLEAtis 11 Segmentis circuli , 1és e con- Cepty
flac, Cumcnim, ob datam ( quadasi fupponiturjrationemaltis Gygyrrn:
tudinis ad bafin Cycloidis, hoc et , Diametri ad Circumferentiz S E%w'fm Y4
am circuli, deturetiam arclis (purazC zfig. 6. ) magnitudo 4 S( oris, v
e, Stiam, fegmentl centrum gravicaris, Nempe i fiat (itf gipoglars
radio G € qui arcum bifecat ) ut 2°C 7 are 6 Tt b sreularis, ,.
22 e dndil, ad G E:erit B cenim gtivitiis Seftoriy >
£ v Seliche s - e ey e s
Rgod g tum ab aliis, & nhominatim Hu genio, denontira~ - 3
UMY

A - i
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cum et ; tum {i opus eft ; fic more noftro porerir demonfirari + Si
[intelligatur G 2 C z Se&or , ex zqualibus fimilibufque triangulis

numero infinitis conflari , que toridem radii reprafentent ; per

Fio.6. Dofum omnium ‘centragravicatis quz tranfit curva, adeogque ra-
dioram ilorum duas tercias abicindic, eric fimilis arcus circuli
radium habentis § G C 5 cujus quidem arcus fingula punfta( ut-
pote zqualium trianguloram centra gravitatis.) cum fupponenda -
fit; 2ques onerata, tdem erit tum hujus arcus, tum exj oliti Se~
ggisaiseﬁmmgﬁmibaﬁg ¢ Hujus autem arclis centrum gravira-
tis habetur, fi fiat (" quod modo di¢tum eft & mox probubirur) tr
arcus ille ad fuam fubrenfam ( hoc ef}, ut arcus fimilis z Cz, ad
fubtenfam fuam 2z, ) fic radius di&tiarclis 2 G C (nempe 2 ra-
dii Seftoris expofiti ) ad quartam, que erit G E: Eft itaquepun-
‘Gum E tum hujus arclls, tum  propeerea Seoris expoiiti
. .~ ceatrum-gravitatis: Quod oftendendum erat, Quod autem arctis
centrum gravitatisaillud et quod diximus ; fic probatur. Quont-

am parallela plany eAdem ratione fecanc fuperficiem Sphzricam,

qud fecant axem , ( quod ab Archimede & aliis demonftra-

tum eft ;) -Manifeftum eft , portionem fuperficiei Spharice
qua-arcu 2z C z Semicirculum non excedente circa' b b axem

converfo defcribitur, eam rationem ad totam fphzra fuperficiem

habere , quam habet zz fubtenfa ( velaxis BO rtio huic refpon-

2

dens)ad bb axemintegrum : Puta, utaxis D, ad fubrenfim s 5
fic tota Sphra fuperficies D P, ad portionem arcu: deferiptam ;
queitaque et s P, | Qua quidem portio fi, per mignitudinem

Ja‘msafdx\ndatnr, pro:]xbit—;—tp peripheria centro gravicatis

itius arciis defcripea, adeoque hujus Pperipheriz radivs, hoc eft

e qi‘fj};jn;,ig centri. _g-tfa_gfiﬁ_a_tis;difgigtgggﬁs,. a centro circuli,'_-f X 2
. Nempeeaparsradii G C =R ; quzelt ad torum , vcsada,
- fubtenfa difti arcus ad ipfum arcum : Q;scéd probandum fufcepi-
~mus,  Ecfimilicer de cencro gravicatis Seforis z G C (auta-

- lus ng:_-‘j:;[\ns‘)eodenirprecegu-' conftabit. . Et fpeciarim, femlg'r-'

fiilks .-"fral.r.' .ii‘.r ! '\;:I""‘_' el ;, % S I; e . £ SR : .. : !.,

culi centrum gravitatis, a circuli cenero 'd:ﬁat,*—?- 3' -‘R,_fs_ve- 2'3""“'1;- %

B fL"—,:_,."._l__ R g i \ i .._-_-_,-..‘.- £ 3% -‘ g
Nempeut § P ad D= 3 R, fic3 R ad g-}.‘i‘.:&{ﬁ . Dais

. ¥ vere

VAl f[.f;l’-{'n';:‘-: _‘

VAV

e
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e _ . DE CYCLOIDE.

wauales utique 2 GE. Idem nempe efit centrumm gravicaus
ﬁ%ﬁs Spl?zrici*G zz C, atque fegmenti {uperficiel fpharica
fegmento z z C fimilis & concentrict radium habentis $ G C, Ut
enim E- ( pundum medium refte CY ) cft centrum gr-mtatéﬁ
{egmenti Superficiei fphericz z 2 C ( propter -fpgme;g_ta fup_e.; .
ciei fpherica fegmentis Axis iifdem plants abfciflss u ﬁu%égrg-

‘ portionalia ; ) itaSegmenel (imilis concentitct radium ha - tis
b 2 G C (cujus fingula punéta , ucpote conorum vel pyramidum
totidenr zqualium. Se.,‘gorem_ Sphericum complenrium  centrd
ravitatis, @qualiter onerar intelligenda funt) centrum gravita
tis ertin fuo radico Gmiticer firum, Quod ipfum eft & cencrum
gravitatis Spharid Seftoris, five pyramidum imul oxnium nu-

mero infinttarum Se&o(rcm i_lguénfcaqxph‘:n’nu_m s A F .

. Quam fuperius ( ¢ 30) fufcepimus rationeém, 9 A T g=

4 gi q%z C I‘fq, odendendum ; cam fic inveftigamus. Pr
quidem cum Trilineum CZ AF z fig. 110 Semicycloide (p
tes Semicicculi interpofitionem inter trilineum illud ejufque
asem CF ) fic diftorcum ; incelligamus ( exempro femidirculo )
srilineums ilind reftiewi in fium debitum, protrufis fcilicer omnibus
Z 7 ad re&am C F, uc puntta z coincidant pundtis Y: & fic ubi-

T ¢ Fz C fig. 2.4n planum expandere. ) Qx_%fa&o > re&ad i
" &c prius inclinatz in Fig. 1. erigentur ut in Fig. 7. Eg:cgnpqs
nempe Trapeziorum omnium Triangulis ( qua Triangulis Semi-
circuli ubique quantur ) manebunt tantum Parallelogramma,

. in Trilines reffituto, duplum Trianguli v F p in Semicirculo,(&
: fic ubique: ) Ut eadem jam fic ratio omniem -z Z in hzc refpe-
- &iva Parallelogramma, ad omnesz Y in cadem Parallelogram-

ese : - 3L e

‘Ve; lﬁ%ﬁﬁ, fumptis Y , ¥, @qualiter utrinque 3 centro. G re-

- motis, alditudines binz Fy FY fimul fumpta @quent ubique
FC, fintque z Y my zqualés ; ent vbiquéz Y x# Y +m yx
By=,YxFC. Sive, quod tantundem eft, quadrilifeum

B0 N

em 1 2 3 8 9 10

Trianeulorum illorum dupla: puta Parallelogrammum V Py &

B ma; atque privs in fua refpedtivé Triangula, vel horum eopum=

"‘f‘ HTIII’I‘IH '|:|"1"‘f‘|Tﬁi"T“i"\ii"i '|"|‘|“'|'ﬁ"|"’|“i"r"|"|"|T 'i]‘ﬁi*'i"’"|f"|"|'i‘i"i’]*T’]“l"T'1“[‘1"|’l’;”i"'i‘“|‘1’"[1"7"|‘1’f|”|"‘i |]‘ﬁ|T*r"ri'T'| “fﬂ“|'|‘i’|'ﬁ|’|"|""rﬁ"]‘i“i"[‘i"[“|"|'|"'i'"|"|"‘i‘fi"'\"ifﬁ;if'"i"lzir’|f=
4 g 6 7 11l 12 13 14 1a

Momentum

 femicyclos-
o {i-f.r reft-e&u
Az, & (5=
lidnme con-
ver fione Cir-

| . ¥ ca Axem
que. ( Quod cantundem eft arque fuperficiem curvam mhnea:;: fafl

Hm,

Figz,

' M AL, una cum quadrilineo Z ¢ y N,complent Paralielogram- -
B mu’;x’ﬁir';:g?uﬁlﬁ%udinig e, n&d:ée&;o éahget fupplente quod

: n Adeo inde Ve uca_mns_-,oﬁm_ a'Pa
: §altem deeft, ) Adeolfue Pek B2 P tlblogram

i
{ .-f ‘_ '.

-

J-.
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-DE CYCLOIDE, ;
: Fhetiss his radiis (convertendo ) deferiptas ;3 pro 2/R ?, prodibic
- R 2.R* P, . [ Quod quidem eit triplum Sphare cirenli genitoris *
-4 (*quod hinc oritrr ; quia tum paraliclogramma V@3 B funt eri-

3 angulorume F pdupla, tumzY diftantia mediz Bﬁﬁ--trianguii,
elt 3 diftantiz centri gravitagis Trianguli a converfonis axe :
5 CF; adeoqued x2=3 :) Sicut & , 1ifdem decaulis 2 R, - E B
4 triplum Momenti Semicirculi refpeftu retz C F, eft Momen~ e
3 - tum omnium parallelogrammorum fic fufpenforum.’ - Quod & .
; mn folidis, mutatis mucandis, perinde valer. - Verbi gratia. i oy
meelligatur tum fuper Trilineo refiituto C AF, wm fuper femi- i
] circﬁld-;c_bF,'i‘nﬁﬂ‘ete c?f?lls C?]lndﬂ(;ﬁ five Prifiraticum eodem _ ‘f B
. planooblique feftum, icgucin pun&to F & recta A F altitudis B
nem- habeat nullm, 8 inC maximam 3 atque intelligancur fin= . =
- gula primaca parallelogrammis ue'V 6 y P incembentia fufpendi B
9 ~n diftantiis 2 Y refpedtivé: erunt eorum omnium Prifmatum: i
fic fufpenforum pondus , ad pondus pyramidum criangulis » Fp e
| incombentium, hoc el ad pondus portionis cylindsi femicireio | 13
{ infiftentis, refpedturete C Fjurzad 1. Cum enim Paralleloe. .

, grammorum Prfmata fint figillacim ad Triangulorum Pyramides,

4 ut 3 ad2; arque z Y dittancia fufpent Prifmoacis, five diftan=

| tia medie bafis Pyramidis, et ad dittantiam centri gravicaris iftia

s Pyremidis, ut 4 ad 35 erit quee ex his componitur ratio 2 ad
L. (proprer 3 » § = 2.) Adeoque pondus fic fufpenforum Prifma- -y
wm , erit ponderis Pyramidum infuo fitu., hoc eft ponderis di~: Ey

& poreionis cylindri, (* refpe@urefte C F, ) duplum,  Er fi=
Ii)iﬁll:?&f- alibi.  Sed bae(cob?f; hie loci 5 agmgmm@ ufus 7
o e n fequamibla: Redimms ad fufpenth Paralieloh: 4
gramma. B A z
| © q7-Pvero eademtrilinei réflicuti CAF ParallelogrammavgiP o~
4 fig. 7. dvcantur in omnes refpedtive reftas 2 Z arithmetice pro-: | z
porticnoles ( quippe arcubus arithmetice proportiomalibus xquas 7
f les ) hoc eft in omnes parallelas reStas Trianguli F A a (quarum
] maxima Aa =AF ; )-‘Flkbir;m. portio Prifmatis, bafn C A - b
altitudinem A « habentis, Obl(ql_tc abfciffa plano per bafis lineam _ L
i CF & verricis puniftum a teanfeunte 5 ( que qudemporgioex-: - - 3
ibebit ‘momentum difti trilinei"C A F refpectu regte C F.,)
| Sin pro trianguli reftis A e &c (- z;;nidempro re&is B.u.&c.) 5 : 7
J fumancur alie qiz ad has finc uc peripheriz cigeuli ad ejufdem+
o o -3 . radium 3 "
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DE CrCLOIDE.

radinm ablciffa prifmatis portio zqualis erit folido ex Trifinei

C AF converfione circa C F fota; ( tunc enim Triangulvm

'F A e xquale fiec circuloradii F A 5 reliquaque refpeltive cris

angula reliquis c"xrculis.piaraltelis“:) Qod folidum, tantiffer
dum illius magnitudo innotefiar, appellabimus 4°.

28. Solidum igitur ex omnibus Triangulisv F p &, vel Pa-

sallefogrammis V @ v P &c in refpefiiva; redtas zZ, vel periphe-

rias bis radiisdeferiptas 3 ad folidum ex iifdem trizngulis vel
parallelogrammis in refpeftivas rectss 2 Y , vel peripherias his
radiis defcriptas ; et ut 42, ad 2 R*P, (per §76,77: ) £ deo-

que noncuplum iflius ad duplum hujusut 9 A% ad 4 ‘R*P: Cui

{i addatur ratio § ad 2, five 10 R*P ad 4 A*P ; habebitur ratio
folidi ex converfione Semicycloidis , ad folidum ex converfione

Semiciraui, (circaaxem CF, ) ucg A* + 10 E*P ad 4 RAP, _

r§30. . aliahe i
Pe-;g._; Porro , eorundem Solidorum ad invicem racio ficalias

: colligitur. Solidum ex converfione Semicycloidis (Fig. 1.vel 8.)

Solidum ex converfione Semicirculi, (circa axem C F, ) eftuc
mad c:;?nh radiorum Z Y (“z‘i;uaﬁ!);s b invicem m;emsllis
fumprorum, ) ad omnes circulos radiorum z Y refpective ; hoc

eft, ut omnia quadrata ZY, ad omnia quadrataz Y ;5 hoceft , uc \

omniazZq+2[JZzY+zYqadomnazYaq. |
8o. 'Sedqomnia z Y q( per prop. 133, 135. ./fmbm Igfiu.)
aquanc g DY, vel $ K. (" Sunt enim omnes ordinarim applica-
¢z in femicirculo, ut feries o/ : 4D —4*: adeoque earum qua-
drata, ut feries 4 D s ? : quz eft ad feriem zqualium, nempe
D * toties fumptum , hoceft, ad D # 5 urg —~3,ad 15 fiveuc £
.ﬂd 6. - 5 . y PP
' '8'1.).1@-!31 omnia reftangulaZ z Y , Zquantur folido t;ﬁdn-
<0, bafem habenti femicirculum C b‘?,.almudme; veio;d'!;nrg-
fpedtive fumptas, hoc eft ( propterz Y= my, & Lz 4 M m=
};-CF: NaF*L l: &, ) folido Cylindrico habenti bafin G bF

gndra ntem, altitudinem vero ubique A F ; hoc eft & K7 *:(quod.
texy RP'c’;uadrante‘ circuli genitotis, in A F =3 P du&to:) A~
deoque ommum rectangulorum dupla,five 2 [1Z Y, funt $RP,

" 82. Suntigitur & R¥3:RP*hoceft,omniazYqt 2 [J ZzY,)
una cam omnibus z-,Z q a:qualia omnibus quadratis Z Y. Ec

{ pro radiorum quadrauis fubflituendo cizculos; hoc eﬂ,divid?;_

20
- Fig8.
B
"i 1l f UL ‘|"|:'|'|'ﬁ:i'i'|'|i'|
cm 1 2 3 4
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iy i i, a4k . =
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D 6‘?"(1'0-’9 E,-

do per R & mulciplicando per $P,) erunt éﬁ"l’f %P una cum
omnibus circulis radiorum z Z ( aqualibus intervallis fumpro-
rum , ) hoc eft , una cum folido ex converfione rilinei refijcurd
C A F fig. 7. circa CF, hoc eft una cum 4 * ; nempe fk’.}’_'l'
1 Pty A, =qualia ﬁc)ili{éohex -_conv_t__zrﬁoli}e grg:ar;:;}-,:slo(ldelaf ig;a,

F : cujus itaq; racio ad  {pheram crcult ; _con-
Serﬁone (J':mlci?culi cirea cai:ldem- redtam CF fa&am)eftuc 3 84 P

Lo ¥hid dad 8 K2R - - .
f"t:: Verum eadem ratiofuperius repercaclt (§ 78)ut 9 A "3
to R #Pad 4 A*P, hoc eft (dividendo utrinque per 6;) ut + A4
¥ ¥ R Pad § R*P: quam Jam reperimus (§82 ) ut 3.3 Pt+.5.
P+ o4 * ad 2 K*P. Suntigitur 3 A’ + < R 2 *PHE P
+ 4% Adeogue ({ubductis nerinque zqualibus ) 3 44T K* P
= . P, Hocelt,ed =3P’ —2R* P, (Hocelt AEin
AFq— C Fg.fig.1 vel 8.). Habemus itaque magnitudinem folidy 4
ex converfione ' Trilinel reftitutt CAF fig.7. cirta € E,( nempe |
1P*.2 k* P ;) Adeoque iphus rationem aci‘ Sphzrir_n Cgcglv
genitoris (ho: eft, ad 3 &* P,) nempeut 5 P -2 K*ad 21*,
five uiP* ~12 K? ad 4 R* hoceft, ut 3 A Faq_3CFq ad
CFq. [Atqueeadem cft rario momentt iftius Triline, ad mo-
. " mentum fexicirculi , refpectu C F refte. Eft utique illud K P*
— 2 K *; ( momentumautem Semici rculi R ’:) Adeoque (di- -
videndo per magnitudinem Trilinet 3 KP) diftabir centrum gra-

' et W Rk '
vitatis Triliner ab F C, 5 P — ‘-’LP— ; & af B,-‘L—},—--R. Diftac

ST -0 erius tr, i 2b .'ﬂ, E%KJ @'um._enim_m(,mgn_f
- e :Eﬁ%fﬁgfznmtw%amh( refpetu A F redte) fic.
| ut3ad 2, & M2 nitudo ad magnitudinemut 2 ad 1 5 eric pro=
prer 2 ) § (&, diftantia ad diftantiam ut 3 ad 4. Diftantia aurem.
centri gravitacji»s {femicircult, eft R;. Ergo diftantia centri gra=
vicatis- Trilinei-ab AF e I R.] oS Ml ey :
- G Cin e R} R et Sglire risc) i-ReMIOR] S i H
(per § 82) 2 &> Pt P + A shoc et} R*PHG P I3 D% : i
2 RAP; hoc et & P* = ;g; P, aquale folido ex converfione Se= -
mieyeloidis cicarefam CF. © o §

st‘%f;éi;g (per$§78, )cum eiufdet_n.fohcg},.ad Sphfra.m 1
ratio, fity ut-9 A +10REP ad 4R*P,hoc eft, ur ;ﬁ:.}iﬁi’ ; b
FR3P ; firque 2.2 Pxquale Sphasx ¢ et ctlam 5.4 & '

3
e el S
“! 4 '].rv ]

.

M i
- |

‘T"hﬁpmurn ||‘|n|||""fﬁiﬁ ﬁ'ﬁ‘|"i“|"i‘i'"“‘ﬁ iTi’|’|‘T'*|"ﬁ"'i’i'*’ﬁi’if["h*ﬁﬁi'rq1‘1‘1‘ﬁ"1‘|"'|:i‘|"’ri*r|*ﬁ
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T .m—-—-' I

cm 1

ilhud folidi ex converfione Semicycloidis , ad momentum folidi
“ex Iimili converfione Semicirculi, et ut‘momentum omnium

.

_'.‘:‘,:;7“

S e
o
=
i

D& CrcLoIpe,

=

- | | 33 :
ex converfione correfpondentis Trianguli in femicirculo, ut 3 ad B
2 3 tum 2z Y diftantiam mediz bafis, ad diftantiam centri oravi- 2
taus folidi ex eriangulo fic converfo, ut 4 ad 3 = Eft autembi- X & e
= 2.)Adeoque decuplums omnium zZ in didta {olida vel quadrata, - b
ad #iplym omnium ZY in eadem folida vel quadrata 5 eric , ue
decuplure momenti folidi ex converfione Trilinei reftituti (circa g
A F)tefpeiurette CF ad [extuplum momenti folidi ex fimili P
converfione femicirculi refpe&tu C F re@z ; five ,uc quintapluns #
illiusy ad riplum hujus, , |
88, Eftautem Annulus converfione Semicirculi fastus 5L RE, g

( ex ductu nempe femicirculi § RP in P peripheriam centri con- E;
3 . o i ot v TR ’ #
verﬁt?ne deff:n;.)tam; A, qui quidem dudtus in—== 38‘; ( difantiam 4
centri gravitatis femicirculi, adeoque & annuli femicirculi con- 2
verfione fa&ti, are&a C F, ) dat 2R*p , momentum annuli re- P
fpeétu recte C F = (cujus itaque triplum eft 2 R:P.) Momentum
autem folidi converfione Trilinei reftituti CAF circa A F refpe-
&u C F reétz, dicamus aliquantifper B%, ‘Quintuplum jgi,m: hu- z
jus, ad Triplum illius,eft ue s B*ad 2 R* P: Cui rarioni fi ad- 2
jungatur ratio 7 ad 3, five 4*R*P ad 2 R3P , habetur ratio mo- 3
menti foh;:h ex{ co:;vprﬁc;n? Semicycloidis ad momentum folidi &
ex converfione femicirculi (circa AF ) refpe@u re et 2
5 B&t TERP ale‘T, vel 15B% +)I4. E:P.adef:ai. ,n?'n-.PC =g
89. Sed (.quod § 64 diGum eft ) eadem plane ratio eft mo-
ment1 , refpefture&te A F , folidi ex converfione (vel femicon- Z
verfione ) Semicycloidis circa C F , ad momentum folidi ex fi- 3
mili converfione ( vel femiconverfione ) femicirculi, refpedtu e- 2
jufdem AF linez xquilibrii. Quod hinc evenit , quia exdem 2
rationes utroblq.ue' compeonuntur 5 cum - hoc faltem diferimine , %
‘quod duz magnitudines reciprocantur 3 nempe Z Y qua in hoc E
{olido’ 1ng:ed?rur compofitionem folidi , in altero norat diftanti- B
am & linea zquilibrii ; conera verd re@a FY. -~ . ;
. go.Hzc autem eadem ratio fic alias colligirur. Nempe(’ fump-
tis redtis LY fig.8. xqualiter ab invicem diftantibus, ) momentum

‘n

Circulorum radiis 2 'Y deferiptorum, ad momencum omnium
circulorum defcriprorum radiis zY; hoc eft, ur momentum om-
| ol nium
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diftantiz.  Que quidem Triangu!
_ ummﬁmﬂﬁﬁﬁhﬂ%Fmﬁw$-ug
‘portionalia. s

mw.
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: 3 .-'.1‘:3 M z._ﬂqu re. 3
tu eju @ﬁwmamuhe’
jufdem AF re&z)ibhﬁmmm}ﬁme‘tmim reftituti CAF ﬁg
7« mn.a C'R (qued, propter quanticatum reciprocationem, aqui~
pollet ifti zfd*jam diximus 5% ) una -cum momento folidi ex fes.
micirculo fic converfo (quod zquipollet nuper invento 3 k! P,
9 ssj\atque mﬂrpemmwfem; ‘ex’ converfione plant cujus
reéte fint mediz proportionales inter Zz 2Y (quod dicamus (#)
bis fumpto ; . ad momentum fpherz ex {imili converfione femi-
circuli , mrpe&u cjufdem AF re&z: Hoc eft, ut Bt32(4t3ps P
ad 2 RVP.
91. Cum igitur hzc fatio B Jz, (*4+3R3P ad 287 P
(59’6‘) ‘hozeft “9@ t18C* fﬁ“?‘ad&"!li?, e:;cremﬁt
atque illa (§88,) 15B*ti1q B2 Pad6R*P; erit9oB*
18C446R*P =15 B*+t14 B* P;adecoque 18 € * = 6B*
38 R1P, five 9 C*==3 BAt4R*p. Hoc et o ’“B‘*PR‘P Ln-
de cognito vel B¢ Vel C#, reliquum cognofcctur. _
92: Ut aucem hgbearnns B*, hoceft, momentum folidi ex
Trilin i C A Ffig. 7. circa A Fy_refpeSu
xe&wﬂ Fiy( vel'drca C F, refpedtu A F,quz tantundem func:)
Primd pro omnibus irculis radiorum ¢ Z, fublituamus totidem

L10]

a reftangula fuper ipfas ¢ Z bafes conflituta, & aldtu-
dines (mxpﬁs,Zpﬁn&m) ®quales habentia 5 “adeoque
ortionem Pprifmatis plano oblique fe&ti complentia , bafin ha-
gggﬁsm z-isa*ﬁf. Iricudi in AFnul-

lam, fed continué crefcentem “donec ad punﬁum C altitudi-

nem obtinear. zqualem ipi FC re&te ; adeoque ad fingula
bafis punéta altitudinem habeat zqualem ecorundem ab AF
la, wm magmtudme, &
2 '-Pﬁ.&i’i‘i@; illisci pm-

93. Deinde in hu;us ifmaticz pomomsbaﬁc Ai‘ dmm-

“telligamus cutvam B F, curvisBC & B ﬁﬁm{elrem- Cui

Bwkm“@)-ﬁ;'
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DE CYCLOGIDE.

‘94, Ef utique (per § 23. uc fupra § 76 oftenfum eft) Tri-
linei?n BbC =§ 2 adggque Trilineum B F C (quippe iftius du-

plam) 2 R*. Hujus:autem centrum gravitatis in re&a Bb ja-

cere, manifeftum eft ; adeoque ipfiusab A F diftantia eft R=
bE. Que quidem diftantia R in magnitudinem 2 R®. dua,
dac2 R’ , momentum dickt triliper B F-C, refpe_&u A F recta:
( Adeoque zquale plane cjufdem momento_ refpectu B L
ex §. 99 p'atet-) Sed & ( propter porcionis alticudines, ut diftum
oft, diftantiis pun&torum quibus infiftunc ab A F @quales 3 adeo-
que altirudinem fuper bafis centrum gravitatis, zqualem refte
bt=R;) idem 2 R¥eft magnicudo prifmaticz portionis trilineo
BFClinfiflentis. ™~ & -7 o0 o 70 $. Sedoaal :

95. Eft autem totius CAF eniliner, momentum refpectu

A F, (adeoque & prifmatica portionis toti infifentis magnitu- - -

Y4 R* p; ( nempe 3 momenti femicirculi ; per § 24°) L nde
g?’a)uferam mgmentmr:trilincl.B FC, boc ?ﬁ’z_ R?, (per prz-
ced. ) manebit 3 R *P —2R? momentum trilinei B F A re fpectu
ejufdem A F redte: ( unde, fi opus eft, colligetur dlf}antia i

‘ Al s ign i win oo ey — T6R
eri gravitatis it Trilinei BEA b AF re&a,nempc;—ﬁ-:l—é-:x'ﬁ

quod provenic ex divifione momenti 3 R P2 R> per trili-

nei Magnicudinem § RP 2 R* 5 adeoque ejufdem centri aBb -

diftantia , eft Z%:'R'R—Ri quz nempe cum ifla alcera com-

“ plet re&am B g=R. ) Quodipfum 3 AP —~2 R* ( ob caufam

modo dictam) et etiam magnitudo portionis prifmatice cidem
BFA trilineo infiftentis. S \

96. Hujusautem prifmaticz portionis ( trilineo BE A infi-

is ) centrum gravitatis in recta B @ jacere, manifeftum eft.
%?tn?taguc cjuldem aCF d}ﬁan-na 3B F_‘_-:‘t P. Quz qmdgm :
diftantia in portionis magmtud_mem- RV 2 B8 duta, d Fa:
& PR ZART nlx:omg;um di&e portionis (trilinco BEA infi-
] - . -reh ‘ he
ﬂ'egmf)ﬂfgﬁgﬁm( per § 94) portio prifmaus trilineo BEC
inﬁf’z_emis ﬁ;; R* ; ®quipolleatautem , tum magnitudine tum
& momento refpectu = F _redtz, prifmati fuper eadem bafe, al-
ticudinem mediam habenti 3 hoceft, gqualem ¢i quam habs;-d!&
Sta portio fuper bafis fu centsum gra%ntfu; , hocelt, ﬂﬂﬁgg

R . ‘GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK
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Fig.7.

R e T e TS TSI
“-—'.'.:u‘_-'";-‘.'zﬁﬁ% R A M S X e

DE (rcLOIDEg,

nem Ri Cﬁentfum g’ravmaus diétz portionis tantundema CF .

reéta diftabic ( feu potius ab &quilibrii plano fuper hanc re&am
ere&to ; quod hic nobis loci perinde eft ; quod & fimiliter alibi

~ubt opus eft incelleftum volo ) quan:um%gnde diftat cencrum

F

r

=y

~ gravitatis zquipollentis pnﬁnaus “hoc cft, quantum ab eadem

C ¥ diftar centrum ,gmruaus T nhmi B F C. Quod quantum

fi,fic inquirimus, o . :
98. Trilineum, mm(.‘. A F,; eft 2 R.P (nempe duplum Se-

micirculi, per§ 22) unde i auferamus trilineum B F C,hoz eft,
2 R* ('per § 94) manebit 3 RP 2 R zquale trilinecoBF A ;
‘cujus tnhnel centrum ravicatis (inrectaB g fitum) a reQta
CFdiftac P dg iftantia, in% RP— 2 R* magnitudinem
duia;a g;;* xp* ﬂmmommmuﬂ A refpc&u
tes =
© 99, mmsannﬂn A_F cr1hne1 rcfpe&u e JufdemCF mo-
mentum, eft § RP2 . 2 R (‘per'§ 83 ; cum enim {olic
converfione circa C F, fi§ P? 2 R?*P ; ; etit, fubftituendo radL-
o0s pro peripheriis, % Rp? —2R* momentum plani. ) Unde fi au-
fermsiw &-‘_‘R,«P( momentum | trilinei BFA, per przced. )
RZ2P —2R* momentum trilinel BFC. Quod momen-
mmﬁ per trilinei magnitudinem 2R* dividacur,prodibit SR
djﬁmccnm,gram,am di&i Trilinet BFC arecea CF. (adco-
que R ejufdem diftantia a pun&to B.)

100. Cum igitur diftantia centsi graviraess, tum B P tri-
linei, tum &:@ 97) portionis trilineo huic - infiftentis, a C F, fic
& P R; firque di&z portionis. magnitudo (per$ 94) 2R E-
ric lfhus, refpe&tu C F, momentum 3 K* w2 R
To1, Huicitaque momento, fi ad ws 5% ‘RJ‘P!-—*R’P

( momentum portionis trilineo B F A infifentis , refpe&tu recte

- CF,per$ 96, )habetur ,’;,R‘P*-a.i{‘momentum touus poruoms

‘wilineo C AF infiftents , refpe&turectz C F. Sin porro, pro
eriangulis § 92 fubficutis, reflicuamus circulos é,dgmdpndg per R,
& mulnphcando per 7,}habebitur % RF! —2 B*,momen-

tum folidi ex converfione trilinei CAF circa A F , refpeftu re&t;_

CF.Quod § 92 proponitur inquirendum.
102, Invenimus autem ( § 88 ) momentum fohd1 ex conver-
cycloidis,ad momentum folidi ex converfione femicir-

‘“11 (MJLF) refpedtu re&x CF 5 gifq,nu 15 B*,mf R’Pa}
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PECCYEL O IDE, _ 27
6 RP 3 five uc $54455R? P ad 3 R* P : Hoc eft , (' propter B¢ = 3
$3RP = RUP, Jut ;L RPA_L2 K} PHAERIP=, LRPIALRIP, - £
ad $R2P. ( Quod § 46,87, fufcepimus oftendendum.)  EQ autem
$K P momentum annuli ex ea converfione femicirculi: Ergo &
i 32 RPI=3£RIP et momentum folidi ex dicta converfione (emi-
3 eycloidis ( circa A F) refpedtu ejufdem CP. Quod momentum i
i per folidi mignitudinem ¢ RP*( per'$ 24 ) dividatur, prodibie
iP— 33.9.% diftancia cen_t;i gravicatis digti folidi ( excon-

verfione {emicycloidis cirea AF) a refta CF ¢ (adeoque

ity

S

Tl

D1 PE T, ‘ pa o =3 | “'.-'._'-_-_‘ 1y _:_.. yraee lap . i
E%f,—,ejqfdem cenerl d_lf’(an;mamﬂa Ba‘:}. ‘_._.f- n.;" . R b |

oasde szl -

103. Si vero intelligatur idem Semicycloidis planum circa
5 CF converri ; momentum folidi inde fadt refpetu- A F reSz
- (propret magnitudinum & diffantiarum reciprocationem,) idem

| plane eric arque momentum jam inventum folidi ex ¢ juldem

T NNUTN T RUTR B U

;' plani circa A F converfione, refpettu reétz C'F , (ut fupra § 64
i & 89 di&um eft: ) nempe ;5 RP2_*£R: P, Quod momentum,
per magnitudinem dicti fOlidg,dividatu'r‘,hoc eft, per PP m
- | - 319 R* ;
R P(per§85) pr?dlb;_r : :“p_s f; 81 f | fé; -R_,-di{’can_tia centrigra- | --.
VitEie” g Tolidi! % peRe-A F. el EXT28 Rons 1on : ;
sy A T L7 i
diftandaa BG.) _ - J .
104. Poflunt hzc eadem icem inferri ex § 90. Cum enim ra-
tio momenti folidi ex converfione Semicycloidis, ad momentum
folidi ex converfione Semicirculi, circa A Fut axem; refpedtu
‘C Fut linez a?%lllbﬂ_-l ; vel, citca CF utaxem, refpeftu A F ]
ut linez ®quilibrii ; ibidem effe oftenditur , uc By 2 C*+ 2 :
R*P ad 2R*P ; hoceft, ( proprer B* = L RP% 3 R*P , per § i .
; 101, & C*= ;:-B‘i-% R*P,per$ 91 _adeoque 2CE2BHERN P =
' 33ZRPY _SRIPHR'PZ S RP* —4R*P , Yut ;4 RP* —2¢REP od
3R P ; (' omnino ut fupra § 102: ) Habemtur inde tum folidorum
Momenta, tum centrorum gravicaris diftantiz a refpectivis equi-
{ibrii lineis, codem plane modo quo § 102,103,
10§. Sed & fimul colligitur tcum momentum ( refpe&tu recte
1 AT) tum centri gravisatis diftantia, folidi cujus omnia plana
| b ke E2Y. recuapgulsy log e el cylindsici bafin kbl
; 3 ; JcrL

by e

by by begigdtsh shy
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~2Y,ur circulus ad quadr

; D& CYCLOIDE.
cireulum Cb F,alticudines vero Zz (fig.7.vel 8.) refpe&w&;
l(.?uns:a enim (§ 90 ) pon natur C* mamentugg folidi ex circulis ra-
diorum #/: Zz x zY : qui funtitaque ad re&angula ZzY vel Zzx
33“ r?lichzcefsfl;?iaq:d Rkﬁve
ut P ad 2 R ; fitque (per praece SiBE L ERIPARP<
$RAP: SU ;ﬁq;;mﬁ;fs Ei"rubﬁzmanmr- radiorum quadrata ( divi=
dendo P& multi 2 R, ) habebicur % R* P* =
g R“‘ memen;um dxg ex omnibus Z 2 Y reStangulis Jre-
re&z AF. Eft autem fohdx hujus magnitudo 5 KP* (==
is urique Cylindro quadrantali, cujus bafisb G F quadrans,
alutudo F A=1P ; vel Se:mcyhndro cujus bafis CbF ¢ Semmwm—
lus, altitudo % %Fx&P ~propter_duas ubique altitudines , 2
inque: 5 5 recte F A fimul zquales : )Per

“émﬁdmdatur mo*nennun,prodibm .... o P

Wamgmmsmaau aaeoque64R Rejufde

dxﬁanua a bG,

Teb: ,&L,gnamaén&amCF vé]plamhm#:mﬁﬁms
zqu:poller, ut magnitudine , fic & momento, Semi
'jufdem bafis , & alnmdms dimidiz. Adeoque momentum 4

‘R,!'P, & -3--— dlﬁa:man‘i centsi gravitatis a CF Nempe

dummodomt amStn:ncmm!oCbF re&e infiftere. :
Qusm:gg de Cycloide primaria oftenfa funt, eadem omnia
o alits Cyelodum generibus, five'protradis five abbrevi-
e '; ~ atis facile applicantur. 1d ﬁquxdem folum intereit, ut
. pro Zz re&is ubiq; fubfituantur aliz qua fint ad has in
© eadem ratione qua Baﬁs C;ckd;.r ad Penphemm C!:G
~ culi generantis, -

ey oY [ " - -
‘ R ARy ~a : e Sy Nh Sy
= ey _a_“'“ AE LD . W Ao B T ]
ALY £ ) 3 3TN 3 gy o0 i N EN Beik 70 "
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| Pars Secunda, | |
| i =N D centrum gravitatis curve femicycloidis .ﬁ
1 A C fig. 1. hoc eft A C fig. 8. inveniendum, emr "é”" - i
affuro tanquam a D.Wren* demonftrarum, ;{"W Vs, 3
| tum curvam C A duplam cffe rete CF, 81 2
| 2] wmubique € Z curvamredtz Cz duplim * Videad | &
| effe. Adeoque pofita recta C 2 =4, eric correfpondens curva galcem hujus 2
| CZ= 2 a. Ec proptetea, fumptis chordis circuli Cz arithme-. %
| tice proportionalibus, erunt icem correfpondentes curve CZ - 4
& arithmetice proportionales; & curva € A in puntlis Z in 2qua-. 2
les partes divifa. . i ‘ %

2. Harum vero partium zqualium (quas { upponamus numero 2

' infinitas, & toridem Z pundis defignatas) diftantia ab A F re&ta <
) A 3 i gt ; ¢ e - : » =
eltubique F Y = —Q-fD_‘;. Nam, propeet fimilia triangula,. 2

i 1 B2
- utF C=D,ad Fz = #:D* —a%ficcadem F z = : D2 — 4% 4
! ' % __ a% A . $ =
ad F Y, quzigitureft % £ . (Equn:ndo nempe quantica~- ;{

cem a fucceffive per 1 45 35 &e. quarum maximafie D.) oo g

- 3. Siigitus cnﬁiﬁc C A-f,ig.s. zqualis extendacur refta C A -JC".{’{ . ‘%‘1___ . %

fig. 9. que intelligatur iliter divifa in punitis Z: atque a ﬁﬂﬁé”{ <GP

pun&is Z erigi incelligantur Z X reftz; refpetivis diftantiis EX AF, : 4

zquales ; perqueomnia puntta X duct curvam A X F: Exhibe-. _F‘,g- & ] i

| bunt tum fingule redtz Z X fig. 9. (refpeltivis Z X fig. 8. xqua- , :
; les) fingularum Z partium zqualium,in curva CA ﬁg-?-f,nc_’ﬂlgﬂ" “ ;
? ta refpestu A F refte; tum omnes omnium. Adeoque omnivm o Z
’: Z partium zqualium, hoc eft rotius curve C A fig. 8. momen- NB. Indi-
i tum in fuo fitu,refpedtu AF reSta,eft ad momentum ®qualis linea tationibus 3
in diftancia F C maxima fufpenfe, (hoc eft, ad momentum maxi- < notac pas 7

mum eories {umptum ,) uttrilipeum AF C fig. 9. ad fibi cir- ragraphos 2

-' cumfcripeum parallelogrammum: Hoc eft, ut femiparabola (quod hujus par- e
': mox oftendetur <~ 6.) ad circumfcriprum parallelogrammum; i, & § pa~ 2
i five ut 2 ad 3. Et confequenter , centrum gravirats cutve C A ragraphos Z

g« 8, diftabs abus tertiis re&z C F, five § D. partis pra-
fig. 8, diftabit ab A F recta, duabus S - o i

Ly ythy

Maticid L

-
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cm 1

Centrum
ﬁgmmo-

THIR CHI UL
€ 4,

Snperﬁc;e:

circa AF
- deferipra,

~ parabola

Cewwrcyrw

ve J{[me_ Z, *omni i pu : .;;.

f‘gS Adeoque fi curvz CA ﬁg 8. aaqtmlm extendatur reta C A
ducantur

aCF,
Plg!o.

. v

v .'{-.,v
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4 Ec fimilicer c!e.fe_gymenu cujufvis tum momento, t
gravitatis judicandu :@lﬁ?m@wﬁm@a

um Cﬁﬂ-
pn;m

quam refpe&wx Partes Ceml.parabﬁtz AF Cfig. 9. re&tis dxamc-
tro parallelis abfciflz: quamque habent he parabolz partes ad re-

fpettivas partes parallelogrammi circumferipei , eam habent di-
{tantiz centrorum grmraus emmdem pamum (‘a{b A F re&a)ad

totam F C.
nguhs re&rs Z X ﬂg. 9. hoce ﬁins
ﬁg 8.crca AF re&am converfis deferi

fub[htumtur ub1que reftz qua fint ad has ut circuli periphe; ‘
“ejufdem radium : Hoc et , fi femiparabola

mzculo-

quzbaﬁn jam habee

AC=2D& almudmemc F = D, intelligatur, {uper cadem
bafe cohﬂtmm_?.ﬂ%kuﬁidefn habere 4 A F =2 P; effer ca femi-

s fuperficiel converfione curve CA fig.

8 circa

AF re&mndefcnptz (nempe D P, five *Z circuli genitoris:)

refpe&wz refy

pectivis pambus hIIjl.lS 2quales.

€ partes ;
%6 Quod autem FXA ﬁv, - fic parabola, fic oftenditur, Refte

Z X funt aibtquem

{:ver-a- 2. Hrrceﬁ, ut D2 = 4% 5.

adebque refduz X{, hoc eft £ F diametri, ubique ut #%; hoc eft
indu ghcata radone ZC, hocet X & ordmmm apphcamum

Pa,r 01
7- Potro, ¢j

rqprmm e{’c.

fig. ro. fimilicer divifa; arque set divifionum punéta Z
reltz V Ly, itaquidemuc Z V fig. 1o. ﬁmrcfpe&ms
peams z Y:ex

xles
1omm curve punftorum Z momenta r

tzf"

z L fig8.

bebmst’ﬂwre&e’v erﬁn U~

F

fig. 8. adeog:eomnes omnium. Ho¢ eft, figura F V.CvA mo-

pértes refpectivas huj us. i) o
" 9. Cum vero
n: 'C z chordz in fem 'fd“fcafo alite

re&i in quadrante creffentes

Eﬂ‘ lmﬁé’egcﬁg 7 (ﬁncmpemte!hgmr cBmptm&sta-

Foe B

5 6 7 8 g 10 11 12 135
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DE CYCLOIDE,

ficer divifa:) ipfeque retz Z V fig. 10. hoceft 2 Zfig, 8. five -
arcus z C, hoc eft arcus chordarum in femicirculo (vel finuumin

quadrante) arithmetice proportionalium , ut re&z V Z trilinei
B C cfig, 7. (Nam ficut reta Z z fig. 7. hoc eltrea Z z fig, 8.
®quatur arcul Z C, ficre®ta Z V fig. 7. qua una cum Z z com-
pleg totam Vz=Bb, hoc et b C arcum quadrantalem, 2qua-
tur arcui ad quadrantem refiduo Z b, cujus finus re&us et Y b
=B V fig. 7. adeoque omnes V Z trilineum B C ¢ fig. 7. com-
plentes, ®qualibus diffantiis fumpce, funt ur arcus finuum arich-
metice proportionalium in quadrante , five chordarum qualicer
crefcentium in femicirculo; hoc eft, ut Zz fig. 8. correfponden-
- tes punctis Z zqualibus intervallis in curva € A fumptis:) Erune
omnes V Z trilinei CZ AF fig. 10.2d F A toties pofitam, hoc
eft erilineum illud ad circumferiprum parallelogrammumy ut eri-
lineum B C ¢ fig. 7, ad parailelogrammum circumfcriptum fibi,
fEt)dhus partes partibus hujus refpe@ive fumptis proportiona-
es.
10, Triliniei autem BC c fig. 7. (aut etiam partis hujus cu-
juflibet) menfura, habetur ex calculo § 23. Et enim Bb=% P,
& b C= R; ergo parallelogrammum BbCc=4RP: trili-
neum autem B Cb= R& (ur § 76 diGum eft, ) ergo trilineum
reliqum BCc=3RP—=R*=3DP~4% D?* (Hoc et
s AF—~3CFinCF.) Unde &trilinet CF A menfura colli-
gitur; quippe ipfius octupla, (propter AF =4 P, & AC= 2D
= 4 R, adtoque parallelogrammum FC=2 RP,) nempe
2RP—8 R2vel D P — 2 DA, (Et partium fimilicer men-
fura, mutatis mucandis , eodem modo colligitur.) Momentum
itaque curve C Z A fig. 8. refpeuretz CF, quantumad di-
flantias Z z, effet ad ejufdem curve momencum in diftantia F A
fufpenfz; ue € Z A F fig. 10. ad circumferiprum parallelograms
mum; hocelt , utD P=2D 22d D P,fiveut P— 2Dad

~ P;hoceft,ut AF—~CFadAF.

11, Tum vero, quantum ad diftantias z'Y fig, 8. (que fimul
cum Zz complentintegras Z'Y,) hoceft, Zu (biline1 A Cv)
fig. 10. Cumre&tz C Z fig. 1o. hoceft curve C Z fig, 8, fint

ut chorde C 2= «: erunt refpedtive z Y: (= Zy figiaa,) =

: J% = %% Nam ( propter fimilia triangula) uc Cr=8s

G- ad

L T R
i A gt e et Tl T i

Fig.10,

2 3 4 5 6 7 8 » 10 11 12 13
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" ad Gz 4, fic 2 F»;_—.-‘jez D st ad 2 Y = H’:-%'-.-a!:

- Quiitaque eft charater reftarum Z v bilinei A C v fig. 10. po-
fita re&a Cz (fig. 8.) = 4. adeoque curvd C Z fig. 8. hoceft,
re&iC Z fig. 10, = 2 4. F ;

12. Bujus autem Bilinei; hoc eft omnium fimul Z v; menfura
fic colligitur. Omnes +/: D* — g*: funtut ordinytim applicare
in Circuli vel Ellipfeos quadrante. Adeoque fi radio 0= CF

_deferibatur circuli quadrans G Fx fig. 11, ipfius omnes reftz
LS, radio C x parallele, funty/: D* — 4*:(ponendo C z = 4.)

Deinde, fi fuper hos circuli quadrante erigatur quadrans Cylin-
dri reti, aleicudinem habens Fp= C F = D, qui oblicue fece-
~turplano ¢ C«; & abfciffa porrio fecetur plano fuper 2§ reéth
_eredto: feltio Z ¢ erit parallelogrammum, cujus bafis Z S=14/:
D?*—a*: alutudo Z{=Cz=a4 adco::Lue ipfum pasallelo-
.grammum Z ¢ =« 4/: D* — a*, Cumque hec omnia parallelo-

grimma numero infinita, porcionem Cylindri complentia, fine

refpectivis reftis Zu fig. 10. proportionalia (ut quz ad eandem

- L

. DMFWCM, dant iplas Zy=% ,/ga _ #?’3'? SI._Eat u-

‘biqueut CF fig.11.2d Cz =2¢ fic 28 ad 2Y; erunt omues redkee
2 Y fig, 11. zquales refpedivis retis Z v fig, 19 Neque aliter
differt Bilineum ACu fig.10.3 Bilineo F C Y fig.11. quam qrod
(propter rectam AC duplam reftaFC) alterii e alterius duplum.
(Bt partes iltius refpeQivarum partium hijus du-/~ N\
plz.) Eftautem C Y F curva, curve hujufmodi \ -
(in fe;pott decuffavionem initinere, recurtentis ) Pars quarta.
3. Sed & pari ratione Bilinei FC Y figr 1. fegmenta
Cz Y, funt Cylindricz portionis fegmentis Cz ¢ proportiona-
lia. Totumque Bilineum FCY, ad quadratum re&= CF,
eamhabet rationem quam expofita pottio Cylindrica ad: ejuf-
‘dem reftx CF cubum. Adeoque ut 1 ad 3. Sunt enim omnia
triangula = S ¢ (triangulo C E g parallela & fimilia) porcionem
Cylindsi complentia , ad totidem triangulo C F ¢ ‘zqualia, uc
omniaquadsata = S, ad omnia quadrata CF cubum re&z CF
~ complentia; nempe ut omnia D* — 4* ad roridem D?, hoc eft ue
1~gad,fiveur2ad 3, (Vel, quod eodem refidet, ut omnes
. - 3 circul

— 3 = e o - ——r— — -
B T N B i o i s == S
el e ————— —— = : ————— - - - o i i ST i
\ . ..
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circult radiorum % S ad totidem circulos radii € F; hoceft, ut
hemifphzrium ad crcumferipeum Cylindrum 5 hoc eft, vt 2 ad-
3, Ut prius:) Adeoque omnia triangula =S¢ (quadtatorum di-
midia) portionem complentia, hoc eft ipfa portio cylindrica > ad
cundem reste C F cubum, ut 1 ad 3. Ex confequenter, Bilineum
_ FCY fig. 11, ad cundem C F quadratum, ut x ad 3¢ Et Bili-
] neum A Cu fig. ro. (prioris duplum) ad idem quadratum , ut
| 2 ad 3. Hocef}, 2 D, five & Ra, 4
 14. Ecfimile de partibus fier judicium, Cum enim triangula :
i = S fig. 11. fint ad invicem ut circuli in hemifphzrio; erit por-
: tionts fegmentum =Sex, ad totam portionem,ue refpe&@ivum he-
- mifpherii fegmentum plano abfciffum, ad torum hemifpheriums
adeoque magnitudinis notz: Cui portionis fegmento = Sex, fi ad-
datur prifma s S ¢Z 2C,habetur fegmentum xS¢{zC;adeoque &
ipfius ratio ad D* cubum diametri circuli genitors: hoc eft, ratio *
y fegmenti C z Y, tum ad totum bilineum F C'Y, rum ad quadra-
] tum restz CF. (Bilinei autem iftius F C Y, laticudo maxima,
five maxima altitudo ratione bafis F C, eft R=% C F, quz oui-
demiillic contingic , ubifumitur Cz= CF 4/ =D+ %; hoc
eft, ubt CzadCF eft, uc finus redtus graduum 45, ad Ra-
dium: quod tamen ad prafens negotium cognicu non viderur
4 neceflarium.) Poteft autem idem etiam fic colligi. Cum z ¢ pa-
, rallelogramma , fint ubique re®arum z S momentis, refpedu .
recte Cx, proportionalia, (ut patet;) Erunt xS ¢ £ 2 C fegmen= . ‘
£2, tunc 1nter {e,cum ad totam xpFC portionem,ur momenta pla- ;
norum x5z2C refpeftu reétz xC, tum nrer fe, tum ad momencum
» FC quadrants. refpeltu ejufdem » C, (quam § 67 & feqq.”
exhibendam docuimus;) eadem igitur & ratio planorum €Yz~
Ec quidem, cum omnium re&arum z $, illa maximum, refpeftu
C» refte, fortiaturmomsntum quegrad. 45 fubtendic ; ea
fimilicer quz. huic correfponder erit omnium 2z Y maxima,
adeoquebilinei CF Y verticem defignabit. =
15, Cumigitur habeamus (fig. 10.) cum Trilinewmn CZAF
=2RP ~ 8R* per'e. 95 tum Bilineum CAv = £ R* pere. 13: Fig.1o. '
Forumagoregatum 2 Rp — 28 g2, 2quatur £2%0. ex omnibus
particulis curve C Afig: 3, in gﬂ‘ refpedtive _diﬂannias’.z,f Y.
_ - 2 : ot

i b ch ok th 4Ly i wa! ity Jeianiils
ML O - T el e ) A Yy
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by DE CYCLOIDE.
TotaverocurvaC A= 2 D= 4 R; inreSam AF =% P du&a, 1
eft 2 R P. Momentum igicur curve C A fig. 8. in iuo firu, ad |
bl momentum ejufdem ex punéto A fufpenfz (‘refpedtn C F restz) |
3 | et ur 2 RP—%R* ad 2 R P, vel ut 2P—5Rad%P; hoc ﬁ
1 eft,ut AF— 3 CF,ad AF. Adeoque centrum gravitatis curve
C Afig. 8, arefta CF diflar, eaparte se&te F A quz fitad to-
tamut EA—2FCad FA. Hoc eft, (dud A s reftz FC
paralleld,) ab A « diftat , 2F C= 2 D: Tantundem fcilicet -
quantum fupra invenimus (= 3.)abA F difiare. Adeoque ‘
fumptis tum A J, tum AT, =3 CF, dulifqued A, T v, (re- -
&is AF,FC, parallelis,) fe decuffantibus infD, eric D cen- 4
trum gravitatis curve C A F fig, 8. . :
16. Sin porro, pro redtis omnibus ZV & Zv fig. 1o. fubfli- ]/
converfone  qyancur aliz quaad has fint ut percipheria cisculi ejufdemra-
eircaCF  dium. adeoque pro 2 R P — % R* (que et magnitudo figurz f
deferipta.  ex trilineo & bilineo fig. 10. compofitz , ) fubfticuarur 2 £2
tx-RP; habetur fuperficies quz ex converfione curvz C A fig. 8.
: circa G F defcrigitur. /Equat itaque duo quadrata bafis integra
cycloidis (hoc eft , peripheriz circuli genitoris) minus 32 geni-
S toris circuli. Adeoque (cum, per = 5, fuperficies ejufdem con-
~ verfionecirca AF defcripra fit %2 genitoris circuli) fuperficies
duz abeadem curva C A fig. 8. defcriptz, (alteracirca A F,
alceracirca CF,) fimul fumptz , zquane pracife duo quadrara
- bafis integra cycloidis five peripheriw genitoris circuli. Puca, fi,
o, 12, Utif fig. 12. intra femiffem quadrati cujus latus incelligarur
o™ =2 P, defcribatur femiparabola zque alta, bafin habens 2 P
dirimetur femi quadratum illud in duas partes , quarum alcera
-unt; aleera relique , fuperficierum illarum curvarum @quatur.
o Sin converd intelligatur, illic tota A C D, femicycloidis A C
dupla; hicvero ejufdemitem dupla, nempe AC infra bafin con-
tinuaca donec produtz CF occurrat; pro femiparabola & femi-
quadratp,%_atefra prodibunt parabola & quadratum.,
- 17. Completo autem parallelogrammo F « fig. 8. Qua CA
curva, circa Ae conversi, deferibitur fuperficies, eft zqualis ei
quz abeadem circa AF conversh defcribitur ; (proprer A &
= AT:) Que auem ab eadem circa C « converfa defcribitur, eft
dimidia illius quz defcribicur converfione circa A F; (sropte:
D ¥ duplam recte D 9.) Ec univerfalicer fuperficies quz cgnx
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DE (r(LOIDE,

C A circa quamvis re¢tam (‘que ipfam non fecet ) converfa de-

feribitur, eam rationem habet ad harum quamlibet, vel quamvis

aliam fic defcriptam, quam inter fe habent diftantiz punéti D ab

illis re&tis. Ecquidem (nam & hoc adjungere noneric forfan .

incommodum) fi circa retam qua ipfam fecet convertatur ea- -

i dem C A curva; Differentia fuperficierum, quam ea pars curva

f quz ex uno re&tz fecantis Jatere fitaeft deferibic, & quam (‘vel

.- quas, fibinis pundtis fecet,) defcribitillius curva refiduum ex
altero fecantis latere pofitum , eam habet rationem ad fuperfi-
ciem circa fuperius me_rrqatarum reftarum quamvis deferiptam,

(puta que circa A F,) quam habet diftancia iftius re@z ad di-

- ftantiam hujus a centro gravitatis D, Quodque de {uperficicbus

)/ tota curva defcripris distum eft, fuperficiebus ipfius parte qua-

B vis deferipuis fimiliter accommodabitur, invento prius (per jam

| " tradita) iftius partis centro gravitatis. ‘

13. Abfoluto jamopere de gravitatis centro , tum curve fe- A
micycloidis C A fig. 8. tum partium ejus, inquirendo ; deque Superficies,
fuperficiebus iftius converfione, tum circa A F, tum circa B F, Jemicomver-
defcriptis : Defuperficierum harum centris gravitatis inquiren- /727 €i7¢a
dum. Incipiemusautem ab ea fuperficie qua converfione circa A F faita,

| reftam A F defcribicur. Peripherias autem hanc complentes, ¢¢7#m-

- adeoque & femiperipherias complentes illius femiffem, a fingu- %47/ ab
lis curvz pundis defcriptas, proportionales effe diximus (= 3.) AF diftar,
femipararabole re@is Z X fig. 9. diametro parallelis. Farundem Y89+ .«
autem femipheniarum Momenta refpeStu re&z A F, cumex

t ratione tum magnitudinum tum diftantiarum centrorum gravi-

' tatis dependcant., funtque he §-‘P{'m centrorum diftantizab AE

reSta ipfarum peripheriarum radiis, adeoque & magnitudinibus,

roportionales; erunt ea momenta in radiorum ratione duplicata;

Eoc eft, in duplicata ratione re&tarum Z X fig. 9. femiparabole

diametro parallelarum; hoceft, in ratione circulorum radiis illis ;

| defcriprorum. Adeoque ea omnia momenta, ad totidem maximo - NI

| 2qualia; hoc e@, momentum fuperficiei quz hac curve C A con- | e

; verfione defcribitur , in fuo fitu, ad momencum fuperficiei Cy- 4

| lindricz ex 2qualis ret in diftantia FC converfione, et ut fo- :
lidum ex converfione femiparabole circa bafin fuam , ad cylin- . 8
drum ex converfione circumfcripti garallelogrammi circa eandem p
bafin, defcsiprum; Hoc eft, ue 8 ad 15 (per prop, 119, Aﬁfﬁm

n.
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difiat 4 CE, habeatur, componenda funt rationes reftarum  Z X fig, 9. atque

DE CTrCLOIDE,

' Infin.) [@erﬁuerum autem magmtudo ad magnitudinem eft ut |

2 2d 3 (per = 3.) Ergo, propeer 3) & (5, centrorum gravitatis
diftantia ad diftantiam ut 4 ad 5. Dtﬁanuaxguur centri gravi=
tatis , dempaacuwamra femicirculariy effet $FC,= %D,

propeer illam curvatram, {umendum adhuc » ut femiperipheria
3
ai dlamctttlm five ut  Pad D, ﬁ¢ 2 D ad quartam , 28

=T
quz 1téqpe eft diftantia cenén' gravitatis fuperficiei ex femi con-
verfione curve C A circa A F, ab A'F; nempe éa pars te&z EC
fig. 8. quzeft ad roram, uc 8 FC ad”F A. (Et quidem fimili
proce{fu facile effer idem indicare in “aliis integra converfionis

- daris partibus; putanon modo in femi converfi one, five 5 conver-
fionis integra, fed etiamin§, %, 3, e, velx,;, ,,tﬁ'c. integree
converfionis:Nempe fumpta re¢te $FC eaparte que fic ad ip

% F C, utchorda ad arcum converfionis.)

ry. Ut autem ejufdem centri diftancia dre@ta FC {ﬁg 8) .

"V vfig, 10, (quarum qltlu em illz notant diftincias punctorum
Z fig. . A redta FA, hz vero eorundem ab FC ¢ ﬁanms..)

‘F1g,9.m. Hoc eft, propter V v=ZV +Z v, componendz func rationés

illz Z X, tum cumZ V, tum etiam cum Z v; quzque emergunt

bine rationes oom;:oﬁtz, funt con ;ungendz,eanmque aggregata,

func rationes momentorum peripheriarum , vel femi enphena-

rfuué_, P:m&_ts Z_‘ﬁgtsr. Cltca F:&. dﬁfcnptm, refped umg
Di —a

,aa., Ratwnesautem re‘tarum "~ i hoc elt ,cun:tra-

tmmbwl Zu, hoc d’c '—————-—-—J DD compofite, ﬁmc ut. ‘_F———-—D‘ -
x J D‘-—- a*; (heinpe,utre&angla ex dutture@e Z X fig. 9.
inZ :i iq. Quz omniaad D2 toies fu cum , hoc eft
%Propter ,l\C".:i‘ z‘b ad 2D*:funt ur 1 4d s %} feorﬁ-m pro-
tur @ 52 & ) Adeoque rohdufn ex Bilineo ACv ﬁg 10,

in alticudines refpé&was Z X fig, 9. eft § D*,

~21. Rariones vero re@arum; Z Xﬁg. 9. cum rationibus ZY
g. 10. compofice; funk rationes teangulorum redtis Z V. X

.....

f_ontbﬁtm 5 hoc eft reStarumiZV -in 5‘ *.o wtp&‘&me
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DE CYCLOIDE, - :
;dd&;rum;ﬁfeinﬁ;%'f? vy 'T;_.:"E e g -

22. Omnes autem Z V in D; hoc eft, trilinenm Cz A Fin .
D; hoceft (per = 10) DP . 2 P? inD; eft, Dap_. , D,
¥ % : e
Unde (i auferantus omnes Z V in j-—} shocelt} L*P—$D* (ut

deinceps oftenderur = 25 & feqa.) marebic § D22 — %+D* quod
jraque et folidum ex Trilineo C Z A F fig. 104 in altitudines

; refpedtivis Z X fig. 9. dulto. A e .
' . 23. Huic igitur folido , fiaddatur folidum ex Bilines C A v %
‘ neafdem refpetivas alticudines dufo, nempe 2 D* (per < e :
20;)aggregaum 3 D® P 3 DY ¥ F04m § DAL 15 DY, elt - '-ﬁ
| folidum ex Trilineo Cv A F fig.10. nalttudines Z X fig, 9. -_
;  refpedtive dudto; five ex omr_:ibus Vufig. To. 1n refpectivas Z X
g - fig. 9. fiveexomnibus ZY in Z X fig. 8. refpe&tive, *

24. Quam autem rationem habet hocfolidum (ex omnibus
e/ g fig. 9.1n V v fig. 10. refpetive, ) ad folidum ex femiparabola ‘ ”
F A G i(hoceft, omnibus, Z X)fig, 9in AF fig:Bpmetibique -
dua, hoc elt, ad 2 DA'P: (mm proptet A C = 2D, 3% CF =D, |
| adeoque: reSangulum ACF= 2D %, enw ea femiparabola
&2 quippe 2 re&anguli; que femiparabola, dustain F A =372,
dac ¥'0* P magnitudinem folidi, five prifmatis paraboliciz) Eam
habdt momentum fuperficiel , infuo fitu, qua fit ea femiconver-
fione curve' CZ A fig, 8. circa A Fy refpelturefta CF, (hoc
eft, faStum ea femiperipherits, ipfis Z X proportionalibus, 1n  Fig.ro.
diftantias Vv, hoc eft Z Y, refpective,) ad momentum ejufdem
fuperficiet ex punfto A fufpenfa, (hoc eft, ad fadtum ex iifdem
femiperipherits in diftantiam A F ubque.) }_E: confequenter, e2-
dem eft rario diftantiz centri graviraus ejufdem fuperficicl 4
re&ta F C, ad diftanciam F A.'Nern;e ut P - $$.Dad P,
25, Quodautemomnes ZV inyy fit 302 P50, fic
im oftenderur. Omnes Z V-fig, 10. in 44%, hoc ¢l
F;f:;:g C A= 2 D) inrefpedtiva guadrara diftintiarum C Z3
ad eafdem omnes in quadratum C A;j funt ue Momentum . (re-
freQu reéte ¢ C) portionis prifmaris’ in fuo fiva 5 oblique plano
fedi , fuper trilineo C Z A F erefte, altitudinem habentis

pundto C nuflam, acfuper AF recia zjqualem-re&zi: ?nfﬁ e'arg
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48 . D& CrCLOIDE.

momentum (refpe&a ejufdem ¢ C) integri prifmatis fuper ea<
‘dem bafe, altitugfnem habentis re&tz ?&teé zqualem, ex%erunan
A fufpenfi,(Omnes enim Z V du&tetumin G Z = 2 4 propter
diftantiam , tumiterum in eandem C Z = 2 # propter altitudi-
nem diftantiz zqualem, tantundem eft atque in 4 4 *: & fimili-
ter, ezdem omnes duétz tum in alticudinem maximam, tum ite-
rum in maximam diftantiam, tantundem eft atque in quadratum
Fig.7. AC duétz.) Hoceft , (propter binarum gfuraru_m parallelas
re&as proportionales,) ut momentum ejufmodt portionis prifma-
tis {uper trilineo B ¢ C fig.7. in fuo fitu, ad momentum fimilis
prifmatis incegri ex pun&o C fufpenfi, refpestu reétz B b. Quam
rationem fic inveftigamus: o
26. Diftantia Centri gravitatis Triliniti Bb C fig. 7. & con-
fequenter trilinei B¢ C, arecta B b, fic colligitur. Quadrantis
G b Cfig. 1. vel 8. centrum gravitatis 4 recta G b diftac %—2‘, :
(quantum fcilicet & centro circuli diﬂati centrum gravitatis femi-
circulis) 3 rectaigitur A F diflat, -"-3% 4 Ds- e diflaiia
ejufdem quadrantis magnitudinem J D Pducta,dac ¢ D* 3 &
D* P, momentum quadrantis G b C refpectu rectz A F; cuifi ’
addatur momentum trianguli G b F, (factum ubique ex magni-
tudine in diftantiam centri gravitatis ) ;5 D* = ; R* x3 & ha-
betur & D +,% D2 P momentum fectoris FbC refpectu A F
27. Eft autem momentum quadrilinei B8 F C fige 1. 2d mo-
mentum dicti fectoris Fb C (refpectu ejufdem A F rectz) ut
ad 2 (per § 26;) Adeoque momentum quinquilinei BEFb é .
fig. 1. hoc eft quadrilinel B gF C ﬁg. g ad idem fectoris mo- .
mentum, ut 3 ad 2; adeoque § D? + g4 D* P - gos Yoy |
28. Unde fi auferatur momentum parallelogrammi BF;
nempe 3§ D Px g D=3 D* P, manebit 3 D? + & D* P mo-
mencum trilinet Bb C (fig. 1. vel 7.) refpectu rectg AF.
29. Hoc autem momentum, per trilinei hujus magnitudinem
Rz — £ D2 divifum, dat 3D + & P diftantiam centri gravicaris '
di&i grilinei Bb C ab A Frecra; Adeoque % P ejufdem diftan-

tiam a Bb: Et confequenter § D* x ,§ P= 4y D? P mementum
dicui erilinei Bb C refpectu rectz Bb. e
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30. Quod quidem momentum & D*2, fi ex Parallelogtammi
BC momento 3 DPx g D= 5 DA P auféi'attir;'- mggégi(:gi D:P
momentum trilinei B ¢ C' refpectu ejufdem B b, (-Iéiem.‘::iquc’
atque momentum trilinei Bb C refpectuejufdem Bb.) =

- 31. Quod denique trilinei B ¢ C momentum , per ejufdem
- magnicudindm § D P — & D* divifum , dar 2 -; —p di-
- 'J - - s l : 22,
flantiam centri gravitatisdicti B¢ C trilinei 3 recta B b. Quz
iaque eft eaparsrecte b C = £ D, qua eft ad toram Dyutz P
ad8P—~16D, five $Pad 2P— 4 D; hoceft,uc AF ad
4AF ~ %F C. Quod @ 26 propofuimus inqu 'fre.nd:xm.

32. Habita vero diftmrid centri gravitaris erilinei BcC 3
BYb; adeoque portionis altitudine fuper idem gravitatis centrum,
(quippe diftantiz 31}& i 2qualis eft, propter altituding maxima
#qualem maxime diffanciz, adeoque & reliquas reliquis, utpote

progortionales;) nempe SDI;? D 3 hec altitudo in bafis
magnitudinem. § D P — § D* ducatur; haberur 2 ‘D*}"_ difte

porcionis prifmatis (trilineo B ¢ C infiftentis ) mz_g;ifudo: (xqua-
lis quidem momento fupra invento. ) '

_ 33. Ejufdem veroporrionis prifmatis (crilineo B ¢ C infiften-
tis) Momentum, his paffibus inveftigamus. Si fuper femicirculum
Fb G fig. 1. erigatur femicylindri portio, qualis FcCYz 1y
fig. 5. altitudinem habensin F nullar, in Cvero Cc=C F: Fig, 5 e
Semicirculus bafis eft 3D P; hicin alritudinem fuper centro (i .

b gravicatis plani, hoc eft in § D, dudtus, dac % D* p magnicudis 4

“nem expolitz portionts $en}my1in€1ﬁ, . L
': . 34« Hujus vero portionis Semicylindri, centrum gravicatis = iF
B diftac aplano in F tangente, reh F 2= § D lirfupse #1733 .

que diftantia in magnitudinem % D*P dudta, dac saal) P
momentum expoficz portionis Semicylindri refpectu tanoentis
inF,hoceft FA fig.1, R bt
.35+ Exhacvero Semicylindri portione, auferamus primd eam i
gﬁu,s part?mbqﬁuz quadti'ants FY2fig. 5. infiftic, (hoc cft, qua- '
odraatt F G bhg, 1. vel 7.) cujus magnicudinem primo. deinde
, mom_ﬂmum,-ﬁcginveﬂi aZnus. J gm Plflmo,‘delndc
36. Quadranus F Y z fig. 5. centrum gravitacis, d re®ta Y z,

|
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DE (rCLOIDE,
d@ﬁ— adeqque.ab ¥ &dxﬂah&s.gb.a. ﬁ“m d:ﬂan,

tia (cum fit alricudini fuper :dem gravitatis centrum zqualis)

ducta inbafis magnicudinem g e D P, dat pomoms hutc qua-

drandi :nﬁﬁenns magmtudmem;,-‘.a‘f’ .-Mp’ vel g B
x D’ #
S; autem mi@iiw&’m‘fﬁzc portio (quidranti FY 2
mﬁl Yplao Yz Zu abfcmdl, & [ic fuper reliquam 'p'u't:e.'n:rg):f:E _
plicari, ut cum ea complear Cylindrum quadrancalem: Fasta hac
replicatione , tanto ulera Y confliruerur iftius replicare pards

::tntrum grwlgatxs > quanto g prius citrd conflict 0 rat : ut pa-
38. .Mnmtmm&eﬁhujus Cylindri quadrantaﬁs fic habe-

tﬁr, Centrum gravicatis Quadrantis Y z C fig.s., d1ﬂat ab AF,
-t'-‘- D, (quod modo offenfumeft < 26;) quzitaque eft

31ﬂant1a centri g a‘”m;ags. ;glmdrm;ali& Cylﬁidn ﬂ(Fuper YzC

confticuri) a. 2 F.A Qua quidem d1ﬂamxa in quadrantahs

cylindri magnitudinem & D* P du‘ta, dar 5 D* T ', D? P cjuf-
momcnmm refps&u etz T A, 4

39. Hinc vero fi auferamus momentum portionis ante reph—

i tano em{;;épg, e DV-P gugfﬁpga ;ﬁb‘)maneb:r =

a:ﬂa, D P, mﬂ‘ﬂ D’,augmntum momenti ob: pro-
motum gravitatis ccnrrum pams replicatz.Quod quidé momen-
d augméuth, per **“;%L‘-D‘ I‘E'phcata‘: pattts magpuudmc,

dmﬁﬂn;dan l—r-%j-o D,menfuram pmmotwnw centri gra-

w,gus anus:zaquem liv—ﬁ":——szg.ﬂ ,di centri gra-

vitatis pams replicatz diftantia 3 medio * QE& quxdemﬁ ex

e

mum
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DE CrCcLoOIDE,

LTy e b : Pr—- / i o £ : -
mum diftantia, in 3f9*6—4£ Da magnirudinaqq_' du®a ; dat

15P 30 . g ails - ooy ] qua-
7?8 - DI) ﬁveE;‘}aD'P r— ;’ & D*a CXP_O_ﬁtE POI" tionis gian

dranti FY z infiflentis momentum , refpeltu reétz F A, Quod
> 3§ proponitur inquirendum, - 2 o
. 40+ Hoc igitur momentum, ex ,$; D* P momento totius por=
tionis femicylindri, ablacum, relinquit 44, D* P+ % D%, por-
uc::ts refiduz z Y uc C,quadranti z Y'C infiftentis, momen-
tum. t - bk

" 41. Deinde, g.oﬁ'hoc ablatum , refficuendum eft quantum

eriangulo quadranti F Yz infcripto (hoceft, triangulo FG b
fig. 1.) infiffic: Nempe Pyramis, bafin habens Yo &z — 1pe

altitudinem FY =% D, que in bafim du&a dat $D*, cujus -

triens iy D* eft pyramidis magnitudo; acque hzcin §D, di-
ﬁmgmgn fut centri gravitatisa planop F A uta, dat &, D* py-
ramidis momentum refpeftu F A re&z: Quod quidem momen-

tum, momento relique partis 43, D* P + 5 D* additum, dat
a¥e D! P+ 5, D™ momentum iftius omnis quod fetori Fb C

‘hg. 1. infiflic, refpectu reftz A F.

42. Cognito autem momento Portionis fic fe&i prifmatis
Seftori CF b infiftentis ; cognofcitur etiam momentum por-
tiodis prifmatis Quadrilineo CF 8 Bfig, 1. infiftentis, eode
plano feéti, (refpectu ejusdem” A F retz:) Eft utique ad il[ﬁ?i
ut 7 ad 3 (per § 45:) Adeoque illius quod Quinquilineo CbFED
fig. 1, hoc eft Quadrilineo C F 8 B fig. 7. (utpote quod ad idem
momentum eft 4 ad 3;) nempe .3, D* P+ 2L, D&,

3. Unde fi auferatur momentum iftiusquod Parallelogram-
mo F Bfig. 7. infiftit, (hocelt ; prifmaris bafem habenés"tri-
angularem, femiffem utique quadrati Fb,. adeoque § D?, alti-

inem vero Bb=3 P, cujus itaque magnitudo eft ,§ D? P,
quzin 2 Fb=4D diftantiam cencri gravitatis 4 plano retz
E A infiftente dutta, dat 5% D* P prifimatis momentum refpedtu
F A ‘reftz;) manebit & D* P ¥ %% D* momentum iftius omais
quod trilineo C Bb infithit, refpe@ure&z AF.

44+ Quod autem Trilineo huic jam infiftic, (altitudinem jam

naftum in pun&o b 2qualemipfi Fb=3D, & deinCePs con-

tinue crefcentem,) conflat ex-Priiglafe fuper illa ’oﬁfe,—alfnua}@;!)s
. , |

&)

S~
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52

" DE (rCLOIDE.

*, D, & zqualis infuper pnﬁn% portione db’hqne fefti- (Eodem

o quo fuper Y
z“iﬁuc Cylindrus quadramahs,nun e;uﬁnodt (iyhndui?m
obliquafe&i Lvcx )

45. Hujus vero Prifmtwtis momentum refpe"cu reétz AF,eﬁs

Dt i D P, (Momentum enim trilinei & bC reper-

tumeft = 28effe $ D* + & D* P, ‘quod in Prifmacis altitudi-

nem 3 D duftum, daﬁfnomenmm prifmatis diGum. ) Q‘od qui-

c}emex* AL P*—‘;E, D4 (> 43) fubduQum, relinquic ,3, D P
D* momentum portionis prifmatis obhque fecri trilinco
BbC infiflentis, refpectu A F recta, (Adeoque centri gravi-

aas,gh AF drxﬁagmglif J ﬁ} &mommmxefpeau
B 4D - ¢
iﬁﬁ Atvero mtegr; parallelepipedi zque ah:l parallelogramq

- mo G’ﬁ‘g 7. infiltenus, codem plano fecti, pottio, nempe 3

D'P In ful centri 3gq.a\za;xa--.u; aplano re&te F A infiftenre

| F di-
o ey g t ) S 1 Egg%?*ﬁ‘%mgl ﬂm"‘ﬂ, *’&ﬂdﬂ u*t
U matis, five pomoms ara
fpe&u lﬁms AF Unde ﬁwféramus W - P-l- L* mof
lentuin poruomsmhneo Bh(.. mﬁﬁenns, S ptz;:ed inven-

tw féﬂab;, Dip._ 2

[y 3 LD i d
D P( 32 mventam;dmfgm,dar 10-—-—;—;—? m;;.-ggaw-;

v;:ané”al; A F dz&a,nmm adeoque »"D—- 8D emrdem dr-r
> P :

ij quein magmudmem D* P dula, dac
55'1’-’& _ ﬂpoﬁtzpomon;smomcgummhnm Bchf:

uBb re&g el etiam, ex pri pa:alle-
C i 'ﬁe‘fpe&nwﬁ, nempe: ;%
2 F A 55 D* momento portionis _

:yxﬁmc&:;mmo BbC, fEﬁ;t AD’ P 4, D8 moinengum
- portionis ‘Bac tnlmeo 1’1;%:&115 re@e&: Bb, ue pﬁns.)

& - 48-.

cm 1 2 i 4
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DE CYCLOIDE, §3 ¢

|
i
. 1 |
- 48, Integri vero Prifmatis , eidem B ¢ C trilineo infiflentis
ex puntto C fufpenii, momentum refpe&tu cjufdem B reta, fic
habetur. Prifmatis hujus bafis eft ipfum erilineum B¢ C= 4D P
— 4 D% (per = 10) que in alticudinem $ D duéta, dat ED=P ' |
+ D7 prifmatis magnitudinem, qua in diftntiam b C=3Ddu&a, ' |
dat ;5 D'P — D* prifmatis ex punfto C {ufpenfi momentum |
refplétu refte bb, ' Yk gl \
'49. Ratio 1gitur momenti Portionis prifmatis in fuo fitu , ad
momenrum prifmatis integri ex pun&to C fufpenfi, refpeltuc- |
jufdem Bb redte, eft (per 47,48, ) ur ADVP L D* ad ,3D'P |
—i¢t* s hocettut3 .4 Dad 9 P18 D, Quaratio & 25 |
proponitur inveftiganda. | Az anvad g se
. 50. Hancautem rationem fic inventam, eandem effe arque ra- - ‘
tionem omnium ZV fig.xc.in 44 * refpe&tive duStorum, ad eaf- i
dem omnes ZV in quidrawm re&=CA 5 jam fupra oftenfum h
eft o, 25. Avomnss ZV, hoc eft tilineum C Z A F, hoc eft |
|

D P £2D* { per = 10)in CA=2D: dufte, dangz PP 4 D*

rifmatis magnitudinem 5 qua iterumin 2D dm:i;m "a_‘; R _

dat 4 D P—8 D* momentum diéti prifmatis intégri trilinéo Wiy

C Z A F fig. 10. infiflentis, ex pun&to A fufpcnﬁ,fti‘%pé&u-;e‘_.ftz : |' 1

. RTN , ; T e N A i

g 1. Adeoque ( propter rau%nem- FPL 4‘2)43&2?;; 18D, Wy

5 ; vt S Bag D . Rty Sl 197y MG et e

b, “ momentum expofitz portionis priffvatis trilineo il i

c"z% F infiftentis, ini fuo fitu 5 rc‘l'pe&uC ¢ refa 5 hoc eft, fa- AT AL - ! I3

&ii ex omnibus ZV in 4;‘ ;eflp;e&wez Et confequenter (divi~ PR . l |

. - = 4 $¥i : ‘E = || '

sl LT ot

ex cifdent omnibus Z Vin %, refpetive dudtis. Quod 22, g

R _a_s.mi‘cepimus oﬁende:,;dum. .D*:- ,' ; , o, ._ ; ! i

toties fumptum, ue 1 ad 5, (quod 20 probandum fufcepimus,) e e

fic oﬁc@dﬁtur,]g:x principiis noftrz Angmm‘ Irfimtarnm, Ao- g ‘ 1

AL sl : : ¥ i3 AW BUR R VL0t ai e )

“'*‘a—' = -;"r.,f'f-,-,: \ --'-.‘- ' "'-w-.:-s. o o e e u S S A A S A T.. i

1l |T|“i|| Frf’mr]‘rﬁl1||ﬂ|m‘mﬂ‘“|ﬁ|1m|| nrmrnpmmrmmﬂm UL AL |‘lpnl\||n’{‘ilﬂ|(m]ﬂﬂ’ﬂ IINTTITIIH]IIIITTII
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DE CrCLOIDE,

finica feries Primanorum, five Arithmetice proportionafium, ut
a, ( vel eadem feries in x duéta,)eft ad convenientem feriem /E-
qualigm, vc 1 ad 2. Eadem Promanorum feriesin feriem Refi-
- duorum D* . #* (hoc eft in feriem A qualium mul&zram ferie fe-

cundanorum, ) nempe 4D‘._.4 , cft adferiem Aqualium , uc

3=%ad 1, fiveur 1 3(1,4. feries P xmaqomm in R&-
 duorum C%_adrata, hoc eft, in D* —2 s’D tat, nempe s D%
24+ D*t 4, ad feriem £q 1, efuci—342ad s, ﬁve

ut1adb. Eadcm primanorum férms 1n Cubos B.eﬁduomm, hoe
eft, in D¢ — 34> D*}34 D* _g® ,llempeaﬂ‘ —3a* D*43a3D*
—ar, ad.fenem Equalium ,eftuc s 3t 2§ ad 1, fiveurs
ad 8. Ec ficdeinceps, (ut ﬁglllaum pmbabu.ur:cx prop. 64.
.g:hm Infin. ) Nemge fmes Pmmanmm ze{pe&we du-
b apnotiuls avitie . :
feu@,wﬁa.neﬁd Qu: Reﬁd.Cub Reﬁd qumd Reﬁduom,&c.
el 1
sl Y .-a&#%x EHE -t B
Sl U3 FAG Lt ‘,
* e *.a . &'(-"
ﬁ ﬁr%oa Ms'ﬁaﬁéantur, & fiac congmgn@é;'
ro locis 1mpanbus, ( juxta progreffionis analogiam, )
Mlat wf@uutiwmm fepiag, Memps fejies Priga-

mrum m

L 4 :
pr umnaﬁ-““n 1-4 WQJ.S«:IQL o
m duorils uom. I?(e:ﬁd. hefid, Rcﬁd. .Reﬁd &c-_

ok X,

um % Lo 11 c‘- {il ﬁ' t ,_ ’ i 5 Th ‘l‘l'll]' ,‘.;:’,' &cﬂ.

T T e rEIATTT e
S AT DN R U TN T i Y

G IR AT

TRRER LY O o R

-,
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Heoq feries 4«7 DA 4* (i mpe‘fehes ananamm
:‘anft b?dramm Mheﬂm,)er& ad feriem Equalium,
l.me(’czd em D*, ut 1 ad 3 5 (quod eriam fup ius demon-
_ fﬁiﬁmﬂ? 12, T ;@fmi‘mes aD* —a? in o :D* —a*: five
& 4/: D¢ —3 a*D*t3 4*D* —a* : (nempe feries Primanorum in
fé’ﬁem Radicum Quadraticarum ibbrﬂ?: ex RefidiusD* —a?;)

‘ad feriem qualivm ;' hocef ‘mmmm’cnam;?n--

d@gpﬂ&fe et ""' i-_“"‘" adtondemED' eriti

rf,%? de
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DE ¢¥lio1bE, 3

ex femiconverfone curva A C (fig.1.vel 8) circa A F , defignan- Swperficiei >
dum requiruncur. NS v TIPSR L0 YGRS fomiic onwver.
§5. Supereft, ut centrum gravitacis fuperficiei, que femicoh- fione circa
verhioneejufdem C A curvecirca CF converle deferibicur; C F fade,
invefligemus. Quod quidem jam partim peratum eft. Quum centrum;
enim ( preprer binarum  quantiracum reciprocationes, ut aliquo- grantum di-
ties didtumeft, ) idem tir, refpedtu re&tz AF, momentum fu- ffar ab A F,
perficiei qua converfione C A curvz éirea C F defcribitur'; ae- ‘
que, refpestu reftz C F, momentum fuperficiel que ejufdem  Fig, 8.

58. Quantum aucem idem gravitaris'centrum ( fuperficiei & &h 4 CF,;
fcmicmvefﬁonec A curva im_:a I: C_defcrigfz ab‘FC &Iﬁzt, fﬁﬂ .d P

circa A F converfione deferibitur : Sicaue hoc {uperius inventy iy
<23 : Etam illud fimilicer invencurcrl-l er?gc fupcn:aw mventum N
56. Invenimus utique (w23 ) fictaex omnibus Z X in ZY .
fig. 8. refpedtive dulkis (curva C A in punéis Z aqualicer divi- g i
fa, ) effe $D*P. 33D, Adeoque ( pro Rudiis reftitiendo ubi- B
que'Peripherias, hoc eft, dividendo per iD & mulnphcejn(lo per i !
P,) erit § DF? . *33D* P momentum circulorum omniusm punétis i 8
Z deferiptorum,five radiis ZX in diftantiis Z Y fufpenforum,five ’ i e
radiis Z Y indiftantiis Z X fufpenforum ; hoc eft , fuperficiei Al .
converfione C A curva circa A F defcripte, refpedtu retz C F; . g g
vel, converfione circa CF, refpeStu re&z A F. ' i ;
57. Hoc itaque fuperficier momentum converfione circa CF g
deferipte , fi per ¢jufden: magnitudinem | hoceft , per 2 P* . - l 4
26 RP (ut fupra < 16,) vel 2 P* _$DP, dividatur ; habebicur o I |
5 2 Bl il |

%ﬁ%ﬁ@'di&ahd& centri gravitads fuperficiei conver- il i #
gpne ( vel femiconverfione) curva C A circa C F defcripee, ab i =
;A'PIC&Q. : ’ ¢ P . Y Hiss £9913 Qﬂdﬂf”m .... 1 ;

fic inquirimus. Semiperipheriarum pun&is Z fig. 8. circa F C _ b
defcriptarum , tum magnitudines, tum & carundem centroram .. 1 l 7
gravicaris ab F C diftantiz, funt reétis Z Y proportionales. E,%o : 5
fngulasu momenta efpectu ejufdem F C, funt e quadia re- Pabte —o
¢tarum Z Y fig. 8. hoc eft (rper o 8) reftarum V v fig. 10, A- i i 7
deoque omnium momenta func ad momenta totidem radio F A S
deferiptarum 5 Hoc eft , momentum fuperficiei qua femicon- a1
verfione cusva C A fig. 8, circa F.C defenbitur , ad momentum Wit 8
P Yogepy bt fuPerﬁthl .
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DE CrCLOIDE.

femicylindrice retd CA zquali defcripta, diftantiam

ke ﬁl;?‘-%:bmdaxe l::eb;nus iph FA ;qualem mm quadrata
'Vm 10. ad rtoti qmlmaA hoc et om;"v

2VZ % Zu + Zuq, ad totidem AFq, N a4

59-Quam autem habent r:glcgzem oinma Zvg ad omnia AFq,ﬁc

* colligicar. BR refta Zv="% p"ﬂ"‘(w* 11,) ergo Zog=

. 44“1;;;-* .sedommm“ ad totidem T%,funcut 1ad 3 ;&
omnia a* ad toridem D*,u: 1 ad 5: Ergo omnia a* 5% —4* ad to-

tidem D*,ut ~% ad 1, five ut 2 ad 1. Adeoq; omni %’-“: ;

ad totidé D* bowft ( pzqmr C,Aa.z@)ad z‘.mgm: 2 ad 1.
. Ideoque £D4a
- 60.Deinde omnia VZq ad tondem AFq,funt ut omnes circuli
radiorum ZV ad toriden circulos radiorum A F: hoc eft, ut foli-
dum converﬁone trilinet CZAF circa CA defcnpwm, ad foli~
prum fimili comerﬁone circumferipti Paranclog:am-
m -c.-..- mc t! Icne fﬂ‘fdem Ttimld [110MI1CI]
', P: ' hlagrammt , refpeétu e;u{dem CA m&.,
: -hoc?l&,l ut momentus Tnh?et BcC ﬁggu mogﬁ%meg N
arallelogrammi- {ibi circumfeript, Sut
_815.?5 ad P%, Nam trilinei (?Bb ﬁ? nitudo eft £D* ; ejufque
centri gravitatis a ¢ B diftandia, ( eadem mm diftantia
centri gravicatis trilinei CBE ab cadem ¢B,) eft 30, ( per § 99; )
Adeoque momentum £D*4D-$D?: Quod mdem momentum
fiex Paraﬁelag:amnu CB momento , (5DF *__%DP x$P, aufera-
oy S relmquu Dp? ...{D*,momentum trilinei BeC ref'
; - Be rele Q@od i ad 4DP* momentum C B parale
mﬁ’_.s “adrf,rveutw —2Fi
iod ipfum ﬁcc etiam p: r eﬁ)
a:u.r m ré&a A Bt:an jruram cercum
' _g7_= tilineum gg#:q\fﬂe:&t TrilineoC Z A F mi-

’dnpo uod quidem miftilineum a reccilineo 1nhoctantum -
differr , quod fegmentuyr ﬂlﬁdBAmw&&:rect&com
MuaﬁmBA:nﬁmmEC : .Bxhacautedxdacnﬁg-

‘meati g:anﬂauone N quod oritur difcrimen hoc eft : Solidum ex
erfione trilinei mifti circa FC om% , eft (per §&3’) o
onus ex fimili oonmr[
lone

five §P3— 3D*P; Solidum

w
(o)}
el
@
Xe}
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DE CrCLOIDE,

'ﬁanc trianguli reﬂ_:ilinéi eft l'!z' T, ] (nam _.circul_us 'Trddﬁ
Relt 2 RP ;5 ergo c1rc;ht.s. radii 3P , utpote.in radiorum ra-
X ,

tione duplicata , et > P? vel % P*; qui circulus, cum fip -

3R D
cont bafis, dutus in 3 D crientem4alti£udinis » dat 5 P* magni-
tudinem cont : ) Horum folidorum differentia, nempe exceffus
cont fupra reliquum folidum, eft $D*P . L P*%, Sin urrobique ,
pro circulorum peripheriis fubflicuamus radios , ( fasta divifione
per P& mulciplicatione per 4 D)) habebimus planorum momen-
ta refpeétn recte CF;nempe illic 1«DP*_1D#  hicvero ADP?:
ag_l_e;oque momentorum ditterentiam % D* = {,’DP’. Hz? vert;
differentia per fegmenti magnitudinem divifa,hoc et per §D* —
s OP , (eltenim wrilineum miftum BbC=£D* | unde fi aufe-
ratur eriangulum fibi inferiprum ; quod eft circumferipti paralle-
logrammi dimidium, adeoque . ;% DP; manebit iD= ADP
magmr.gi’o f‘c%;inemx BA vel BCrefta & curvi comprehenfi;)
A2D %~ : SRRy :
dat 2 D3P, ‘menfuram promotionis centri :g_tavi.na't:i‘s._!;_di_&,i

fegmenti tranflocati , verfus F C retam: Cujus itaque femiffis

32 D*= Pa < e & ' o

24 D—=GP eft cjufdem centri diftantia a rea cBg: Quequi-
dem diftantia, in fegmenti magnicudinem D%~ A DP du&ta,dae
D= S DP* cjufdem momentum refpedtu cBg redtz. Momen-
tum autem trianguli re&ilinel BeC refpe@u ejufdem B redz
CltzgzDP* = £ DPx ;1P. Unde fiauferatur fegmenti dicti mo-
mentum §D* . o5 DP* smanebit ;2 DP*_ 4D* momentum tri-
linei mifti B ¢ C refpe&ureéte ¢ B, Eft qurem totius BC Pa-
rallelogrammi , refpetu ejufdem cB, momencum 5DP*=
$DPxiP. (Unde obiter liquet, refidui B C b trilinei momentum

efle ;D*; adeoque, propter ipfius magnicudinem 4D? | diftan~

tiam f{ui ceneri gravitatisd ¢ B effe3D ; & confequenter,a bCC

erit § P—3D, ut fupra § 99.) Ratio “igitur momenti trilinei
mifti BcC, ad momentum circumferipti Paralfelogrammi, (re-
fpedtu ejufdem ¢ B reftg, Yeft uc SDP* £1D? ad 4 DP2 ; five,
ue P* < 8D od P* i ubprius.. .o

- 62. Vel denique, fic etiam eadem ratio inveRigabirur, Mo-
mentum trilinei mifti CZAF fig.7. refpectu rez G F eft (ut
fupr 2) ve DPL LDt Momentum ‘-autefin €qualis parallelogram=-

b me

-

b

=

1.3

i 'm'|' LU R |' T '|'|’|‘| UL L L |||T'f| H'FH
2 3 4 5 9 7 8 9 1 Il 12
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~ Fig.10.

Fig.7.

- DE (rcrLoiIpe.

micCg, refpeltu ejufdem CF, eft ,2DF*= 1DP x 3P, Ho-
rum momentorum differentia ;4 DP —iDV ( éum ‘ex fola
trilinet BE A in fitum BcC tsan{lauone oriatur ) fi per
$DP —3D* (trilinei B ¢ C mognitudinem ) dividatur 5 P"o-

dxbu: & P"'z“g menfura promouoms centri gravitauis trilinet

P2 . 8Da
B 8 A 1h ficum BcC tranﬂau. Hujus lf"t“r femiffis~ P .. 16D

eric ejufdem centri a ¢B diftantia: Quzin §DP —1D* magni-

“tudinem du&a; dat 2 DP%ee;0? ejufdem bcC erilinei mo-~

mentum refpe&u ¢ B re&e, A ‘el , quod eodem recidic , diffe-
rentiz momentorum invent® ;% DP*‘- 40*, femiflis ,,BP‘
3D?, eft trilinei tranflocati momentam quwﬁmm. (Nam Quo-
tientis dimidium , in Diviforem duétum, reﬁu:uit Dividui fe-
xmﬁ'erm) Unde eadem quze prms oritur ratio 4D P* —30% ad
7ADP?, five I —8D2 ad P25 quz < 60 quzrebatur. '

07 Hac lraque ratione inventa, fic procedimus. Quadratym

- AFfig. 1o, elt ; P* quod dustumin CA =2D, dar 2DP%

m@wh& Si fiac itaque ( pr@mmmmmmo«
{6 inventa entam) ut F4 ad P‘_Sﬂlu?u 3PP* ad quartum; erie

illud 1DP3_ 4 D aggregaum omnium ZVq.

64. Supereft ut inquiramus , quam ad eadem omnia AFq, ra-
noncmha ant , omnia bina reGtanguta 2 V Z xZ v fig. 10. (o
58 memorata; ) ho t, - .mymﬁzmlﬁag@ﬁ@%n 1)

dh’lné’é"‘ﬂ” Zin- “‘/ D AT eft,omnes VZ [n‘flﬂ" e

lﬂ EhuQﬂm mem hIS‘Paﬂ-mmmﬂIgam = 431} Iu‘- il
6s5. Rete ZV trilinei CZAF fig. 10. funt re&xs VZ trilinei

BVcC fig. f:iog?mmzles Trem reéte CZ=24 fig.10. refts

P R o &. ) wa N

BYfig7. B LET-0% o #Y qudniemChG con-

Jiﬂi.—- ﬂ‘ Py -2

~ plentibus Pmmrqonﬂese Omues xgstur., VZ in TM

ut omnia refangula VZxz Y fig.7. Qt_tz ﬂedlm inzadute,
funt ut horum reétangulorum Exoménta u re z Pb-ﬁg 7s
ntum autem fit horum omniu ﬂmﬁmﬁ&&h mtog; imus,
- 66. Intelligatur prim fuper planum trilinei CZ A - 7.
'engl ﬁﬁﬁeimdum— CbF ading%&ﬁ‘&os jitaquidemut CF

-
.
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diameter femicirculi, congruat C F lateri trilinei. Deinde fu-
. peridem planum , moveri intelligatur idem femicirculus inva-
riato angulo, 2 CFadCg, & fic deinceps ufque ad A ; hoc
motu defcribens Semicylindrum: Quem Semicylindrum fi fe-
cet planum re&tz A C perpendiculariter infitlens,abfzindicur Se-
micylindri Portio (fuper CAF sriengulo jacens) ex mﬁn_itis Pa<
rallelogrammis conflata , quorum bafes inrelligantur ordinatim-
applicatz in bafzs Semicylindricx femictrculo , altitudines arith-
metice-proportionales triangulum CAF complentes.  Sin eun-
‘dem femicylindrum fecer fuperficies curvata perpendiculariter
inGiftens curve CZA, abfcinderur Semicylindri Fragmentum (fic
enim libet, diftin&ionis caufa, vocare )fuper C Z A F trilinco
miflo jacens, ex Parallelogrammis item’-in(?niris conflatum , quo-
rum bafes intelligantur exdem zY ordinatim-applicatz in femi-
circulo, alticudines vero 7.z trilineum CZAF complentes.
. : 67. Hec autem duo folida, nempe Tortio femicylindri, plano
- abfuiffa, & femicylindri Fragmentum , abfciffum fuperficie cur- "
vard, funcquoad magnitudinem inter fe zqualia. (Propeer, tum
binas quafvis reGas zY in bafe , utrinque 3 medio zqualiter re-
motas , invicem zquales ; tum binas ubique his bafium reftis
congruentes altitudines, fivein trilineo mifto, five in triangulo -
* re&ilineo, fimul zquales re&tz AF.) Utrumvis fiquidem Semi-
cylindro ejufdem bafis,femialto, zquale. _
68. Sunt aurem eadem duo folida, quo:d momentum refpe&tu
AF re&z, inzqualia: Propter tranflatum id totum quod in al-
tero infiftc bilineo BA ; ad firum BC in reliquo. . _
69. LR autem Portionis, r,riangulo re&ilineo incumbenris,
momentuni refpedtu A F re&z , 4 D*P*T;DP{D. ( ER
enim femicirculus) FbC =5 DP, & femialtitudo § AF =47,
,adeoque portionis magnitudo ;3 DP2; quein § D diftantiam
centri gravitatis ab AF (per § 57) du&ta, dac 35, D*P* portio-
nis momentum. ) Fragmenti verd, trilineo mifto infiftentis ,
momenrum refpectu ejufdem AF recte, eft (per § 105) 5 REP2
— & Re~2 D*P* — 3 D*. Unde fi auferacur Portionts momen-
tii 43, D2P*, habetur ,5(D*P*_ {D* momentorii differentia.
70. Et confequenter ( cum hzc momentorum differentia non
aliunde proveniat quam ex fegmenti bilineo B A infiftentis in .
fium B C cranflatione,) i illa mmentfmm differentia .mgltl‘ll;

cm 1 2 3 A 5 6 7 8 g 10 21 12 13 14 13
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© 0 gatur per mag_nitp'di-pem tranflocata partis divifa, unde ;
mepi‘gq;{;pmr_rxouongs centri '.g'_‘rwiratis%quantug’,‘ agﬂi%nﬁggaagf
hujufc fgrmﬂjs 3 dxi}amxa utique ejufdem centri 4 Bh u: esm?
dem magnitudinem iterum multiplicars ; prodibit Dividui o
- miffis, nempe s%, D* P* . 5 D% ‘momentum iftius 5
partis, bilineo BC infifientis, refpetu reétz B b,
. 71+ Deinde, fuper triangulo C B b rettilineo , incumbit cy- :
lindri quag_iantahs, portio, cujus bafis CbG quadrans circuli cayi- o
'muio Bb=%P; momentum vero ejufdem refpeétu re&a:ﬁb :
el $DP 3, DPA, Quod eodem -modo collioicys quo fu- 1
%:‘; (=35 & feqq.) colligitur momentum ejufmodi Portionis
mo;f:: tﬁg. 5. Cum Eenlbm dlxl‘l}w% 39 habetur 4D+ _ 1 i g -
; nti augmentum ( ob dicte portionis ibid flati R
refpectu refte FA (finempe incelligarur Y"ﬁ‘%‘-’ﬂau”ﬂ) B
zontl parallelum ) vel reétz F o ( fi fcilicer planum Y 'F ¢ hori- o
zonti parallelum incelligatur:) Adeoque ejufdem femiffis . pa
‘? 5 DVP., portiois dl&:: momentum refpe&tu reSe Y?vel
: - Yv (prout hzc. vel illa incelligatur horizonti parallela,, ) pofica
| quidem ( quod illic fu ponitu§ fegmenti altitudine Y?rﬁl)-
Unde, fi pofita fuiffer Yom=3P( prout jam in cafu fimili Ef;'.po.
;.“E‘{‘i.“% fuper zqualem bafem portionis altitudinem B b P)
-~ fwm ftD?u{‘dem momentum refpedtu re&e Yz vel Yy, . pys P’
E s3122% P2 :Quod igitur eft momentum portionis Cyli:;d?f :
ﬁ;an;ahs, triangulo C B b incumbentis , refpedy re&zq;:
72. Totius ,éutéfﬁ éf’lindri QU;&;anéalfs“' 1:ttrall‘;l; e
| B(;'xncumb:nus,momentﬁ refpectu ejufdem ﬁbpre&z;(%;;nll)r?;
> .5“,‘17_1”::-—-—.- Unde fi auferarur tum momentum folidi bi-
- Cania sts DOPL i D (wrei) tam ADPP o
s¥aD’ 71 ) momentum portionis femicylindri trianoulc
g‘:;.b lqt;[lmbgpqls_; hoc eft, giD’P.:. ,;’A-D*momgm_zum foli;ac!ilig :o?
1s trilineo miflo CEb incumbentis; manebit 4 D* momentym
ﬁIpre&ug_;? ol ;e)uglggg gxbmhre&@) f%xdi infiftentis erilineo mifto BeC
Fi k l'inf;“lt‘endum. o ey ﬁg'7-' ,Q..md'“ i '
187,10 . 73« Hoc habio ; propter tum AF fio.10. dupla g .i
o Ly . L] mfﬁ&z i
g-‘_)_"o‘ -_&Z.Vﬁg-m,duplas-re&afgwnw 87, -tum-./fne

l'.'-
—~c®
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: | .
—a® (propter D duplath reSte C C fig. 7. ) duplas reSarem 2z Y
fig.7. adeo%ue {ingul?’. N:D* —a?: ingl% %g‘-_ II:J quadrupla fin~
gulorum BV«ZV fig. 7.Et (proprer altitudinem CA fig.ro. qua-
druplam altitudinis ¢B fig.7. ) omnia omnium fedecupla ( eft e-
nim 4x4.:== 16:) Et denique(propter candem AC= 4 ¢ B) diftan-
tiam centri gravitatis 4 ¢C fig. 10, quadruplam diftantiz 3 B b
fig.7. erit (propter 16x4 =64) momentum ad momentum ut 64
4 ad 1. Adeoy; omnes VZfig.104n 4/ :D* — 4*: in 24,= 2D*;(nem-

pe ad momentum omnium VZxzYxEV fig. 7. hocelt & D*per
preced.ut 64 ad 1.) Fre prop.t:.-_rea, fata applicatione ad Djom-

nes VZ( fig. 0. ) i 24¥: % —#.. hoc off 5 6mpia AVZZo

bina reftangula (= 58 memorara)iD?. Qrod = §4 proponitur
inquirendum, N R &
74- Cumigitur finc omnia Zvq ( per < 59) ,4D? | & omnia -

ZVq (per w 63)3DP*—~ 4D* & denique omnia 2V ZxZv (per
*‘ <> 73) 5D*Erunt omnia VZqt2VZxZvtZuq fig. 10.2DFP? . 222

) D*. Omnia vero AFqfunt £D P*=4F*x2D. gl-‘:orum igitur ad :
hzc ratio conftat ; nempe ut 3 P* — 238 D2* dEP>, B |
five ut 45 P* —256D* ad 45P 2. Quam quidem ean- v e
dem effe quam haber momentum fuperficiel ex femiconver o N
fione curve CA fig 8, circa CF, ad momentum curva femicylin- At
drice ejufdem bafis, altitudinis vero 2D = C A refpeStu retee |
CF five plani per axem ; jam < 58S oftenfum eft. Et autem ifli- * i
s n:l_agmtudo ( per =16) P*—~4RP five P2 $DP ; hujus

f

ke Eh s _ é oyl . p* ‘

_auem # (quod nempe fit ex altitudine 2D, n > {femiperi- bl

pheriam radio AF =%P defcripram: ) adeoque illius ad hanc ra- : .
!
i
:

-

iy

St TP L s v S e BT, L !.‘E;'.;.' -?'h_'“

GORU s L

tio,ut P—3D ad P, fiveut 3 P— 4 D ad 3P, Ideoque propter
3P_L \_45133 ~gs D* Pr—ac6D? E -,ﬂ:ant.
BREY e e (45' SR
rum centrorum graviratis ratio elt, ut 45 p*~~256 D* ad 45 P2
“=§6 DY, - Bit aa}gn centri gravitatis expofite curve femicy-
lindricz a plano per axem diftantia D, (nempe radii AF =} Pea
parsqua eft ad totam, ut chorda ad arcum , hoceft ue D ad £P5)
45P>—256 D* ot e e o '
- Evproprerea 3~ diftantia centri gravitatis fu-
- 45 P'-—GO‘D% gk L ¥, & =5

oiaond wdc i it iy e Xy
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 perficiei ex femiconverfione curva CA circa CF ab eodem
ﬁf_é 4 CF recta, Quod erac ultimoinquirendum, pl‘-_‘l.lo_

| 4.  APPENDIX. '
Cum ex Wrennit noftri Demonfiratis de Cycloidibus(qua fub
initium Julii anni 1658 amicis quibufdam oftendic)Semicycloidis
curvam Axis duplam effe = 1 affumpferim: Iftius demonilrationg
prout eam abeodem D. Chriitophero Wen, Socio Collegii Omia
un Awimarsm didki, Oxoniz, & in Collegio Grefhlmw?, Londi-
g,héht:wnmniz Profeflore, acceperim , vifum eft hic fubjunctam
ibere. 1 '

N 3 b . . . I s
De reéta Tangente Gcloidem primariam,
Fralls Lomma, = '
Fig.13. I fic Circulus A o D, Diamerer A D, tangens VD,& o V
fubrenfee cuivis D o ad retos angulos. Dico Tangentem
¢fle Arcu o p D majorem.Ducatur Tangens o T, Quoni-
-am anguli ToD, TVo funt 2quales,ergo anguli ToV , TVo fune
@quales.Frgo VTD zqualis et OT,TD fimul fumpris.Sed ipfe
oT,T D fuperant arcum opD. Ergo VD major eft Arcu opD.
I Tifdem pofitis fi ducatur urpe(vel v g @) tangenti VD
parallela: dico fegmentii externum u p, effe arcu p o,(velv o
arcu @ @ ) majus : fegmentum vero internum pe effe arcupo
(vel @ s arcu @ ») minus. Ducatyr fubtenfa p o (vel pe)&pm
(vel @ ) fubten(z ad rectos angulos. Angulusigitur o p u vel
acutus eft, vel obrufus ut @ 7 v. . i
Sit primo obrufus. Quoniam anguli VD&, ¢& D funt zqua- |
les, & ve parallela ipfi VD,ergo Ifofceleseft p w ¢, grgove, ¢ @
funt eriam aquales, & quoniam » = ¢ eft obtufus ergo @ g minor
eft ve, & adhuc minor ipfd v ; fed cimw p fic tangens, &
‘o . fubtenfz ad reétos angulos,ergo demonftratum eft @ g, majo-
- rem effe arcu @, ergo v majoreftarcu » w.

-

otk T kil
U T e Dk

- Sit fecund® angulus upo acutus, ‘ergo in triangulo -
\gﬂps angulus om p eft ?_;&'“'hs refto minus angulo mo p; s B
& in triangulo rpm, aneg us. 1 pm, .eft zqualis recto 1
“minus angulo upo : fed angulus upo eft major angulo
uco,velangulom oD : & ang. mop eft minor angulo m oD,

: . *  ergo

SRR SERATRN AN

u
i

AR

e —— x=r e e = e e
.':‘_o“r.. ot s _{x‘-‘-',-ﬁ i g ek -+

Loy 3 e = Sk e = =
T S 505 =
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DE CrCLOIDE.
ergo complementum anguli u p o fcilicet r p m, eft minus com-

‘plemento anguli mop, fcilicet anguloom p; ergoin triangulo

rpm latus r m, et minus latere r p.Sed u r,r 0 2quales effe jam
demonftrantur, ergou p major eftipfa om , & om major arcu
op: ergo u p elt major arcu o p.

_Dico poftremo fegmentum internum p e effe minus arcu op.

Quoniam enim anguliroe, reo funt zquales , ergo minor eft

angulusp o e angulo pe o, ergoin triangulo po'e latus pemi-

nus eltlatere po ; reta autem p o munor eit arcupo; ergo

~ pe minor eftarcu po. Similieer demonfiracur de = .

: ; Problema. e

Ad datum pundtum ¢ in Cycloide stad Tangentem ducere.

Ducatur t o bafi parallela, & per pun&tumo Genitoris duca-
tur fubtenfa aou, cui paralleladucatur xty, dicoreStam xy
tangere in puncto t. Nam fi non tangat, ergo fecat in t, ergo cas
dic incra curvam aut verfus bafim, aut verfus verticem.

Cadat primo £ fieri poffit verfus Bafim & fir punétum aliquod
xincra curvam : & ducatur bafi parallela x up, & produda fe-
cet curvam.in g , & producatur fubtenfa ad u. Quoni-
am ergo alibi demonftratur € primis Cycloidis  proprie-
tatibus effe quod Parallelz bafi inter Cycloidem & Genitorem
terminacz, fine arcubus Geniroris ad verticem abfciffis zquales :
ergo g p eft @qualis arcui po pa, & to arcuiopa, ergoto
Flus arcuo p zqualisefliplig p: fedxu zqualiselt ipfito, &
egmentum externum up eft majus arcu 0 p 3 €rgox u p major
et ipfis to,opfimul {umptis : ergo px major eft ipfa p g
ergo cadic extra pun&um g curve, ergo idem pun&tum eft incra &
extra curvam, quod et abfurdum : ergo non eft ifirra. Cadat jam

_ intra curvam verfus verticem s & ﬁguq&ﬂm aliquod y re&e

ty incta curvam. Ducatur bafi parallela y e, & 1éta fecet
Cycloidem in h. Quoniam ergo ye eft zqualis ipfi to, &hp/
plus ‘arcu pto zqualis ipfi to, & ple fegmentum internum eft
minus arcu Po; ergo h pPe minor eft ipfis h ¢ ,p o fimul fumptis,
ergo minor eft ipfa t o ergo e y majoreft ipfae h. Ergo pundum
y cft excra & intra curvam quod eft abfurdumsergo non cftintra.
Similiter demonftracur nullum pun&um re& x y effe intra cur-
vam, €rgo non fecat curvam in punéto t 3 ergo dutaeft ¢ y tan-
gens Cycloidem indato punéto v; quod erat faciendum. ;w J'a
"Evivapis

% 4 5 S 7 8 g 10 11 12
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“infini %GMuarx.

DE (‘rcz,oms-

'gwq»lf Caw.e linee C_yc?a:du pnmma femm:s mrbadum
yf uignorum  demonffratss.

Definisio. : (9 Ry
Agnitudines in mﬁmm;n decrefcemes funt qua:umnon da\
" tul minima. - i

P'ral’kmd. i ' R

In dato Semmlrculo AD'D fubtenfas quotcunque AD in daﬁe
ratione continua difponere. Sit Ratio A M'ad A D, Ducatur
circulus AM"M'; tangens in A 5 & fiac ubique AD ¢ fubtenfa
majoris circuli) aaqnahm?f AM (antecedenti fubtenfx minoris.
arcuh. ) Dicoipfas A D efle in continué rarione ipfius AD ad-

Jun&is M“M’, & D'D, vel M“M", & D"D’, & fic ubi-
.\us : quomam MM, DD {unt parallele , ob a:quales infi nuhbus
fegmentts Angulos €rgo patet propoﬁrum.

M Ss‘hﬂhsﬁ# : B e BRY ;
fodem ffbf s 5 hanc fubtenfarum rationem in mﬁmm |
continuari am fi non poflit, ergo datur minima fubren-

fa, quo minor duc1 non poteft : fir ea verbi gratia AD", fecans

minorern circulum in M" ; & ducatur ut prius A & zqua-

lis 1pﬁ AM™ : ergo A& eﬂ mi ormmunaﬂ ode  ablur-
E L 3, .- ‘ l

i 3
> Crg ratio ubtenfar
Lemma,

S‘mt tres circuli, taqgentes fe mvxcemmpun&o A, quorum
diametri AE, A F, AG {unt in continud propomonc.,(g:cﬂos

m{‘ececre&aA item refta Audw,itauc Ad apretur
;:m uahsiﬁ‘ A

;c,ulo M minimi Circulis ! Per punéta
: a. ngu cireali , ducatur tam & N ¢ duﬂ;t‘m

perpendicularis., quam Dgipfi 4N parallela, Dico ipfas NM,

p&eﬂezquales 1tem MD, & x: item DC,x 8. Jungantur xC;

i Qf;f ApME eﬁ,.M

culo infcriptum ; ergo us externus - zqualis eft t op-

bofitc mmm&mr%edmguhm,&ﬂlﬁﬂbﬁms@mm
{unt zqu ‘es.ergomgqb,mm, INM fnntzqua-

Signatur: Leibn. Marg. 103, [80] - 72
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DE CrCLOIDE,
fes: @qualia funt ergo Triangula ASMN, AuM ; & quoniam gD
parallelacftipfid N, & »C ipli uM, zqualia func eriam Trian-
gula ABD, ACx : zquales func igitur AN & Ap;AM & Ad; AD
3 & Ar; AC & AB: quare demptis continuo xqualibus,zquales
j erunt NM & gd' ; MD & &' ; DC & x8. '
T el Problema, :
-Darh media trium proportionalium , & differentil extrema-
rum, dare extremas. - - i
- Sic mediadata A D, gique ad re&os angulos ponatur DZ - 1
qualis differentiz extremarum , & dividatur bifariam in S , cen- i
ero autem S & intervallo S D defcribatur circulus Dux , & per S
) ductd A Sx; ponatur AM zqualis A, & AC aqualis Ax. Quo-
niam A D tangic circulum, ergo quadratum A D zquale eft re&-
angulo uAx ; ergo AM, AD, AC, funt in continué proportione,
] & MC (differentia excremarum) equalis eft ipfi DZ.
: : : i A 5 : : 3
Si fuerint magnitudines in infinitum decrefcentes Summa  FigI9e
, Differentiarum xquatur maximo Termino, ;
EUSRE M&gnitudines aZ,b,c,d,@e,ininfinttum: dico omnes
earum differentias zquariipfi aZ. Si negetur; nt Majores, &
fianr 28, a7y, ad, e zquales1pfis b, ¢, d, &e; eruntergo
ZB,Ry,y &, &e, partes 1plius aZ 5 non funt ergo majores To- -
to. Sint jam minores,quare zquales fint ipfi Z &, reliquo autem ad
zqualis ponatur d, ipfa etiamd ponatur ae minor ; ergo addita

i
il
(i
i |

Fig.tj; . 1 |

it

2

et alia differentiad ¢, quare Z ¢ ctt 2qualis fumme omm diffe-
reniarii,ergo Z M &qualis eft ipfi Z¢, major minori,quod eft abfur- B
difErgo Z a (cum fir neque major neque minor) zqualis eft fum- :
mz omnium in infinicum differentiarum,
=, Lemma,
_ Binarum magnitudinum differentia, aqualis eft differentiz
- inter fumipim & duplum utriufvis. Patec addendo utrique
magnitudini minimam, vel urrique maximan.
: : Defintio, : . : : ,
Polygonum Serratum eft figura conftans aleérnatim ex lateri- ! il
bus fibi invicem parallelis, & lateribus obliquis. Sola autem la- |
tera non parallela vocentur fimpliciter Lacera. > |
Polygonum Serratum circulo Circundari dicitur , quando Tig.17. it
unufquifque angulus internus circulum artingit.  Atque 1dem cir-
culo infert dicitur, quando unufquifque angulus exrernus-circu- .
K lum T

/

cm 1 2 % 4 5 S 7 8 g 410 11 12 13 14 18
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= ST De CYCLOI
o 54 CLOIDE,

lum ageingit > & angulum internum polygoni circundati ad ver-
ticem habet.
| ' Problema.

Polygonum Serratum femicircelo dato inferere, cujus fumma
laterum fit duplo diametri minor ; atque aliud dircundare cujus
fumma laterum fit duplo diametri major ; itatamen ut utriuf-
que fumme differentia fic dar cuicunque magnitudini 2qualis.
Sic femicirculus dawsi ADD, cujus diameter fir A D;
mgnitudo data X. Daraigitur media proortionalium AD,
fianc A M', AD, A C continue proportionsles > ltaur diffe-
rentia extremarum M’ C; aqualis fic ipfi X. Difponancur autem
fubtenfz A D ubiquein datd ratione A D ad AM’, & conti-
nuerur racio in infinitum, Produ&is deinde fubtenfis, per unum-
quodqgtg D ducantur parallele NDB, ad p oximam urrin-
que fubtenfam. Paret ex iis qua di&a funt, Polygonum femicir-
m. Dico autem infu-

TR e o e TR = 0 T V. B g 0 L

o T g = s

e e .

oy

~culo inferrum effe. Atquealiud circundacy
per latera Inferti fimul (umpra (feilicer omnes i1 infinitum DN)
deficere & duplo diametri defeGtu D M’; Latera vero circun-
dati (fcilicet omnes in infinitum B D) excedere duplum dia-
metri , exceffu D C: differentiam denique laterum utriufque
polygoni zqualem effe datz magnitudini X. : '
Diametris AM’ & AC, ducantur circuli tangentes etiam
in A & fecantes fubrenfas in M & C ubique. Quoniam ergo
fubrenfe A D diffonuntur in dach ratione AD ad A M’; ergo
A M’ (antecedentis fubten(z) zqualis eft (confequenti) A DA
ergo M*N' (antecedentis) zqualis cft 1pfi D' M* (confequen-
tis) & fic ubique: ergo differentiaipfaram D M'; M’ N¢ (ejuf-

- dem fubtenfz ) zqualis ¢t differentie ipfarum D M’, D M*(an-
tecedentis & confequentis:) Ipfevero D M cum fine magmiru-
dines ininfinicum decrefcentes differentiaram fummam Zqua- *
lem habent maxime D M; ergo fumma omnium DM minus
MN (cjufdem fubtenfe,) zquatur maxime D M. Sed quoniam
D M’ minus M’ N, zqualis eft duplo DM’ minus D N’ & fic
ubique; & quoniam fumma omnium D M, cum finc differencig
; fubtenfarum in infinitum decrefcentium, zquatur maxine A D

(feilicer diametro:) Ergo duplum fummz ipfarum D M (hoc eft
duplum diamerri) minus fumm4 Laterum D N, zqualis eft ipfi
D M 1_3530 omnium polygoni Inferti Latera deficiunt a duplo
diametii defetu D M, : ‘Rurfus

(PRS-

ety T A

i
i
|
{
:
%
:
:
1

R A e i SO A i M R

o

R T i WP e T I Lk 2 A
(\mm - o TR

cm 1 2 a 4 <) ) 7 8 # 10 11 12 13 .14 I5
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DE CrCcLoOrIDE,

Rurfus quoniam A M/, A D, A C funt in continu proportio-

ne ; ergo C'D' (antecedentis fubrenfz) xqualis eft iph B"C"
(eonfequentis) & fic ubique. Ergo (eodem modo quo fupra)
demonftratur , quod duplum fummz ipfarum B C (hoce . di
plum fubrenf ABY) minus fumma laterum B D, zqualis fic m. -

xime B’ C'; ergo omnia Polygoni circundati latera deficiune 3 -

duplo fubtenfe AB!, defeftu b'C'Sed A B' zqualiseftipfi A C,
& B'C ipfi CD. Ergo omnia Polygoni circundati latera fuper=
ant dvplum Diametri exceflu D C.

Addatur demum defetus , & exceffus quibushinc inde poly-
gona differunt a duplo diametrisergo C M eft ucriufque differer=
t1a; & xqualis quidem ponitur ipﬁg X. Ergo femicirculo A D D
Folygm_mm ferratum infercum et ; & fimile et circundatum,
10¢ majus , 1llud minus duplo dimetri, utriufque autem diffe.
rentia zqualis eft date magnitudini X. Quod erat faciendum,

Schelium, _

Dartocirculi fegmento quovis A & D', eodem prorfus mod

- polygonum ferracum inferitur & circundatur ; & demonftratur

latera inferti deficere aduplo bafis fegmenti A D', defe&tu
D’ M”; Latera vero circundari excedere duplum ejufdem , exe
ceflu D' €5 utriufque vero differentiam effe €’ M”; quz cum
minor fit quam C M', minor eft quam X,

 Lemma, :

Sid pun&o quovis O in Cycloide primaria SPO A D, du-
catur Tangens OV verfus Bafin, item bafi parallelz N O D,
& V PC fecantes Genitorem in D,C, quibus A jungatur, 8
ducatur O E, panllelaipfi A C. Dico tangentem OV ma-
jorem, ipfamvero O E minorem efle portione Curva inter pa=
rallelasinterceptz O P,
~ Ducatur P TN 1pfi O E parallelajtemyfubtenfa portionis
P O. Quoniam angulus PE O eft obtufus{ cum fic 2qualis ipfi
PCA) ergo EO minor eft refta P O, ergo minor etiam
curva P O. ,

Rurfus quoniam P N parallela eft ipfi AC, €rgo tangit
Cycloidem in pun&to P, & quoniam angulus V P T eft obtu-
fus,ergo TP minoreftipfa TV, ergo O TV major et ipfie
O T, T P, fimul fumptis, ergo major eft portione O P,

: K 2 - Definitio,
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DERYCLOMDE.
. R Definitio.
. Polygonum ferratum Cyeloidi circumferibi dicitur quando
vnufquifque angulus internus Cycloidem contingit, atque idem
infert dicitur quando unufquifque excernus attingic.
i i : orema, :
Curvalinea Cycloidis primariz e quadrupla diametri Geni- *
toris, AR
- Sit. Curvafemicycloidis 0o A, cujus Bafis fic 0 D, Diime- '
ter A D tam Cycloidis quam Genitoris A # D*D. Dico cur- ‘3
vam 00 A g{fe duplam ipfius AD. Si negetur fic Curva vel
'ﬁajorxvel- minor duplo AD. Et fit five exceffus, five defe-
us X. ;
- Genitori polygonum ferratum inferatur, atque aliud circun- :
detur,ita ut differentia fumme laterum utriufque fic zqualis ipfi |
X.. Er producantur parallela Polygonorum latera NP B ur fe-
- cent cwsvamin o o. Erdultis tangentibus ou,ou circumicri-
batur Cycloidi polygonum ferratum infinicum, Et 2b iifdem
punétis o dullis oe, o e ,ita ut quaque parallela fit ei fubrenfze
AD quzinemndem e D parallelam incidic, inferatur Cycloi- 1
di polygonum ferracum infinitum, Quoniam igitur ipfe ou tan-
gunt Cycloidem, ergo parallel funt & zquales ipfis D B fin-
gulz fingulis ; & quoniam ipfz oe parallele func , & @quales
1pfis N D, ergo latera polygoni Cycloidi circumferipti zqualia
funt lateribus polygoni quod Circulo circundatur, & lacera ly-
goni cycloidi inferti , ejus quod circulo inferitur, Quare latera
polygont circumfcripti fimul omnia excedunt duplum diamersi
exceflu D C, fcilicet minorequam X, & curva quidem adhuc
minor eft - & latera polygont Cycloidi inferti deficiune 4 duplo
diametri defe&tu D M/, fcilicet mtinore quam X, & curva qui-
dem adhuc major eft. Atque idem demonftratur daro quovis de-
feltu vel exceffu X, Ergo Cutva femicycloidis non eft major
neque minor duplo diamerri. Ergo curva Cycloidis primariz
et quadrupla Diametri Genitoris. Quod erat demonftrandum. 4
’ - Corollarium. '
-~ Fodem prorfus modo demonftratur , portionem quamcunque
curva, 4 vertice abfciffam,ut o' o A, duplam effe fubtenfe. ALY,
fcilicer qua 4 fe&kione Bafis portionis, & genitoris ducieur,

-
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| De ¢rcLoIpe, |
Pe Dimenfione Cycloidum ,Contra&arum & Protraarum.
’ Prapriemre: guadam ['jcia:'dxg». S o o~
Uper eandem Bafim GM conft tuancur tres Cycloides genere
s ditferentes,fcilicet GaM A Primaria, cujus genicor et AHD: Fi g. 29, .
G 0 O M Cyclois quadam Contra&a, cujusgenitor et O F Dige : ;-
G eEM, Cyclois quzdam Protra®a, cujus genitor eft E K D,
Primo, quoniam Cyclois cujufvis generis fit ex moru zquabili -

7
%
)
7

'."rJ'
2

L

oyl dy

L e Y T LW

. f

in peripherid genitoris,, dvm inrerim genitor moru zquabili
eransfertur., fuper datam bafim , donec pundtum generans circu-
Jum abfolverit, 4 pundto conta&us incipiens & ad idem rediens: ’
Ergo utrique Motus, tam circularis quam reGus, erunt ubique in f
cadem racione. Quare in omni Cyclotde, fi ducatur Bafi parallela - l i .
!
i

thlidihaty

aGenitore ad curvam, ut FX, vel HY, vel K Z; erit ut
motus marcu OF, ad motum infemicirculo OF D, ita mo=
tus rectus F X, ad femiffem totius motus re&i, {cilicet femiba~" : I
fim DM. Similiter ut arcus AH ad {emicirculom fuum i =
AHD; ita HY ad femibafin.” Idem dicitur déarcu EX & | BLE
reta K Z, S - ' .,
Quare politis in direGum pun&is DX HF, quoniam arcus - i
OF, AH, EX funtin eidem rationead femicirculos fuos; t
euncreCte FX, HY, K Z. Ineadem ratione ad communem f
bafim D M; funt ergo zquales , & pun&a Cycloidem XY Z i
in direStum pofitafunt; re&z igicur X YZN, FHK D, func ° N
zquales, & fimiliter fe&x & pofitz: fed FD & O D fimiliter i
felte func: eI"f: reita XY LN, OAED fmiliter [eSta funt & 8
Curvis Cycloidam. o + SRy % |l L
Secundd, quoniamangulus O DF eftad reQum, ut arcus -
OF ad femicirculum fuum, feu ut FX vel DN ad DM; .
ergo, #t MN ad DM, ita dngu/'m MN X ad Retum. il 3
Teruio, jungantur H A, eiqueparallela ducatur Y Q. Quo- TNy
niam demonftrarum et Y Q_tangere Cycloidem primariam in 1
Y: ergo N'Y cadiz normaliter in Curvam primarie, |
X . Theorema, ' |
Curva Cycloidis primaria eft quadrupla Diametri: & ' |
 portioni Cuivis affignatur relta agualis, : 7
It femibais G.D. divifain partes zquales mm indefinicé : i g
minmas; & 3 pundtis m incidant ubiquein primarigm nor- I 8
: - K3 - maliter

R e O

- = ; : ; L |

cm 1 2 g . 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15

— , _GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK Signatur: Leibn. Marg. 103, [85] - 77
MNIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK




cm 1 74 = 4

e GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK
MIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK

A S R

militerree Ma, & inproxime majorem ma relte mu: du-
cihur, Dn (fubtenta genitoris) & mz, patallele ipfi m’a’;
item AN, 2 z,2"s parallele: quare a’z tangit Cycloidem in
3, & panllela & =qualis eft ipfi m' !, Qoniam igitur ipfe
ma (quum finc-2quales & parallelz fubrenfis genitoris) funt fi-

nus angulorum fuorum amG ad Radiom A D; & in Trian- -

gulis re(tangulis mu m, lacera mu finus eorundem angulorum
ad“thdmm mm; ergo et ut AD ad m"m', ira m'a’ ad
m°u’, vel a'z. Ecquoniam anguli amG zqualiter fefe ex-
cﬁd?t,epgo m}‘r:angulis fimilibus AD n,2" m"”s, et uc A D
:n ; § 1a m*a* ad a's, & (quum An fic indefinite mini-
e proprerea xqualis arcui A ny fiveipfi m”m’) eft uc
JrfP ,a‘! e re m"a" ad a”s; erat autem ut AD ad

m’, 12 m'a’ad a’z; quareeft ut m'a" ad m" 2", i 'z
ad a”s, fed differentia inter a'm’ & a”m” eft ad ' m’ dara

~quavis ratione minor, ergoa‘z, a” s func zquales,& fimul fumpeze

portioni curva a”a’ aquales, Eft ergo portio a” a! duplum i s
m' u': atque idem ubique demonﬁ%'atﬁ?. Omnes igil’.ll: raa E;"l.;m:
dupLz omnium mu. Et fi abfcindatur 2 vertice portio qualibet
A a", eadupla et omnium mu quz fune inter D & m’: Sed
omnes mu {quumipi mu fint fincs complementi , quorum
finus re&ti funt u m) funt zquales omnibus um : omnes autem
um (quum fint differentiz ipfarum m a) funt zquales maxima
m 3, hoceftipli AD. Ergofemicurva Aa dupla oSt diametrs
AD. Et quomiam omnes um inter G & m”, funt zquales ma-
ximo finui {cilicet m” a’sergo omnes mu inter G & m'! funt 2~
qualgs ﬁnux complementi iplius m“a’’, Quare Porrio quzlibet
ut AY (cujus normalis N'Y eft finus reftus anguli YN M ad
radium A D) dupla eft finus complementi A H.

Curvis Cycloidum Protragiarum & (ontralarum
- affignantur (emiellipfes aquales,

IN Cycloide contra&i Go O M, demictantur ubiqueog per- - -

pendiculares in proxime majorem om, cui parallel '
pendiculares in proxis _ ui parallela ducarur
a*iy& Junétis o o inferibatut polygonum. Quoniam eft ur A D
alAQ,itam"a" ad a" 0", 8¢ in riangulis imilibus m/ ?s.,
D

3"y, etucm”a’ ad " o'!. iraa s

" Y, Cltutg » taa’’ s ad o' y; ergo eft uc
adA ‘;.'a.-'*"-?si'_"s.-?d-_ﬁ{’ V> & converfeur2 A Djad2 AD+AO,
: . i " i
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maz2allsad 2 aMs ¢ 0" y,fed 2 al's eft curvﬁ:'_porrio allal, &
2a%sto'ly eft o' g': "eft eigout 2AD ad 2AD+ A O
lraporrioa'l alad ol'gl. Quare omnes o g fimul fumpre funt
xquales duplo AD+ A O & unaquaque o g eft in eadem ratione
ad portionem fuam 2 2; & omnis 0, ad fuam m a primariz, hoc
cft, func a0 ut finus re&ti angulorum fuorum mo ad Radium '
A O. Quare fi ponaturre&ty P T @qualisduplo A D plus A O, i
eique ad rettos angulos P Q&qualis 1pfi A O, & fiant %a’,P e'l, -
g;‘;i’:i’ fntus complementi zé;ualifum angulorum ad Radium P T, | e
1CARLUr tam ¢ w, eorundem finus recy; i ) "
yeipi PT L}biquc parallelz. & juzglaszmR:d:ﬁm e ' ’
- quedidta funcipfis o o Zquales effe 1pfis g o fingule fingulis, & r {
|
|
|
i
|

polygonum quadranti Ellipfeos infcri tum; ergo Pol -
terum indefinice minimorum quadrgnti Elh%feog ?tglg?f;ulg
2quale cft Polygono Semicycloidi contradie infcripum: Ergo
Cyclordrs contratle cmrva Go OM, equalis eff [emiellipfi cuus
Axis tranfver[us eft duplum A D plus 5O, & Axis minor A JO,
Eodem modo dufta e x parallela ipfis m1 s, demonfiratur ug "
2ADad 2AD . AFE, ttaefle 23V sad 2 alg..a"x (five ad i |

e" d) quare procedendo ur fupra demon@ratur curvam Cycloidis

Proctattz zqualers effe femiellipfi cujus Axis cranfverfus eft dus -
plum A D minus A E, & Axis minor A E, 4 i :
: — Scholium, s . ) | l

Atet Figuram GoXM Y 3, Curvis Primariz & Cont rafte
terminatam, effe meram femiellipfin in arcum fexam ita ug |
Axis tran{verfus applicetur Cycloidi Primariz a parte convexis !
& Figuram G a Y M Z ¢, Cutvis Primarie & Procratte termi- ; e
natam, effe femiellipfin, cujus Axis tranfverfus applicatur, Prie -
marizaparte Concavl ; hujus autem axis Proportionaliter pro- 1
- trahitur, manente Cu_ryaa' Ellipticz dimenfione licet recurveryy }
Tllius autem proportionalirer contrahitur manente Curya 5 lice
magts curvecur, Patet etiam ipfas 02, & g o effe meras F | pfean ;
ordinatas. Quare non eft per accidens, Ut Clariffimo Detoavilio 00 ad |
placuit,quod Cu:va_ Prunari fir reéte zqualis, ex eg quod Curvae HP g5 g
ebliquarum finc Ewa 2quales; fed e conitra Cupyze Obliqua- p;g‘;f ' = t "
: - sum ~ 9" 4 Wi

¢ - ":I?'.
|
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8o, . BRELrCHOIDA -
rum Cycloidum funt Ellipfibus 2quales per accidens, ex eo quod 9
¢arum - Axg applicentur ejufmodi Curvz, qua ex natura fua fic
Euchy{mi patiens;quod de nulla Curvi, hadetius noth ée ‘quidem
afflumpra Circuli Quadratura) prius demonftrarum fuit;quim ego
hzc de Cycloide Primaridf amicis communicaveram;nift quod
Illuftris Juvenis Gulielmus Nelius, Curvam quandam ita

conftrueadam ut fic Euthyfmi capax , fumma cum laude invene-
Bihe o 5 ; '

P L AT AT TR T A R T NP R S

Vi o

" De problemate Kepleriano per Cycloidem [olvends. J“L |

Afferuit Keplerus,ex caufis phyficis,planesas ita ferri circa fo-

lem in Orbica Elliptica, utvelocitas planetz fit ubique di-

“flantiz ejufdem a Sole reciproce proportionalis; unde fequentem

Hypothefin ingeniofe commentus eft. Secar fcilicet aream F1-

© lipfeos Planetariz lineis a fole ducts in infinita Triangula Mix-
tilinea zqualia; unde fit uc Curva Ellipfeos dividatur in portio-
nesinzquales , minores quidem circa Aphelium , majo-es circa
Perihelium : per has autem pnrtiones ponic Flanetam 2qualibus
remporibus ferri. Quare ex Medio moru Anomaliam cozquatam.
ut indagaret, fecanda e femiellipfis per Focum in data ratione;
vel (quod perinde éffe ab eodem demonltratur ) fecandus eft Se- .
micirculus per quodvis pun&tum Diametri in datd ratione. Mi-
rum eft quantum in hoc problemate {udaveric Keplerus, Orbitas
fuas ————=————wvolvens nitendo neque proficit hilum. Tandem
anhelus, Geometrarumopem implorac; interim veritus ne pro- '
prer arcuum & finuum é7vepyéraar inveniatur Problema inexpli- i
cabile. Quod nihilominus ope Cycloidis protraax nos olim fic :
exhibuimus. <, i

i
i
o
=
i
=

-

+2 ,'.. P:Oblema. ' ‘ (et ' : ."';_ i !.

Semicircunlum per datwm ‘punctam D iametrs -
1n dats vatione [ecare.

It Semicirculus AKB, cujus Centrum D. Pun&tum dacum C,

A Rario dara R ad S.Fiant DT, DB,Dg continue proportionales;

centro D defcribatur axB, cui 2qualis ponatur refta BM; dard

aut€ bafi BM,&Genitore AKB,defcribatur “’-cydoi’s Pﬁ)tra;%i

-~
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DE CYCLOIDE

MAB; fiatdeinde BG ad BM '.pt Rad S,'&duba.t_u'r GPad

angulos re&os fecans Cycloidemin P, item PF Bafi parallela fe
cans Genitorem in E. jungantur denique EC. Dico mixtilineum

A ECeffe ad femicirculum uc R ad S, Ducatus radius D E¢; 8¢

demictacur ¢ p; & jungantur EB. - _
Quoniam fegmenta 2ep, A EF funt fimilia, ergo utarcusae

“ad e g, itaarcus A E ad E'F; & quoniam arcus A £ duSusin fe~

miradium zqualiseft fetori A ED, & femiffis bafis D B five fe-
miradius duftusin alticudinem E F xqualis eft Triangulo D E B:

ergout A EadEF,itafeStor AED a'd-Trian&ll:um DEB; &’

ut&’adl@-if;a AED,ad D_E.B:i'edut ¢ o ad im Trian i
lum D E B ad Triangulum D E C(quia 'fu;: ut Bafes D B,D(g.‘::)'
erit igitur exzquout ¢ ¢ad EF, ica feGor A ED, ad T riangu-
lum D E C, & converfe fimul & inverfe erit, ut e e plus E F, ad
et ita AED plus DEC, ad AED; fed a ¢ eft ad femiperi-
pheriam e « 8, ut feCtor A ED ad femicirculum A K B; eric igi-
tar ex zquo ut e ¢ plus EF ad femiperipheriom, ita AED. plis
D EG ad femicirculum: fed ex iis quz demonftrara funt de Cy-
cloide, quoniam EP eftad Bafin B M, ut angulus ABE 2dr .«
&um, five arcus a ¢ ad femiperipheriam « x 8 c}uz quidem ®qu:=
lis ettipfi BM; ergo e plus E F zqualis eftipfi F P: eft ergo ue
FP(velBG)ad BM (fiveut Rad S,) ira Mixtilineum A EC
ad femicirculum A X B. Quare femicircvius A K B per punSum
datum C ica fecarur a linea CE ut pars fit ad totum in dath ra-
tione R ad S, Quod erat faciendum. ;

Scholia. ¢

" Quod fi pundum C fit inipfa extremitate Diametri , f;un&a"

-C, B, 8, coincident & Bafis B M zqualis et peripheriz Genito-

ris; Quare Cyclois eft Primaria, & du&is G P, P F codem modo
rficicur Problema, & facilius demonfratur., , i
Quod fipun&tum C fitextra circulum produ&td Diadmetro,

Cyclois erit contraita , & Mixtilineum A E C, non folum affiz-

‘matur femicirculo minor in data ratione , fed poteft etiam major

efle vel zqualis. ‘ _ =
Demonfiratur 3 Keplero ex data feGione femicirculi 4 pun&o

- Diametsi , poffe femiellipfinquoque a punéto Axis tranfverfi in

data racione fecari ; fed idem etiam perficitur 2 puncto cujufvis
.AXISa .
. . L - Hine
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DE CYCLOIDE.,

» Hinge patet ex contemplatione Cycloieﬁxfh ad eundem modun-;

innumera alia problemata Férﬁa poffe de fegmentis’, Triangulis -
117

mixeilinets ; & Lunulis,
Yaribus, five ellipticis. Quod indicifle fufficiar. ?
Veruntamen, cum Cyclois fic Linea Mechanica non Geome-
trica 5 non vere folvuntur problemata, fed Mechanice perficiun-
tur, non enim magnitudine datur Linea G P;unde interfe&tio P
non datur Geometrice. Fatendum eftenim nullas Incerfe&iones
Geemerrice dari "pra:térjuam Reftarum, & Increrfe&tionem
Re&z & Curva (ut quando Reta fecac Circulum aut feStionem
Conicam) non dari quatenus talis eft, fed quarenus eft communis
interfeltio binarumr ReStarum inipfa Curva, itaut (ex narurd
‘Curva) uniformem quandam ad invicem habeant ubique Rela-
tionem, que 2quatione aliquapotfit exprimi. In Cycloide, vero

" Relatio inter P G & P Ffive inter Arcum majoris circuli Sinum-
que minotis fimul fumpros, & finum Verfum, perpetuovaria eft -

& difformis. Pofito autem pun&tum P dari, non decft contempla=
tioni veritas & pulchritudo Geometrica, Y :

4 Qt%cqmd petficitur hoc modo per reftam fecantem Cycloi-
dem, habetur etiam fi circulus fecet Evolutz curvam. Evoluram
autem appellamus fuperficiem Ungulz Cylindriacz, Sunt aliz
eriam Curve qua tantundum przftanc,quarum etiam interfetio-
nes (Geometrice non dan:ur.lm o :d

~Non inutilis eft conremplatio Cycloidumque generantur ex
circulo fuper Bafim circularem revoluto, hujus gﬁn%%?:vocéﬁmf
Epicycloides , talesenim curvas Planete in Fpicyclis ve&i de-
feribune. Quafdam habent proprietates Cycloidum proprietati-
bus non abfimiles , quafdam diverfas'& magis perplexas, praci-
pue Epicycloides Planetariz, in quibus morus non funt zquales,

Verum hzc omnia profequi non eft prafentis Inflicuci,
:h:_mr'. S ] . :
FE i Vi BN AP

. - .

5 6 7 8 g 216 11 Z& I3 14

Signatur: Leibn. Marg. 103, [90] - 74

‘¢ componantur ex portionibus circyu-

1.5

16




S T e o e A e A T o e I o o T g

- sl ——_ T T AR Y T

f

PR A

DE CrCLOIDE,

 $2858280220680

‘ Nobiliffimo Do&iffimoque Viro,

-.‘:—I,J- 4

Yk heektsdonn
Pt L e R

)

e L e s s r—— B N~
(L R e

o

D;}\G‘._fH'R_I'STIANO HuceNio

Conft. F.

JouaNNss VVarLrs . !Ei
& |

|

|

|

|

l

|

&bty e logd s
G T R R A NN

S.

s bRkt Hai, L

2% UM ea quz cum his accipies, Vir Nobiliffime, diu- 1
2 tinas preli moras exfpedtabant,literas Tuas 9° Junia i 8
datas, poft menfem circiter accipicbam, Que par-
% tim promiffa mea, de hifce ribi communicandis pri- Il 8
"~ dem fadka, memorant; -partim libros aliquot @ Det= i 8
convilio five Pafcalio editos,iquos Ilufrifimus Carcavius diftri= e
buendos miferat, huc deferendos curant ; quos ego (tatim arque it
accepi, cum officiofa Carcavii {alutatione, uc imperatum erat, di= | i
fribuebany, ©. = e : Il 3
Promiffi mei fidem quod attiner , habes eam his feripris libe~ Dertorvilis i 3
ratam. Dettonvillii vero Traftacum,(de quo & fententiam meam trattarus, .
five Tuo five & Carcavii nomine petis,) tum asripiebam aviduss i L :
rum eodem pofteroque die evolvebam; & acuminis plenum inve- I i1 3
nio. Eumaue itinere ed minus impediro aut inoffenfo pede petvo- 1
11bam, quia nec 3 noftris plane diffentientem reperi, nec multum w8
abfimili methndo incedentem : quod pofiquam fua cum nofiris e
contuleris, citd deprehendes, 2 i 3 _ ;! |
Cum autem Vir-€lariffimus jamdudum de hoc negotio mulea | i
medicatus fuesic , (quod Gallos jam & mgniu.vel_ eram quadras e
ginta annis occupavit) illaque ipfe propoiuerit prodlemata, (num | i 8
fibi cum temporis penttus perfpedia ni:‘c ne , mihi nondum c‘ﬁ- il e
¢ : i it 3
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ftac ; ac magnam faltem eorum partem fibi jam perfyec .
bicandum, credo:) omniumque .md{e.cuﬁ%euépgx&g ::{;:
ore de hoc negotio feripra, arque hac occafione ad D, Carca-
vium (‘uc defiderabatur) cranfmifla, evolvendi nadtus op’pomﬁﬁi i
taem, indeque quod ad rem fuam faciat tranfumendi.* vel -ad-{'u;
faltem fenfa perficienda anfas-non leves arripiendi : n(’)n difficeor
accuraciora longe ab ipfo forfan expe&anda; quam 4 me, qui folu;
&,-_rhudts huc acceffi. P&xtetﬂlm'l ‘€aquz apud Totice’lhum ex
ftant, quzque apud Schotenium in fuis ad Cartefium annorari .
nibus , (nefcioan & qua apud Tacquetum,) non memin; mg.'
ante expofita hxc problemata vel legific de Cycloide quic uam,
;el me 1tgztunl;.r e. Atinterim non piger, e quz & nobis in
Oc¢ negotio obvenerunt palam facere, nec (fpero) 1flarum '
per}tisgd{fpliccbir. A i st PO
Verum orandus erit vir DoRiffimus, ne plasii nos i
velit, (quod de Toricellio infinuatum v’ideo;,P éu%;}nﬁ):ﬁrr::;g;c
falcem parum candide poﬁtsam per tot annos fueric den:orcuur),
fi forte eadem & fibi & nobis non raro occurrernnt (prxferti:.n
cum ipfe mea prius inf pexerit quam ego fua:) ﬁcque’etiam ut in-
vends noftris derogatum ire velit , f forte horum nonnulla vel
ipfe vel Robervallius (quem pro conjun&a perfona habeo,) prius
Inveneric, Dummodo enim ipfi fua apud fe premunt invenca nec
pﬁbl}ﬂrjuns faciune , iniquum plane effet ni & alios Patimt’ur"ea
g:tjz ;f,» 1celant itidem invenire atque interim inveniendi (fiqua -

- ‘-..-'M" WL,

oriam reportare. Si enim nobis, verbi oratia ,» (inceral

Proponatur inveftigandum (& quidem fub prgr?u?f)) tgﬁtuigl;g
ardua & difficultatis plena & que mercedem mereatur - an-
2a it folidiex C cloidis circa bafem converfrone m:»fmd,a : Non
nobis id obeffe debuit aut famz noftre, fi {*ﬁ;bervallius aliciuando |

ante aliquot forfan annos,) clam nobis,id etiam ipveneric: neque

tumego, tum& alii, id ipfam proprio marte inveniamus
(nec interim alius alium incufamus plagit,) minus proptere in.
veniffe cenfendi fumus, quamipfe Rebervallius: (eadem enim in
codem aperto mature campo a variis inveniri nihil prohibet,) ;
‘Quam quidem inveniendi laudem fi pmme vellent;oporeuic

d nobis ut jam inventum exhibuife, non ur nunc inveft

kg

ctlo, 3
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 Etquidem maluiflem, vel hoc nomine, ut abfinuiffet Authot

ﬂﬂlonqla:‘_de la Roulerte , {altem eis qua in Torricellium dicta
funt ; (in Torricellium, inquam ; nam de Lalosera minys fum .
folicirus , ue qui fuperftes adhuc eft in fui Apologiams) quam vt =
merititimum virum, jam per multos annos demortuum, fuggil-
: larer. Torricellium utique ex feriptis novimus tum virum do-
&um effe & Mathemaricum, tum de Mathematicis optime me=
ricum; credo, & ingenuum. Necvideo quid apud illum admif-
fum fit , quod Clariffimo Viro , vel Robervallio etiam , Cujus
artes agic, b1lem moveret. Edidit Torricellius s ADN0 1644, =
ineer glia, demonfirationes fuas de Cycloidis area circuli gent- 4 , '

F

i

!

|

F

(5§

) #
[ 7
i 2
1 1

a2

toris. tripla: quod quidem cur ipfi non licerer » non video. De-
monttrationes illas , fuas effe, non negant ; nec caufantur illum
Robervallii quicquam pro fuo venditafie. Non dixie quidem,
i (nefcicbat enim, vel ipfisid facentibus,) fed nec negavic, Ro-
bervallium hoc etiam demonftraffe. Quod jam tum vel publice
notum erat, vel non; Si fic, Robervallio id injurium effe non po-
teft, fi poft illum alius idem folvar problema, magis quam Ar-
chimedi quod poft illumidem Torricellius demonfiraveric qua=
draturam parabole ; Si minus, faltem Torricellio fuccenfendum
non erit quodipfe nelciverit quid vel in fcriniis fuis apud fe pre-
meret Robervallius , vel ettam amicis fuis communicarer, Nos . e
falcem Torricellio plus debemus, qui demonftrationes fuas jam .
palem faftas vulgavic, quam, qui fuas adhuc fuppfimit , Rober- )
vallio. Et quidem iniquum plane judicamus, ug, fifuas nolic Ro= f
bervallius cypis mandare, non igitur liceat Torricellio fuas, Ac |
Galilzo, inquiunt, id affcribit Torricellius qued Merfenno debe- !
tur, &, quod Robervallio, fibi. At bona verba, quafo: Siquidem e
ego neutrum horum video, Erat utique fuarum folutionam Au- ! 1
|

S MU

batdlish vl

thor Robervallius, & Torricellius fuarum non ‘minus. Sin fua
incerefle putaverit Robervalliusue feiar orbis priores fuas effey
liberum id illi fuic , hoc indi-
caffe, nec erat ad hoc neceffe ut Torricellium,hujus nefcium, fug-
gillet, aur iniquis fufpicionibus onerer. Et quidem tantum abelt
ut,in derogationem Robervallii, fe problematis hujus folutionem ¥
1nvenifle primym affitmaverit, ut ne quidem fe invers e dicar: Sed e
* folummodo propoficionis veritatem profeffus , fuis eam demone ‘ il

frationibus confirmat, Quod quid ni impune poffir, mvm? |
| 3 £ ,

ut ut id nefciveric Torricellius ;

@

cm 1 2 3 | 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15

— GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK Signatur: Leibn. Marg. 103, [93] - 77 RUBLIC:
8 NIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK




cm 1 2 3 4

+ dao jam [upra 45 asmum,(ideoque atinofalcem 1599, prc

‘GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK
' NIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK

=

- DE (rcLoIDg, £

At fieri poffic,utincer Galitai fchediafmara, Beaugfandi feriprufi

viderit, quo demonftrationem Robervallii , celato nomine , ad

- Galilzum miferat; unde anfom fuis artipuiffe poffir. Nempe hoc

fufpicantur: Num autem pro comperto habeant, 1gnoro; nec nifi
hoc faffus fuericipfe, quod non affirmant , unde id fibi conftare
potfic non docent. Sed, ue ut fic ; non fucrepeas inde demontira-

tiones caufantur ipfum pro fuis vendicaffe, nec negant fuas effe -

quas exhi-bet. Quodﬁém'figituf;ﬁh-dljus inﬁmuleﬂt Cl'i[ﬁinis’
plane non intelligo: nec , prater finiftras fufpiciones, quicquam
quoid conflet afferunt. Imo vero, inquiunt , (quod palmaritm
eltapud eos argumentum, ) literas ipfius manu feriptas imbent,

Quas ut kegirsor quoddam in hunc diem confervant, (quafi qui=

dem res ipfi anti effer, ) quibus Robervallio primas concedit

inhujus Problemaris folutione. Nempe Vir ingenuus, cum tan-
dem intellexerit, quod dum librum ederet nefciebar ,Robervalli-
um etiam (clam ipfo) hocidem demonfiraffe » utuc typis illud
non vulgaverit, (quod necdum, credo, fecit,) non 2gre faffusil-
Iud erat. Verum hoc fibi tum innoraifle cum librum ederet , nec
illum confeffum dicunt, nec affirmant ipfi 5 imo contrarium do-
cent. Quid itaque culpent nefcio, nifi nefas effe velint , uc quif-
quam vel inveniat alius,vel in publicum emirrar, quod fibi forte

~clam cognitum, apud fe premic Robervallius, vel fuis folis no-

tum mahie, Merfennum vero quod (pectet, cui derogatum infinte
ant quod Galilzo tribuitur: vel nullo quidem , vel perexiguo.
mihi vifum eft fundamento niti. E “quod volunt 1pfi,
Merfennum faltem ano 161 5 hanc confiderifle curvam, /& Rou-
letre fibi di%tam; acque de hac tum temporis Geometras interro-
gafle: fi tamen & verum fic,quod prodic Torricellius(quod quid-
ni fic, non video , nec dicunt illi,) hanc ipfam lineam :ngf_

.y

. .ov'en%@
Mer-

5O

liber ille anno' 1644,) Cyeloidem vocatam: ‘Ecquid, qu
fenno derog amr; J um hoc dicitur ? Nec quide
Galilzo diftum,quod huc fpe&er, apud illum quicquam reperio:

de Merfenno,nihil. Etquamquam nolim {ibi fuum teponere , ez - -
it e de i n Pranees o nosceree, qui mins forte futnus

m. Galll fui ad rifum proctives, miramur faltem (dum Torri-
ii-verba cum hac hifloriolaconparam

o cancis fifce queftibus {ublit fundamteritum, (Quafi quidem

Nelius
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Nelius nofter Heuratium vefirumi ejufdem infimulager criminie,

quiid ipfum fe primum proferre putat,quod jam ulera duos annos

~3pud noftros paffim innoruit, fe tamen infcio, &2 Pluribus de-

monftracum.) Sed nimius force videar in alieno negotio. Jow
nofcer interim Clariffimi - Viri (quos ego veneror , & Merfene
num fuum) fi pareius ifta dica malim, quibus in doStiffimi Vi,
& bene olim meriti, famam, nulla neceffitate involatur. Cp:af:
fempotius , ut, fi quid apud fe tanti habent , quod fibi ab aliis
prareptum nollent , qud tum id fibi fecurius afferant , twm in

: ufus Pubﬁcos magis condUCét_, ,divuiﬁept:ipﬁ 3 ut non fir OPUS ea

fibi tandem ex poltliminio vendican . :
negligunt, id alii aliunde difcant, vel tusail ?&;?ﬁe% f ;’,ﬁiﬂ?ﬁ :,1;{;
caufentur, vel fibi a fe faltam intelliganc, Sed his miffis ad Dete
tonvilium noftrum redeo, g - o iy
- Quam aurem fuapleraque, aliis licet verbis , in meis etiam
extent, erat quidem mihi aliquando in animo, collatis locis , di=
gitoindicare, atqueineum finem jim ante accuratius perlegifle
(vix enim aliter , quam, quod aiunt , tanquam canis ad Ndum:
intra biduum illud quod diximus, fumma quaque delibando pera
legimus;) quod cum per otium hadtenus non licuerit, id tibi ra
men ubi utrumque perlegeris facile patebic, Que tamen non co
animo di&a velimincelligas, quati Clariffimi Viri meritis deroe
gare velim ; vel finiftrz quicquam fufpicionis alere 3 fed falrem
ue reipfa conflet , quimin re%us hujufrodi mirum non it va-
rios, eofque longe diffitos, nec ab invicem edotos, dum eafdem
verfant res GGeometricas, in eafdem irem fpeculationes incideres
adeoque non temere alius alium infimulare plagii , (in hoc pree-
fertim , ingeniorum feraci feculo,) vel etiam aliis, quod ipfe:
prior invenerit, vanusinfultare. Nam Znyeinffe » quidem Acu-
minis ef; at, prsmum inveniffe, Fortunz: neque enim minore vel
fubrilicate vel acumine pofterior idem nonraro invenit , quod

 alius (fe nefcio) invenerat primus, ;

Cur autem exifimem CI. Viro, hacomnia fua problemars
non fibi tunc perfpecta efle, cum ea propofuerit ; nec antequam
aliorum hac de referipta, ad D, Carcavium miffa, infpeveric,
quz perpoliendis & perficiendis inventis fuis 2djumento effe pof=
fint: multafunt*quz fuadent. Sufcepic utique vis, CI. jam ab

- inicio cum fua primum expofuic Pyoblemata , non-quidem-._&:ia?
- - ‘ . : Po e
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i ) pofle omnia ablolvere; fed faltem, nifi quis alius interea folveric, -
= f ) fesea gua snvererit ipfe non aliis invifurum,unde majora jam inventis

wancifcanur: Quz quam caute di&ta func, vides.Fallor etiam, vel
ipfius folutiones (quantum ex levi infpetione colligo) depen- 4
. dent ex cognicione longitudinisCycloigalis linez,ejuique in data
i || - ravonedivifione , (neque enim , citra hzc, illius figura132 ad 4
L3 prefentes cafus omnes accommodabitur;) quarum cum inventio= 5
ot nem W rennio nofkro ateribuat, non ante infpetas Wrennii lite-
’* 1as cognovifle cenfendus eric. Et quamvis hoc inventum Wren-
nii excenuatum ire fatagar , Gallofque fuos innuat iftius, cum in-
notuit, demonftrationem fuppeditare poffe : non tamen affirmare
fuftiner, velid fibi prius innotuiffe, vel Gallorum fuorum quem-
plam, ne privarim quidem, cuiquam innuiffe perif?\:&am fibi effe
i 1ftius line vel Jongitudinem vel in data rationé divjfionem. (Ac
bl mterim candoréforte defideremus, cum video exterori inventa,
s . quzapud D.Carcavium clam reponenda videbantur,cii Gallis fuis
etiam ante indiftum diem ftatim communicata; quo, fi non alidg,
il ‘ falcem ex his infpe&isvaleant quafita folvere.) Addo infuper,
- Polteriora quafita, que zandemli‘pﬁ proponit Hiftoriola , qua ex
iftius curve in dara ratione divifione dependent, indicio funt il-

RO

.:‘\-.‘:.. (L1 A

S

TR Ty

AR

T

VRN

AR

i lius longicudinem, & partium fuarum, ignoratam prius effe. Ne-
i ¢ " quealiaapparetratio,, cur non eadem una cum prioribus propo--
i nerentur., Sinmea mehac inre fefellic conjeftura , eaque fibi

omnia pridem perfpedta dixeric, Pafcaliusdicam ? an Dettor
villius ; non contendo : necinvidebo fibi , fed gratulor inventa
$aas oo

- De fingulis autem fententiam figillatim ferre , ob caufam jam
memoratam, nondum valeo.Non video tamen quin,qua aliquate-
nus di ,fana fint, & rite demonfirata. Atque ca fpeciatim
(de quibus interrogas) de linez Parabolicz & Spiralis zqualitate.
Quamvis enim iftius demonftrationem nondum perlegerim; cum
tamen propofitio illa vera fit; eamque fic effe, vt alids, fic ex de-
monftratione per infcriptiones'& circumfcripiones figurarum,
ipfe antehac perfpexerim : non pronus fum ut fufpicer Cl.
| Virum demonftrando lapfum effe.  Quod eo liberius pronun-
o - cio, quia i obervallium antehac conqueftum intglligo, me propo-

|  [itionem illam falfam effe :MM : quam quidem ego ne-
quc temere nec omnino repudiaveram , {ed demonfirarionem
o ] antume-

A T T T,
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tantummodo ut abHobbio prolatamy ut infifficientem improbas
bam: Propolicionem iplam, ubi illam examinaveram, veram dex
prebendis- 1 -orosh igmounst . 2 iog aRkiup nneflsepm bl ‘ |
Calculum , quem 1llﬁ,ﬁﬁgy@~QM1-;m{g_,§undamem:tggtﬁﬁﬁé : e
conrentus;nos integrum exhibuimus, ufque ad cafum illum quem .
ipfe ex omnibus felegerat, nempe de centro gravitatis femifolidy .-~ . 1
femiconvertione femicycloidis cirea bafin deferipei, (& quidem ‘ -
fﬁh@ugajﬁf}ﬁm@ewwgﬂm circapaxem fa@ti.) Pucaveram B |
eviam ad reliquos item cafus (priysiquam tem operz ablolverint)

calculumeperduxifie ; eum falcem qui ex: §65, 66, collais fup-

plenduselt. Sed cum ‘interea temporis' prodieric. D jl
J eradtarus, nihil deinceps addendum cenfuis neipfin _ B

videar: Adeoque prout Menfe Martio conferipeus eratoataue sd =~ i
Honoraift. Vicecom, Ezfmke;rrﬁﬂrﬁn'xranfﬁaiim: m‘%ﬁiﬂ '
ftacu 1n publicn jam emiffum a&acum habes. Potuiffem quidem
quod & tyronibus forfan & rebus hifce minus ex ercicaris fuiffet
g;aﬁiu§,- ﬁ Pgﬁ De_ﬁmﬂqﬁllmﬂe@mﬂlﬂum, Prol -'-' { - 1atum. .'- SEE

{pa,mm *'B§¢Qﬁorumﬁolg@nigaﬁm (& dorfio co
- Linsares ubrque getmonranonss adomage vellem. Sed ribiycredo
nion minus placebit cohcinnd bievicas, & in pancis aﬁﬁlﬁifﬁf
vel digito ad Fontes intento monitus , demonfirationis im fires
cinte-tradicam nom rginus affequésis,quany fi tanek effec folensi
gasin l°ng“2¥r‘?‘”&“"s%“b‘ vero'in Muletplici calclilo (quad
omupino-¢lt pofiibile) numerum pro. numeso poficam deprehiens l
qu tum de {1ius tum :w u Monuifle vifumn eérag.’ > !
Sed,priufquam Cycloidem penitus dimittam 3 non ingt -
tibi fore credo fi magnam-illius cuin Ciffoide convenientiam | | ._
|

|

e P A e o R I ST

¥ o e L —

5 Propolutiit nion 1ta rid s, de Cyf pofiti EmPEmDC de,

mgaram;ﬁhlc.m&mﬁmﬂgﬁx@td% CLZ; cujushze o

mitura eft, ut refum Zz ad C te entem, ciffoide & femicirs

sg_l; Worws mémphewgﬂ:sm if bifariam fecet' G H reda

‘Tametro B O perpendiculanite iniis ensincentro G: Spatiym

E,E%mf%mu{quu foidicr F M”J ot
|
F
|

Lum, tavgents inrerjeStom, [emiciveyl] F 2.C, tri @,gﬁ affris
_I?qg;_;%utem"}, 'Nﬁﬁi‘,?i’t"ﬂjpe?%ﬁ !;g‘fnxg}a "(cﬁ:‘ qui dsicﬁrﬁ D
e : M

- Fermatlo <

cm 1 . 3 | 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15

@Eomwm LEIBNIZ BIBLIOTHEK Signatur: Leibn. Marg. 103, [97] - 81
MNIEDERSACHSISCHE LAMDESBIBLIOTHEK




e 33 —:.-.‘.-_._—I_-_'. T e e

- r Wi o {‘ s ‘ 3
. e s ..f-'r e '"' c'-’*

DE-C1SSOIDE,

Fermatio paulo ante differueram) fic & fpatium hoc Czﬁudde ex
n@ﬁgggvlq‘imrm Arithmetica fuppediare poffern,

1Id ivaque ftatim qui fieri poffic, fequenti demon{’crmmm.
dicabam; quam non pigebit hic repetere.

Si ducaptur tum z G K diameter, wm reftz K C, & KZ
(diametro CF in L occurrens:) oftendit Pappus 1. 3.p. 5.pro-
pter tum Zz bife®am in H, tum zX in G, reftam K Z :
reftz GH parallelam effe: Adeoque tum z C K’ angulum in i
femicirculo, tum angulos ad L, reftos effe: Er confequenter re- '
éas LF,LK,LC,LZ; continve proportionales. Quod qui-
dem non minus valet de pun&o Z quovis in Cifioidis continua-
tione extra femicirculum- > quam (qm Pagpx cafus eft) ubi i ntra
femicirculum contingir,

| Ponamus jam reétam FC diametrum quuales pmesﬁu.
mero infinitas infinicis punétis L dividi. Erunt itaque omnes
CL,ut1,2,3, @ arthmerice proportionales ; que fuccef
five dicantur, «; quarum maxima CF dicatur D. Entque LK,
(quippe media propomonahs inter CL & LF, hoceft, inter
#& 9 - ﬁ,g) a/ ul .l?hu.a'.. Cmnqumﬁ:u: ‘LK ﬁér& C, ﬁq;L G

TN B R D N R RN A D A R R F I = h TN O

Y

=y
LW

BTG,

......

= a -\( _ J a? a* _ Y "
= verfe poﬁsorum, te['pe&we dmfa lpf:eque I. Z re&a: in homm
28 quadratorum ratione i‘nbduphcaﬁa p

Quod autem omnes ¥/ D_"" hoc ei’c omnes L Z fpari

FCZAF complentes, ad omnes 4/ 4D — a*: vel qﬁiﬂ"v’*

D~ & hoceft, ad omnes LK oumplmmfeﬂnmm, ﬁnu

:manonefnpla mpnnc:gur wmemw fic col«-
mus. -

_ ‘ngi feries fubfecundanorum five J 4, in &nmanmomm a

_ inverfam (hoc eft, inD — &) refpetive ducatur, fict feries D v/ 4

MV#fVEDJd..nV“ *Meﬁad feriem Aqualiii five to-

tidem @mewca', u:..- 4 adx, fiveur 4§d:;.(9er

prop.
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DE CISSOIDE,

%
!
4
I
4
H
pt

prop. 64 & 73 Arithm. Infin. ) Eodemmodo i refpeftive duca®
tur eadem_fengs « a,in feriem a* inyerfam, hoc eft in feriem Q: E

D — awel D2, 2 4Dt a*, fiet feries D2 ¥4 — 2D a4/ ata® | .
vel D* ¥ a2 D4ty a’, queeltad feriem Equalium, o
fivetotidem D* v/ Dvel W/ D*,ut 3 — 4 t2ad 1, five ut 16 ad 1 3
105. Et ﬂm?hter,_ﬁ- eadem feries ¥/ # refpéQive ducatur in alics Nl B
feries inverfas, prodibunc hz rationes fubje&te. Nempe fi feries 3
# aducaturinverfein il Ol i
| feries 1. 4. 4% 4l & g prodibunc B
Seadoans D o i s X8 R SE R R e ) i 2
m i i —_, _2 ‘{:24_ L g s '.« - ii v
' 3% ‘35% 1 ¥O5] 1oy iToggRNe e ity o
,‘ hoc el 2 A 2X2 H 2X2X4. zxzx;;iﬁ: .,,gggw,,g ,& 2 ,;
| 3. 3%5 5 3X5K) 3MsNGXG” Ixsupxgsil il 8
_Sivero hi-loci pro paribus habeantury & fuppleantur interjedti e
 loci impares; ponendo , in loco tertio, (inter 1 & 4,) pro ferie f 4
V.ain o a inverfe dultd ; rationem 1 ad 2 O (per prop. 167: b 2
“Arith. Infip.) Sicut fﬂu@;‘?‘%ﬂ-mulniplicat rauonem fecundi il 8
per 5, &Manc ratiofexci pef 5@ c. manifeflum eft (ex confecu- i 2
‘tione feriei ) rationem quinti multiplicare rationem rerti perd; Il 3
& ﬁx_mhte; in reliquis. Nempe feries &/ 4 du&a inverfe in g e
N, Frgoe 5. ¥ & & R -.fl'__-.— 21N ) 'i:if:
# feries | 7o B VA A Val &% WA, & Gabit f I 3

X B RICT NG G et Gt 3,2%X2%4 ¥ 3 oo ' ]: |

P TT I 3x5'a B 6 gagnts 1 X X R i

e T s : & ' : i =

| l]nde,m.-pr:ffens.ﬂegonhm hoc faltem feligendum elt,feries /2 iE |

&« a* inviceminverfe duftas, ad feriem qualium., five ad 4

. 3 : ' . t " I Al - ¥ ¥ ._-.-,-_:. - ; .

@_a = D* toties l'utnptum, ut';.n_ w% ad 1;five uc 1 ad 4m, it |
- Deinde, ut feriem.v' 4 jam perpendimus, perpendamus Gt _ 2 '3
liter feriem & 4’. Eanempe du&tain feriem a inverfam, hoc eft, T
n D-.didat feriem D v/ a* — av B vel Dy at o 45 a3 g
convemit fatio 3. 7 ad 1, five 4 ad 35, Etfimiliter in reliquis, flg
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'.'DE‘ - c:ssom?
empe flerics 4/ 4% inverfe dutain, it oo 0 r-'—“r--'a '
pmﬁ?mw - mmm *hw"‘-f*"u“‘f ﬁc. cf' i

«:...

eV B v -,'{' 1T i

- y 6 96 68
r ot b 7 A ‘l Peirs
. anoues s@, %;,. 315. 3?65 k ‘5&,45 o-Bc T
116 G I DV tlé‘f; i Wieey ﬁ i W & HSWEE il
5 ,bor? WITD ST 2 I “K x ..ﬁi% 9% r&i'. Y
S S Ty s v 3 i

AUg0
ibus 'aeanrur, fuppleantu,:loa 1mpa-
Ponendo gper k quifitionem mogdo fﬁhm) loco rertio (,m[:ir
.fecu'ng; l;&:onem sh: Ut éatio lociquart multiplicat rationem

I 3 8 illam ratio fexdi pei §; fic rationem loci tertii
_ muluphcabig qfinci per ‘ff ratio terfii fationem primi

lgff & ﬁt.dg @MM@&N@@:{&@# .d‘x inverfe dus

JJ.

i QPf St Buarsl e e
feries. L ""1"/“*’J V @ v’ 4'. &c.dat ratio-
291 Oy (a8 veaahr) (’*l:"”f\n‘f ,U‘ L0
nes< a..EL 2 -m"'m Bigsg 3.2%2%4,

}ra‘
o ,f“’""""'“""%m. ‘lt"?"%.

[ Cumag;tut«fenes v oat mfcncm 7 , inverfe dn&a: hoc

3‘

eft feries 4/ 42 per fcnem 1/ .: mveri‘e dmfa‘, hoccﬁ dmi'a pel:
V:D mir, fitad feriem aqualiom:; five D coti :

; 4,: adr,hoceﬁ,ut6ad4l;l velgadzrl Ei-unr.omnes

¥ 2y hoccftomnss LZ, hoc et mmﬁrmm «d

D toties fumptum, hodéftad D, we3ad 2 1. Sed (ge?pfofa‘
167 Atich, Infin.) omnes 'z D a*: hoceft LK, hoc ¢
< F femicirculus, o ad D*,uc 1 ad 2 . Ergo Spaciumiliud eft
. © Semicirculi. Quod erat oftendendum. -

i Sc& abundanti oftendebam , Dicki fpaii lineam oenm
gra m# @‘ \Fh parallglwb_eagem-d g&xti

Ut axen ;‘ aaqﬂa!em CEc foﬁdo ex converfione F 3 femmrac;lh
Fi ca

5 6 1 8 2 10 11 12 13 14 15
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.:‘-l".-‘! oL -?“' 'a“‘-_-‘&f-yr..:;';

D E:;CIS.S0 Ipie,

circaeandem FA tangentem;hoc eft, Afemicylindro cujus bafis fie
1dema emicirculus, & alticudo &qualis totmsﬁ-r?uﬁdéen heriz:
Itcm Aolidum ex: ejufdem converfione circa r@am C Ofolidi ¢
prioris quincuplum: Solidum vero cjufdem converfione circa. er,
magnitudine infinitum ¢ Centrum dcmque oravnaus nui'quam

effe, Nempe hocmodos & o 0 4

_ Pofi itd. linea zthbm Ca,, erunt momenta re&arum L Z
fefi’e’s' eompoﬁta ex ferie. ﬁlq,gml:udmum L Z, hoc cft 4/

—_—

o] —-ﬂ |
A
sc“dxihnluamm C*L hoceﬁ 4‘ad€‘oque l‘énes {no:x}gn grum ay ii 1 8
5::—’:, vcf s/ D Cujus ratio ad fenem zquahum, hoc eﬂ ' i :
bl

adl momentum quadtau diametri ex - |
gitur, Series 4/ a4’ inverfe du&alie rgun&o F fufper?ﬁ ﬁc Ca L
\ fm j!' ﬂ. :ﬂ‘..'_' "’.'_”“l.\‘ “ﬁ &C.dablt

( i = . :.'J".'.'

muﬁ 3.“3.’.‘3-; 2X2X4 | 2X2X4K6 27 zxtmp«éks &3 & :
] TR RN Tgknag . ostixTgarg O
Adeoque cum fenes Jc in i’érm va mverfe dti&a, rationem

exfa'i‘.bcat (fupra mven;am)--- x 3 >< - - fad i, noc eft 5ad 32 = | |

fupplchmus interjecta ﬁoca i analoglz, ad hanc formama

Nmﬁisrmﬂa’m lsin s a5t o
feriss 7-' - ""‘ LI LA W N Vﬂ.&c.dabxtrmo- |

. 1 la l‘”f'}
ax2 3 waxg g 3 e

”“8)3@::7 3"&‘:: '7*9 32 13 *229 ,3%, 15‘ 3 8

Momgnta 1taque omnium eft i' atii FCZ AF
fi i, 2 ad momentum, toudem %% five DP hoceft D2, m)gﬁigt;o

I ——

L - e

mmaxm, hoceﬁ e!{pun&of“fufpgnf” ut SQ‘ J——- - ad:,ﬁm i

ut s ad 4 ¢ Adeoque (propter nicudinem i‘em 1 18
diametri quadratum | , Utxad 2 t!)n)agéd momentum fl'enuarlcua& y - i
1bidem fufpenfi, u ¢ ad 25 vel fufﬁnﬁ ex G centro, hog eft, in

fue

cm 1 2 3 | 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
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fuo ﬁtll_r}lt._s ad 1. Spa;ium lgu:ur ECZAF infuo ﬁtu, muipon-
derat quintuplo femicirculi in ficu fuo, fivein diftantia CG fu-
fpenfo ; adeoque femicirculo in diffantiz CG quintupli. Et
eonfequenter (proprer diftantias magnitudinibus reciproce pro-
portionales) cum fpatium fit femicirculi triplum, erit diftantia &
‘diftantiz fubtripla, hoc eft § C G, vel £ CF, nempea re&a Ca:
Adeoque CGvel§ CF are&ta F A. Tantundem itaque diftat
Mflius {patii linea centri gravitatis (&, fiquod eft, ipfum gravita-
tis centrum) & rectis illis C e, FA. Quod erat offendendum.
Idem eodem modo colligitur , fumpth ab initio , - zquilibrii

lined F A, Nempe curh feries magnicudinum L Z fic ¥/ 5’— =
& diftantiarum D o 45 Ed ex u;r_iqugcoiﬂpbﬁ:a feries momen-

: i e d ;
torumv p—, in Dma: hoceft 4 4 iny: D a: hoceft
feries +/a" in feriem #/ 4 inverfe du&a ; cui convenit (ut fupra)
ratio 1 ad 4 p. Momentum itaque di&i fpatii in {uo firu (‘refpe-
&u F A reétz) eft ad momentum quadraci F C in diftantia FC
fofpenfi, ue 1 ad 4 P; adeoque ad momentum femicirculi fic fu-
fpen6i, ut 1 ad 2: Ho: eft, zquiponderat femicirculo fufpenfo in
iftantia § F C, hoceft expunéto G centro, hoz eft in fuo fitu.
Cumigitur fpacium illud Ciffoidale in fuo fitu zquiponderat Se-
micirculo infuo, (refpedtu re&tz F A;) firque fpatium illud Se-
micirculi cripl - Eric diftantia diftanciz fuberi 'gcrt‘ﬁ
3 F G, vel {F C, nempe a recta FA; Adeoque § F G, vel £ EC,
. arefta C e, utprius. _ AT e
- Arque hinc ftatim colligimus ; Solidum ex converfione diti
mﬂ Cxﬂ'mdahs. ad folidii ex converfione femr.circuh, circa ean- -
demreftam Cea, effeutsad 1, (nempe ut planorum momenta
~refpectu ejufdem Ce reR:) Circa re&tam aucem FA (proprer z-
~ qualiaplanorii momenta refpedtu hujus reftz) equalia efie flida.
- Siquis autem querat, de folidorum hu jnfmi?il'{a‘eﬂiiconver'ﬁo-
ne faftorum, centri gravitatis linea, five ejufdem ab F A vel C 2
diftantia: 1d eodem plane modo invefligabicur. Quippe cum fe-
micylindrice fuperficies re¢tarum LZ femiconverfione fatarumn,
- finc reétarum illarum momentis proportionales, hoc eft (refpeftu

reftz Ca) uw' D,T:’—-‘, fuorumque centrojum ab eadem re&a,

R e O o L CR R T e T~ 1, 2

Ty N R TN R AT AT R

in
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. DE CISSOIDE,; 87 :
in ratione radiorum C L, hoceft 4: erunt omnia momenta fu-

perﬁcierum illa-r'_utp'femicylindricax_'um, feries # 4/ D‘;‘:T_, , vel
| | ' *-2)5:_5" Cujus feriei ratio ad feriem zqualium, fic colligitur: |
|  Series 4/ 4’ inverfe dutain ey
feries 3. 4. at A, a*. & dabit 1 8
fationes = o2 LRPL o 2XVYNE | 2X2RPERB g il 8
- 9* 9XTL QXTIAI3 OXIIXIZXI§ QAT IXI3XI§X17 [ § 3
Adeoque cum feries 4/ 4 inferiem 47 inverfeduéta (ut ex i1 8
inquifitione primum fa&4 colligitur) firue 2.3 x5, .7- iR
. i i 61 8 R 30 : II b

ad 1. hoc eftut 7 ad 64p; fupplebimus-interje&ta loca ad hanc ey
formam. Nempe feries v 4! inverfe duftain “Hiop HER
feries ;73-;. il '\/d. A < ﬁ/ “.c “..1/“5‘ &Co dabit ra_tiO- EE I 2
A, M ol oy g 2 L R T N 113
NS o/ 6409' 640 9¥11 645 12.9x11x13°64p 12 14 &c. it 3
. Momentum igicur fuperficierum omnium ex rectarum L Z l g
circa Ca femiconverfione faftarum,in fuo fitu; hoc eft,folidi ex | :
femiconverfione fpatii Ciffoidalis circa Ca momentum in fuo il 3
fitu, refpedtu Ce refta; eft,ad toridem }Emﬁa,nempe momenta il 3
totidem fuperficierum, reftis CF aqualibus in diftantiis C F HiE
femiconverfis fatarum , in diftancia maxima fufpenfarum, uc HIE
£ Zy o v ey isn mtn g i
magnicudinem, ut 5 ad 4 m, (momentis utique planorum pro- g :
portionales:) Ergo diffantia ad diftantia ug 7 ad 8: Nempe § iftius il 3
diftantiz quam habet centrum gravitatis femicirculi radio CF. E 3
defcripti abipfo C: quz quidem non eft tora CF reta, fed (pro- il 3
pter cutvaturam fmmrqﬂ;\rqnﬁana;gmpars“qw eft ad toram ¥ l
ut Diameter ad Semiperipberiam. .~ .. r :
 Similicer , fa&a converfione circa F A, femicylindrice fu- g | .
perficies reftis L Z defcriprz func ut v/ in /¢ D —a: (quippe i
momentis reSarum proportionales;) diftantie vero centrorum ST
fuperficierum iffarum funt uc radii converfionis , five di- ¥l 3
ftantiz D~ a; Ergo fuperficierum illarum  momenta  funt L
uty #,10 D= 4yin yiD m 4. five ut D v 4% m o/ & m\/.-D.'.E[li % | 3
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DB CIS&OIBE

it - E&aure;m(per fupra demonfrata) feries DV a® in ¥V: D= 4
i q\re feries D 4/ a* 1in feriem #/4 inverfe, ad feriem aqualinm
il ue T 4d 4 o Et q/a‘m#amverfe,ut;adgzm Ergo Dy a*

- 4% in q/amverrc ut 45 35 Iad 1; hoc eﬁ, uﬁgmf
320, At I&rles‘maghxcudmum ad aaEIuaﬁ;un femm ,nmmac&

oD
uc'y 'ad«g? . E@’wpm?"f (85 dkﬁimfz, adtﬁ-

ﬁanﬁam,nt 3ad 8, Dlﬁaﬁtm u:aque ‘line:t' centri gravltaus huius |
femifolidi circa F A, abi Fa, % iftius refte qua eftad FC '
ut dmmerer ad{emzen : _en.g n circuli.

i xgm;r qunes al mv&r{edu&am SOOI 3 7Y ST
-'-\ \“‘434 ﬁ’a“’ dﬁ &C'WT l
‘3!] o v‘r
% & &xt IXIXY IXTX2X I*r‘[i!ﬁ.ﬂgﬁ!q; ST it}
! rationes, %, % XX = 5,}. — 8%, S |
Cum igitur ratio it pater) miu 1

pmﬁmepmdmper »73&G harum printa mulu. - - .
dcher"pxz_qug:;empcr ‘,athgg’gxtur effet Dt A'flebque'&l
'(9..: ) ’i ﬁ"i‘* S 2 ﬁ Eaa'q r--—E' qﬁ - = 1 ' O 8
’?ef 1 151:;:6 191 tums?&! rﬁﬂﬁ ’3(?05;?&&&
mﬁmmmm;m d. o qu

mhﬁmw

' auem ol’tendendum erat.

R ThE T sl ——— i
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. , D& ¢ISS0OIDE. 'f:
: infnita: quod igitur nufquam eﬁ. Quod ulumo fuﬁ,ePn'ﬂus o= il
ftendendum. Z
Sin de folidorum hujufmodi femtconverﬁone circa F C cen- 2
tro gtavltatxs inquiratur. Cum femicisculorum radiis L7 de. ! d
N fcr:ptorum momenta refpectu ejufdem F C refte, fint in radio. i | &
ooy & i..‘?
yum ratione triplicata : erun igitur ut Serxes gi._. ¢ D“ A _;l | B
s Rl 2
i ! | 8
ﬁ?e u feries ¥ 55 TIAD R p?q,. hoc eft ut feries ji| &
W a*lin fcnemﬂ' inverfe ducta, Series m y a#1 mvcrfe 1
duéta in _ ‘ E |l 7
feries 1. a4, a*, al, e dabic - %i | 2
ratlon 2 _2X3 7 2X2X4 ,  2X2X4X6 2X2X4X6X8 & 2h . ,* |
39729531 2931033 29X3%33%3 5 *29X31x33%3 X370 -
Cum igitur, (ut ex prima mqu' itione continuata patebm,) .- ;l 5
feries 4/ 4*1 & 4/ 4 inverfe mulnghcm: rationem exhibeant ; E| Z
__‘_,____5"::.:[_.9 113 17 B2l a3 Il 8
21:3_-"_4_?‘8_ 1o R e :8 20*23”24 gaT il 3
' ' |
(% :4;% x = T 5 Quz (t‘upplendo loca intermedia) m:erponenda eno- ;
Rl | |

;(.... mverfe dué’:a:, atque haec iterum per e dw’ifa convenuet g
3 & ' .
i'enet momentorum expoﬁtz, nempe fenex v 4** in 7}1

Suiveste du&a:, f vepe; v’ at mverre dmra. Ex qua denique ra-

e e i et it
ovhschy gy bl

tione fi cxunatumtem rane magm:udxnum modo reperta »

g s . “ I, y 7 Y 2 £ . N 'I .:E
pIOdlblt-?- "”a x ?6)2-5 x % x%x&Cs?féﬁf ﬂd*—s-aﬂf f#PM, ‘ i ! ‘
. ' ey .‘ R :,'{' 5% B N. y v : :-I i Y’e’,} | & _ :

i
il
i } F
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‘quantitatem negativam) erit ratio infinita; (nempe ur o ad nu-

- merum negativum ; qua non Minus eft ratio infinita Quam ur nua

merus pofitivus ad o) Adeoque cencrum gravitatis nufquam, :

T R i 1 T S o e e 1 T 3
. " it

IR v

Vides itaque quomodo ex. /ufinitorum eArithmetica, Expofi- 3
tam propofitionem (cum lucro) abfolvimus. Atque hzc fere fune :
quz direita methodo hac de re jam. (anno fuperiori 16 58)ad te
- Feripletan;~ T0metR - LY g e iy
' . Hzcautem hic repetendi anfam dedic - qa‘ﬁ' fecuis liceris 8
1pfe mones; Nempe non modo torum illud fpatium F C Z A F
tottus F Cz femicirculi-triplim effe 5 fed & particulatim feo..
mentum FG Z F (ciffoidali CZ & re&is FC Z F comps 'E;-
hgnfgg) refpe&tivi fegmenti circularis Fz F, ubique triplum
- ‘effe. Nosaurem jam fupra demonftravimus § 22, Gmilis feg- -
- menti circularis Fz F fig, 1 vel 8, criplum effe fegmentum Cy-

cloidaie ¢Z A, Id ipfum itaque prafiat in fpatio Cifloidali FZ
atque in Cycloidali € Z; utraque fiquidem fegmentum abfcindic

menti circularis ¥ z correfpondentis triplum. Mirum igitur
vides , fed quinon d}?{lcebi';,; figurarum tam diffimilium cons
fenfum. Atque de Cifloide quidem hatenus, Tempus eft ut ad
: ea redeam qu noviffima tua fuggerit Epiftola. oy
Cfm#rm - Heuratii veftri, quod memoras, nuperum inve um, (fubini=
Edfurars, is anni , vel precedentis finem, quod ex tais liceris

conjicio, excogitatum,) quo curvam rede zquatem invenit: cone.
firmat id quod fuperius infinuavimus; N emzq , plurium non gg:
in iifdem rebus inveniendis avupdrman: Ec £u1= uc de curvarum
(fuazva'-'&cam'? an ‘evdveud , pauca differam, anfam fubmini-
U i T ' N
- Tradideram ego jampridem, in Scholio prop. 38. Arith, Tfi-
mitorum, methodum curvas cum retis comparandisNempe, conri-’
wmad [ubre: [as inferibends quarnm quadyara, quadyasis ‘d;?' erentiari
armﬁap?pcﬂﬁm,gwdnn&mfcm- aqualibus anlis e guentyr:
Et fpeciacim in Parabola (proprer o,rdimtim-? -applicatas in para-
Joq complemento, utnumeros quadraticos  adéoque illarum
: Srentas ue I, 3, 5, 7, ¢, arithmetice proportionales,) fub- -
Fig. 26, renlas illas effeue o:A4*§1. ¥: 4o, Vid® {25 6, |
hoc

cm 1 2 3 4 ) 6 & 8 g 40 1l 12 13 14 1&5 16
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hoc eft, ut quadmtom:{:-- Eq#alium,‘quadmfn? #itbmerice—yrapm‘ieq;“ i =
nalinm anflornm | vadices guadraricas : (Quas effe ut ordinatim- i |
applicatas ad conjugatum axem hyperbole , prius demonftrave- ! | i
ram prop. 35> & 41, Con.Sel.) In Pagabolmdlbus_ autem Cubica- Ty
: libus, Biquadraticalibus, &"¢. ut radices quadraticas quadrasorum i B
.gqm[igw anilorum Wrﬂm-df_ﬁ"ermrmmm C;;ba_mm ) Bi qmdm- .
torum, &¢. Quarum quidem fubtenfarum omnium aggregatum it B
cum perperuo minus fic ipsa curvi, fed ad eam ita propius fem- : ' | 8
per accedat ut differentis, dath quavis minore , tandem deficiat: Rt %
Bt Tangentium pariter ope haberi fimili modo poffic reftarum il B
fumma quz differentia , data quavis minore, eandem curvam ex- il =
cedat: Pofle hinc terminos veris quancumvis proximos inveniri - | i 5
intra quos curve longitudo vera caderet: (Adeoque ininfinitum i 4
procedendo, ipfam curvam exhibitum iri:) docuimus. b + 8
Et quidem, quum {cholium illud ibidem inferebam , currente 'l 8
prelo, (unde in Propofitionum cenfum non erat reda&um,) ani- e ; %
raum habebant fpeculationemillam, cum Per‘oriu;_n Liceret, refu- < - 1 B
mendi & perficiendi. (Animadvertebam enim jam tum, re@asad (e
cutvas effe, ut Figuras congruas ad figurarum quafi Truncos: fed, it 8
ut quas figuras ad quos truncos , prout cujufque curve natura po- Bl 2
fuler; ut &, quznam ex figuris illis cum cruncis refpondentibus Rl B
notam rationem fubeant ; confiderandum adhuc reftabat,) Sed 18
(ut clavus, quod aiunt , clavum pellit, ) aliis fe fubinde interpo- 3 {5
nentibus fpeculationibus , priorem illam refumere negligebam, _ 4 l_| z
d% necprevertens Nelius nofter me excicavie, : CiHEE
<8 tggiﬂwﬂamm*mmf-z_wm; ‘Equitis Pawli filius, HE
(num ex noftris anfam nactus, nefcio, )? Curvam eam qu ordina- i =
rim-applicatarum differentiss habear ordinatim-a plicatis in pa- l
rabola proportionales; quarum itaque quadrata r;'u.ggi'r_ati"s_'_'g‘quah- il 2
bus auéta, erunt item arichmerice-proportionalia , ‘eorumque ra - g |
dices vt ordinacim-applicatz in parabolz erunce; & proprerea, ut - A
parabola truncus ad parabolam, fic curva illaad rectam. Nelium il 3
. Secutus Wreninsitem 5 & Poft ilium Tilufl, Brownkerss id ip- - a i
7 fumdemonftrarunt , & tandem ego; nefcio an & alii. Quo pri- il g
mum tempore invenit Nelius , non certus {cio: vulgavicautem Bl 3
fub Julii vel falrem Augulti menfem Anni 1657, primus (credo) - Rt 3
omnium qui ulti curve zqualem redtam aflignavie, Rl | 3
VertenteAnno , menfe julio lgs!?, Curvam Cycloidis, = . 8
aset 2 L L1 B
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Curvirum Ei0vyor, ‘
fui quadruplam, demonfravic Cl. V. Chr.#ren; Quod poftillu
ab aliis item demonftratum et Er tindem, quod pfius Isgl‘ifus nt;.j
fier, Henratins item vefter (nefcius,puco,id nofiris, paffim prius in
notuifie) invenit denuo, quod Schoremins vefter {criptis fuis hoc
amno editis inferuic, ; . _ :

Nelii demonfiratio,quam (uc diGum e@t) ante duos annos vul-
gavit, hec erar. : , .
Sit AbC D parabolarecla; cujms axis A D dividarur in 2gua-
les partes mimmas < 5 atque ad punita ¢ ordinatim applicentur e §
reéte o parabolis A eb proportionales, Ep fiar D S 1 rectangulums
ad parabolam £ D C,ut ADad DC, Denigue it e h wbigue &
gualis porentia mirifgue esy ¢b. NE

Dico primo, mfm effe inter [ proportionems figura A D H1, re
Ganguli D1, & parabole AD C, gue eft linearum A £C curva,
& rectarum A D, D C, : : : 2

20, Reilas e h effe ordinatim applicatas in Payabola, .
- Swnt emm recle ef, per confiruitionems, parabolis  Aieb, pro
portionales 5 & proprerea recarum diffeventie, commode reprefen-
santhy per veclangula ceb. Reflangula ees [unt aqualia : (eo+
yumaque omninm [umma , ad fummam omsrinm ¢ eb, ut A D. g
D C;) reprafentant itague reitas cc. Resle £ § Junt equales po-
tentia tum veltis € € tum rellarnm e f differentiis, Er mfhnga!d

- ech fun ubigue in_eadem proportione ad guaititatum illarum re

¢fentativas, Confiar itague propsfitionis pars prior. -

pr ol _Cenflm e et it i
drata rectaram ee [unt equalia.  Ergo & quadrata eh fume
Arithmetice proportionalias spfeque TH recle guadratorum arith.
metice proportionalium latera : adeogue (unt #:}erie: ordinatim-ap«
plicatarum in parabola, _ ; by
Et _confequenter ; Exhiberi porerit linea reSta zqualis curva

AEE;

_ Hanc D. Nelii demonftrationem ubi confpexerat Tiiuftriff,
Bronkerus;fuam ille ftatim, quz fequitur,non aggxmﬂé concinna-
VIC, & 1mpertivit Mihi, quam jam ulera duos annos apud me ha-
bui. Et parum 2bfuic quineam Commercio Epistolico 3 me non
¥t pridem ediro inferuerim ; (eodem fiquidem tempore accepi
Primo, quo inter nos & D D. Fermatium, Frenidiumque, alter-
sibancur ille litera.) Sedsseum ipfius Nelii (qui pfrimus invenic)
. -+« - demonfira~
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= & Maamods
 demon@rationem nondum videram ; non commodum videbarue,
dpfius intermifsh ; aliorum demonftrariones edere ; fed vel fibt |
permittendnm ut fuam ipfe edat Nelius, vel aliam faltem expe- 1
&andam opjortunitatem. Hecautemerat. . "o 1
E Siz A B C parabolaretta; cujus diameter AB = a, bafis B G ] ‘ J
=b, figue B1 = c; & fiar bique, ut parabola A'B'C ad parab- R 113
lam Aac, fic BE ad ae; (wum astem coincidant necne punta  ° b ! 38
C E, perindecft.) Dico rectam A'B ad AcE curvam , effe ur fi | 2
278 adq o2t 90 in g4 8%+ 9 minus S ab. : i | 8
 Cum enim [t wbigne nt A ac, Aac, parabole; fic ac, 2 e, e
relle: crunt etiam e, P, reltarum differentie; taccayacc a, ‘ EI b
differentia parabolarum 5 hoc et , ([umptis aa infinite exiguis,) il &
#t ac, ac, recle; fiveyt aac, aac, rettangsla, il l e
Fiat antem, ut AB ad BE, (frve ut a ad c;f‘ﬁc BK reltangulnm _ it 3
egue altum, ad AV C parabolam, i1 3
e et L KT o e e e e il 3
Cm» igitur fit xK ..--A_B,.mf, TAK ....B E, & il 3
"Par.Aac maac ' <L i " =
A \ — e’ @‘ “'.‘A—_K it o= Pf" : ' ; I.E! :j.
Dgcugtﬂr ah _rgzr;; !g_#gﬂtrifgfue z}k, a c,a gue po ﬁf”;l $23 ?{ f
properea paia&b!&' [egmentnm ca»;j:!émﬁ) Eritque %3'12 . =ce. E‘ g
i 4 e s B : 1 |['| E
ut igitwr omres ak, boceff retangulym B K; ad omnes 3k, "y 2
hoc eft parabola fegmentwm A K H B: fic omnes ; 2, hoc eff Aﬁ ' j%‘ ;
retta, ad omnes e €, hoe qﬂ AeE curvam, : 14 3
Eft autem BX rectangnlum, ad (egmentum parabole A K H B, 1.
utag ac5ad 441 9P, ina/i 4 akt 9 cd: minns 8 a®, Quod .
Parabola ABC ef $ab, Ideogne BX restangulum ¢ _?_ii’é_ ! z
. - 2, ¢ At
iR 2ab : s J 1 ' !9 ' B
@'AK:BD:;-‘.- Ergo BH (=W:BCq + AKq:) Ei ! B
! eNiSTs ¥ M 3
e R il e | 2
= b -5-‘3:-.-'::3 Vigert4at S R
g i i i ! §
‘ fai | 8
i

A o e e e et e T Y T

!
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s -wa E‘o'ﬂvmh, : i
3
Fgaf&m,m: BHq,ad A'Kq, f&“‘ﬁ " 5""4; f .

Erprqp:ma N%EESH ;AM),- ihe. '0’9“-!-5-4".

‘l -{- “I?

' thdmm ut NH 4dAM (boi'eﬂ, nt 9ci¢d4a‘,)fr:
l
NMﬁm BASaad APeam AF = 'g\"‘i‘ B FB=

e \»1\;:."1*.5 LI ,:'_.‘\2\;-‘:-3‘

: 9:*;;?;:‘&5‘ ""'i."-}"“"“é"’“ I-'AK...- ngﬁ- E:pambak

; \8; gt L J 90"[' 4“. Id"?”‘?"’d’[‘fg'

4 /3&»5&“’8 & 5,##" J: 9cA 4 a® inus 164"5
m AK’HB = et

H
2a*b

Ef} antemrestangulsm B Ke i s Ergo ?{,&a»galm BK,
ad uﬁdk fegmnmm A K HB.__ “d‘aqﬂe (srfﬂ,pm prabm eji)

’ K

9:‘ -1-‘. m Sa‘ de erat d:monﬂm»dm.
- Meam denique hanc habe. |

Ffto ADP parabola reta; eujus latuk reStum dzcatur L.
ﬁdeoque,*fumpms diametris Ad, A d, ¢, arithmetice pro-
portionalibus, qua figiilacim dicantur ; pfaque. AD; D: uat
ordinatim-applicate dp = #/ 4 L; 1pfaque. DP—W!?

abolz abfciffz Adp =‘dv’dL adeoque admweem u:
?f d,velv d*: ﬁtddp re&angula(quz, Sumru dd parti-

: cuhs mﬁmte exlguis, 3 uz dicantur A, parabolarum differen-

i | L;qugitaque funt admcem. uc o/ d,
ive ur plz dp ordmautn-apph 3) atquea parabolas fuas,
ut dada 4
Ducatur deinde curva A ¢E (parabolz in P occurrens,) ed

e lege
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e S - smiman i — e e, e A A NN e e iyl b i e . i

e T T —— e
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lege ut fingula d.e recte, fint- Adp parabolis proportionales;
adeoqueut d #/ 4, five #/ d*, Quam igitur curvam , ex Para-
bolox_dum genere cﬂ'c_ conftat ; quam Semicubicalem appellemus:
utpote cujus Ordinatim-applicatz Diametrorum, fi ponacur A D
diameter; vel, Diametri Ordinatim-applicatarum, fi ponatur diz-
metur A 4; funt in ratione fx&dxph’mm-m}l;mm. TR
Cum igteur fint d e ad invicem, ut o v/ d4; fitque DE=DP

=D L Eruncd e = % VAL Nempe,uc Dy Daddv/diicyDL

95

— . B — _“‘memm. 2 - -
e s S e i e —
) s iy aeblvh bt oy b Ly e skl vy A S s 2 RO b Sty gy A

s
_Cumque fint de, parabolis Adp proportionales ; erunt &
differenti¢ differentiis proportionales: Adeoque differentiz fe, i
tum 1nter fe, tum ad integrasd e ; mfdemlabeb“n‘*f"‘d‘ms’ e
quas parabolar'um differentiz , tum inrer fe, tum ad fuas parabo-
las: Nempe illic, ut &/ dad &/ d; hic,ut Aad §4. Adeoque
FE= vy, 2 Dad 1= v D
FES 2D ; (nempe ut 3 D,ad 4,ic DE= v DL, ad

. A 4 . : 719 2™ yis i
IS VDL=FE) gfe= g——;-? v/ d L. Quibus igitur fi po-
- nantur 2quales dc eric AD C parabola , cujus latus reGum
A? T ' oy : g |
% Qvod nempein dimecios 4 duftum, quadrads ordi

R 7 S e S i S o E
patim-applicatarum d ¢ zquabitur, . i |

Earundem vero fe quadrata 2 iL:‘:’ quad.r'atisdd-hoéeﬁ

A* addica, exhibent reftarum ee quadrata A 32 iﬁf‘-
Quorum quidem quadratorum augmenta fupra 4* cuim fint ipfi
4 proportionalia; fi rectis e e ponantur zquales d b, eric AbBD

truncus par.abal_ae, cuj_u& latus reGum eft idem %;I-‘ 4 ‘ordina~

v
.
N T T o e o I 5 o g A B B T T ™ S, RSt 2% P e = -

sim-applicata minima d b= 4; adeoque altitudo abfciffa AV

it "
. s 4 =
o ORI - S S T TR o
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o ;.m% = = = “"Fj,,s—t e T xﬁ}.-‘— 5 o i _:ijf;‘ = e
» ; - S ————— :
i R «
Curvarnm i8uyns, Ratas

ticudinis defignacionem cum A quantitas neutiquam ingredia-
tur ; eadem plane futuraeft , quantulacunque ponatur A=dd
- diametri particula. ' { ) TEil
 Denique, propter tum fe=dc, tum ee=db; erit, ug
ADC parabolaad ADBb truncum; hoc eft (propter idem utro-
bique latus reftum) ut #/dA cxbad & AV cub. — AV cuby(ue
latus quadraticum cubi d A, ad latus quadracicum cubt d V' |
. minus latere quadratico cubi AV:)fic omnes f e;hoc eft d e recta; |
ad omnes e €, hoc eft curvam A e e. Quod eratinvefligandum, r
. Exempli gratia, Si ponatur AD=4, & DE=8; erir

BVEn&AcE=Y5x2,

- Quodque de hac Paraboloidis curva demonftratum eft, id aliis

no;:tgaucis cutvarum generibus , quatenus res feret, muatis mu-~
- tandis accommodabitur, . it e
~ Videsitaque quod Heuratius vefter, id ipfum noftri demon-
frarunt; & quidem priores. Eadem enim eft lineaquam Nelius
nofter , vefterque Heuratius confiderarunt , (quod eibi, ubi ani-
madverteris, ignotum effe non poteft.) Id maxime intereft, quod
per Tangentes vefter , noftri per Infcriptas demonftrarunt. Fun-
damentum utritifque’ methodi , nosin digto fcholio prop. 38.

Mith. lnin. tradideramus.. y o o N

~ Quamquam autem non minore mn jure 'ilciﬁffétr: restarum
hanc curvis zqualium inventionem ex poftliminio mihimer aferi-
bere ; quam quoalios video eorum avide fibi affcribentes inven-
tionem quorum ipfi fundamenta fe jeciffe putaverine ; praferdm
fi familiarium aliquibus hec fundamenta patefecerine , ut uc
feripro edito nondum divulgaverint; faltem fi fufpicio aliquaeffe
poflit hac fua fundamenta inventoribus illis perfpeta fuifle , aur
' inde anfam nagos : Nolim tamen , quum in ipfa praxi me

o)

|
]
*

e e U —— . - e ——— . - -
= - i e e ot e g iy S or S e

preverti video , hanc fuam Nelionoftro emojay invidere; ne-
quidemfi conRaret (quod noneft impoffibile) ex noftris tradiris i

cepiffe : Neque enim alio fine noftra edimus , quam ut

-

aliis ufui effe poffine, Quantillum autem inde abfuerim, ex

N

2~

dﬁi&lsm Weeriais ono

——— i
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cm
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SN i e - AT TS R e L

- os (reftarum o t in parabola complemento ordinatim spplicata-
- rum differentias) ut 1,3, 5, & fubtenfas 0 o effe ur 4/ A4* + 1:

~angulum & Byperbola: quamquem ea nullius difficultatis res fit: Fig. 27,

q_.

‘II AL

P AL 3
e e T e ———

S Er Maaweudc, v

Hoc interim addamus : Eadem opera haberi etiam convexam g, silries
Conotdis fuperficiem,converfione cusve A e E circa axim fuum Co;’;ai P
A & defcripum. Cumenim recte dc,d b, ipfis fe rectarum py, .
differentiis , & ee fubtenfis , hoc eft, (proceflu in infinitum = 9"
continuato,) curvz particulis, proportionales; atque iniifdem
ab Aa diftantiie: Frie uc folidumex AcD parabold, ad foli-
dumex ABD trunco, circa b A & converfo f2&um: fic fuperfi-
cies ex omnibus f e in fuis diftantils (qua eft uc feries & 4/ 4) five
% (tres quinta) fupe-ficiel Cylindricz qua defcribitur rea D E,
(hoc eft,omnibus fe in maxima diftantia,qua icique eft ut feries
v a;) ad fuperficiem convexam quzab AeE curvafic converfz
defc.:nbltur: Eft autem folidorum eorum ratio (ex noflre Arich-
meticz Infiritorum principiis) nota: (cognitis enim tum magni=
rudinibus, rum momentis,adeoque & centris gravitatis,parabola-
rum ADC, V Ab,V DB, adeoque & trunci A b D, folido-
rum converfione factorum magnimdo pariter innotefcet:) Ergo
& harum fuperficierum. . i

De ipiws trilinei A e d magnitudine, aut centro gravitatis, :
aut folidis iftius converfione faétis, nibil adjicio: nota utique funt

ea omnia; & ex principiis innoltra Infinitorum Arithmertica &
alibi tradidis facile deducuntur. ek
Sed ad Parabolam reverto; quam (ut diftum eft) in memorato Cyroa Pa.
fcholio prop. 38. / rith. Infin. Speciatim coniideravimus. Re- yqpo/e.
fumpra igitur que ibidem eft figura; oftendimus, propter d d vel Fig. i

1!

,,: ‘A. i 9' ‘Vf\: A"" 25? @' "r.hOL' G&, ut Ordin ‘l*i-m appﬁcamszﬁ
,HyPerbo,_l;g conjugatum axim : ipfasautem os vel dd, ur o-di-
? wim applicatas in Triangulo efle, nocius eft quam ut dictu opus
| P Vi oS . . P - i
- Sin quaratus adﬁl-l‘i,lquzngm cuique parabola conveniant Tri~

conftitute; omnefque L m,Lm, &e, ut1,3, 5,7, Fe diffe-

rendis d d vel o s'zquales, vel faltem proporcionales; ut & K L

ipfi t t vel 4: Erunc omnes K m, fubteniss o ofimiliter zquales

vel proportionales ; illis nempe, fingulz que cum ordinatim ap-

plicads d o angulos faciunc ;cfpe;&:vg m K L angulis zquales;
. : o¢

paucis tim € pedig":h},lntelli apgur K'L, L m, ad angulos reét s

i
g

i ' (UL il (L
11 12 13 14 15

s
I

1L

11 '|Ti'i||| I
5 6 7 8

T i'p’ T il |" L i
4 9 10

2 3
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o Curvarum Edfwvas,

.. boceft, fumptis ttinfinice exiguis, curve particulis quarum vel
"} fubtenfz vel tangentes angulos faciunt ufdem mK L'vein K L
- =quales.Si hat iglear NKL triangulum reftangulum, fimile trian-

guloFO D (ﬁ-.i‘&.)v-quod femiparabol® circumfcribiturs Ericuc
omnes Km, ad omnes Lm; fic omnes o o fubrenfz,hocet A O
curva,ad omaes os vel d d differentias, hoc eft A D diametrum.
Hoc gﬁ.-,»‘-?fumptis parallelis me =mK, & ma=mL,) ut
omnes mz {hyperbola Ke, ejufque conjugato axe LN incerceprz)
‘complentes LNxX quadrilincumsad omnes m L complentes LAN
triangulum; five, ut quadrilinezm tllud, ad hoc triangulum ; fic
“expolitz parabolz curva A O, ad A D dizmetrum. Et confequen-
ter,Datd parabolicz linez longitudine,dvbi tur quadratura hyper-

verfa. Quod & tualiunde obfervaiti,

1, (uruno fchemace totum compledtar,) fifiat ue
8 OF:fic DOvelTA, ad A K;x Tx=K T:

ur Kx hyberbola, verticem habens X, cencrum A:

T I

pta Ta=TA, fiat AT arriangulum: Frit,uc A Ta
angulum, ad A T » K quadrilineum; ficaxis AD, ad A O
l2. do uy edtive fun ns
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Corvaram. Edbupers,
ifg S.;ggmms infpedtu ﬁgaﬁe:.) Quam igitur rationem habent

corundem “quadratorum fic austorum latera quadratica , velad
wdratorum 2qualium lacera, vel ad omnesillas fnuum differen-

5' tis, eam habet A B C curva, velad AFvel ad FC. ( Quod &
dz pareibus refpedivis meelligendum eff.) Quz tamen ratio non

magts explicabilis eft, quam perimetri Ellipfeos, ad peripheriam
Clrcull, vel bujus

diamerrum. Que enim erent in fig. 2.F 2 C, -
! i‘ﬂmperlmem n {uperhcie C}hn—
dem funt in eademfxpanfa, .7-AFrefta, & ABC
ﬁf“ .‘F‘“ AFre&a,ad ABC ctwam,ﬁc fem:;enmeter
Cfa'cﬁ ad fem :perunetrum Ellipfeos {&cujus minor axis xqualis
fit d‘famerro circuli; ma]or,) ejufdem duplum poffit. Ut & , in
fig - To. FA, & FC, funcus ‘quadrans perimetri circularis, ad
ipfeos, cujus major Axis minoris et quintu-
1 mi 1ter, variata curvatwrz menfura; pro varia

) rum axium ratione.

o ileharc,m fallor, ea re&a quam( ylasdn{'mm velSociam
(hCumMgm Iskm’emj nppéliﬁAntbmhtﬁa iola,utut aliter
ud ig que me generata, Q dlle dimidiam duéin
ficie (ylindri resti, deferi dpl?ﬂﬂ'l cit; nos implicius
Ylindri plaro fata, toram defcribimus, Nefcmﬂ'e fi-
C,‘ti em w.detur, Qityzm @C fig. 7. non aliam cffe quam El-
yx_nfame autem centro C,
mmmdq&u dﬁfﬁh
- l.pi?; (communi plani
ed alia curv‘a, commum Sphzrz &

expanf fimilis

S -Hué - -.-.. . 4

m .EL \-\‘4- '\ |
& leuﬁ“n {‘e&mne fa&a,) g
cyl dri fe&one_ fala ,
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_ &t Mrawouw's, .
ut F¢T circini du&u deferiptain fuperficie minoris; & femiffis
F ¢ T femicllipfeos in fuperficic majoris , fi in plapum  utrague
' : expandatur, congruent. o . Fioe :
- Porro fi intelligatur, nonjom F A utinfig.7,bocelt FzC oyp4 £).
fic.2. fed FC utin fig. 39. five CT, vel CFrecta, vel ediam /7 )y,

-l Fr, fig.gg. dividi zqualicer ; adeoque F A fig. 39. hoc eft Fig. 29. &
FzC fig.gg. dividipro ratione arcuzm ordinatim applicatis , 5 -
five fnubus reis zqualiter diftantibus refpondencium: Erunt (in :

artibus infinite exiguis ) rata particularum ABC curve,

Euic divifioni refpondentivm ; ut quadrata differentiarum horum

arcuum’, quadratis zqualibus aufta. (Quorum onnium radices,

ad omnies illas vel differentias , vel diametri dpa__réici:l;‘s’ 2quales,

funt,ut ABC curvaad reftam A F,velad FC: quibus qui-
dem aggregatis proportionales fuperficies planas , facileeft con- -

cipere; {eg_ non ita facile ratione nota explicare, magls quam ra-

' tionem curva Ellipfeos, ad circuli vel peripheriam , vel diame-
. trum.) Sunc autem ille arcuum  differenti (proprer arcuum in- 8
finite exiguorum & chordarum quafi-coincidentiam, adeoque & . =
centrorum gravitatis, utpote qua arcui & chorda interjeta cffe -

{
o
isl
ol

Il
|

{ z
y.

iy

Sttt U e

debent, ) ut E;—A 3 hoceft fa&tum ex R radio & diameuri ali- |
quota parte exigua A, per fnum reftum s divifum : (Quod ex i
Archimedis & aliorum demonftratis , qui fuperficierum, Spba- ;
rice & circumferipre Cylindricz , fegmenta, parallelis plants =l
' abfciffa, zqualia effe oftenderunt, facile colligitur: nempe RA 2
= se¢, faéumex Radioin A, zquale effe fallo ex s ejufdem di- . |
fantia & diametro » in ¢ correfpondentem curva particulams) = g

. o ALK b : : ) .

Adeoque illarum quadrata :1}_} :4—- 5 Que quadratis zqualibus
A (propter FC=C r) aufta, exhibent -R:;:i t A%, qua- : -?
+ drata parzicularum curve A B C; corumque omnium radices, e
curvam ipfam: Hoceft, (proptes s= #/: R* — ab: fumptis 4 - 4 |
. . % . : R‘ A. .

utsnque a medio, ut 1,2, 3, I, fuceeiﬁ\re,)—ﬁ-;—:;&ft#‘.
o3 =

- GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK ; L PUBLIC
NIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK Sighetur; Lstin: Marg. 103, 1117} =100 BOMAN




Spheroidis

forﬂ [a- -

perﬁcm.

P}g. 31-

cm 1 2 - 4

- GOTTFRIED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK
MIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK

.  Cwrvavum Edbuyas,
2 AN g Yo T :
=2 R i-— e ipfa quadrata ; edrumque-:radices A

2R& a* RA

ﬁ' Ipfz Bliteim ar iy circularium dzﬂ"ermuz B

o ,jw qR ﬁkdeoque‘ ut ille ¢ 0;:1@5, ad omnmﬂe»f‘c Ela

hpi'eos expoﬁtae penm, RO, velt ABC; 'ar periphen 5

‘circuli Fz C, vel AF. (Quod®¥ aliis Ellipfium fpeaebu,s
facile accommodabitur, ut mox docebitur.)

De _pde Si lnmllmanturtum Ellipfeos illz, tcum he perime-

tils converu ,'- uxgdé ﬁé’t‘ illic , Svh:rrmﬂls obi’onfn, hie, Sphx@
fuperficies : :Em; ﬁ]perﬁcles 1113 ad hane ; ut omnes A2 r?
—a*: ad totidem A R; five, ut omnes 4/ 2 K* — 4% ad to-

tidem R: Hoceft, (i mteih atur in paralle!agra:rimo (fig.31.)
AB.—RV’:&, &AI& adeoque ar=a4, r@hqua uegut in

fchemare con %@}, ,) ut RG'B& quzﬂi‘&nus circuli fi egmen-
tum, ad quadratum A R minoris femidiamerri, Sum enim
omnia brb reftangula; hoc e Rvz +4 in Ry — 4, hos

eft, 2 R* ...4’:? ut re&axu:n rc quadrata ad”coque omnes r ¢
re&a, ut v's,a n‘ —a .&Q}!od e,g@:ex Prop. 124 Arich, Iaﬁu.

fuhus a

gcm ad iﬁﬁ' Elhpﬁum fpecies res accomn‘odabltur.
Si h(_)c E@ em advertatur; In prafenti cafu,proprer FC=Cp fig.2.
vel 29.aliquoras mstes tum re&te FC tum rette Cr,eodem fym-
bolo A defignari. Sinre&a Cr (qwe teft exceflum quadrari axis

5“’“5 fupr; brmons MT -vel longior eﬂ'er. vel brevior
am F C (circuli diameter, vel Elllpfeosamsm;ﬁor,)mtic

Had R; , polita ﬁ ahquata parte diametri circularis (ut prius,)

8.1

cm R A cadem paﬂ- m&z Cr: Adeoque pro A -‘.-;4?,

ﬁ-ﬁMﬁm‘bm_ ﬁ + }f;‘d“...a&eoqug Sphzfmdis :lk-a-
Perﬁaes a’adﬁm Sphsrat, erit ut omnes 4 R* + H* —

a®

5 6 7 8 9 106 11 12 13 14

cule, iniifdem re pedtive 3 fuis axlbuwﬂm- _
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[ — :
& > o ey .
& W6k Curvdrsm willopas, _ --
= Adeoque Spharoidis lati fuperficies (converfione Ellipfeos’circa
B minorem axem defcripti) ad fuperficiem Sphre circumfcripe,
= s \
d,r“ Fio. 28 ut ommes #/: R* — H**T ‘;'-Rff% ad totidem K. Hocelt, ut
‘:; 13‘ 2 - : ;- X ._' -
e Cy wgal 3 101t0
: uadriliveum A T x K fig. 28. hyperbola fuoque axi conjug
z ?nterjq&um (cujus fe_mila?ns tanfverfom A K= o/ R = H*:
¥ & AT=H, Tez= R;) ad ATa refangulum.

Hoc elt, Siyab Hyperbolacujus femilatus tum veitum tum tran/-
 werfum A K, Ellip[eos ﬁmz’ax;‘mi"{:an Aq.x:m-;ad Conugatsm axens
 erdinatim applicetur x T femiaxi Elbpfess ma ori aqualis ;5 &

complearur A T x rectangslum: Erit, vt A1 K quadrilinexm,

ad AT n rectangulums fic [uperficies Spharoidis Jats, ad circum- !

Cripta Sphere [uperficiem. : “Hen .

' " \I;;i ﬁz, el@éﬂ pauto , utrumque fimul efferamus. Sint el

¥ig. 320 [ipfeos axes con ngati, A Ct maior, B C Hminor, & BD (pa-

rallela CE) circumferi pri civenli quadranti k. b occurrens in 1

& cmlgkamr C BDEF reilangulum. Swmainr, 1n DF conti=

5, B G agualis CE. Denigue centro C wertice H, fcr_:&?m-
yperbola ; & compleatnr CE G1 reétangulum, Imlﬁg-
tur antems tum axe A E [pheroides oblongum, tum axe B H [phe-
roides latum, ellipfeos conver fione deferibi. Erit,ut CF DX gua-
¢ drilinenm, ad ir (criptum rectangulum CE D B; fic Spharoidis .06..
) t“g, fuperficies, ad {uperfi ,m;fﬁrlp}t §pb¢ra:4ng, srC FGH
Spbaroidis lati, ad circum[eript [phsre, [uperficiem, Addo et
& partes partibus refpettive [umptis Era{omegatg: effe » (mm & de
pe parcibus etiam procedit demontiratio:)Hoc eft, fi in eadem ratio-

’ ne, ordinatim applicatis {feta incelligatur reta CF, quafpnz-
roideos & conparate Sphare s xes fecantur plano. Dath veio ra-

.?‘?_,

T T

i

[

ree—as
#

{ ﬁ‘_- .i‘_‘;iii.l;“ ‘QI

—

A
A

%

[

L

I

A ‘: L1
{

B A T
UG e

I':L_.";Jxl IE‘—“;;_‘. A L

ione quam habet Spheroideos ad Spheerz fuperficiem, vel ecim
| :lﬁ?;.w:pm d P "&gﬁjus%g:ﬁoné:iitgémad circuli planum dari
nemo nefcit. his hatenus. |

Zinee Spi- . Accedo ad Spinle » quam & mesmorato fozo "0'.'alem' li-
s i_ Arith. Infin.) confideravimus, Intelligarur , intra {piralem li-
vais Img- Ak, BB o s o ot [

neam inferibi, figuraex fimilibus

.
g

cm 1 2 3 | 5 6 7 3 9 10 11 12 13 14 15 16
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rum (quippe fmilium ) tum chordas (SC=e,) tum finus re-
&os (S V = 5) & verfos (V C=v) srichmetice item proportio- ¥ jg, 33,
mies effe: Et propeerea Subtenfarum Spiralis quadrara, § A q=
SVqtvagqeELtteitav At A2 =cft2v 4t 4w
quadrata Equalia, wm quadra_cis ar}thmeuce proportionitium,
tum planis arithmetice proportionalibus , an&a: (Quod ibidem
fufius oftenfum eft.) Hoc eft, ut quadrata ordinarim-applicatarum
in hyperbola , quadratis qualibus au&s. Adeoque, dummodo
determinatus et numerus Sectorum, unde & angulus ad centrum
determinate magnitudinis, monifefum eft has {piralis fubtenfes
fubtenfis inparabola fupramemoraris (quarum utique quadrata,
quadratis zqualivm quadratis, anthmetic&;-proportionallun} five
ordinatim-applicatarym trmr}gulo aué’fls - .:zqu.alia {upra 'duu-
rus,) minime convenire.Quoniam vero,in minoribus angulis fa= -, oy
' tio finus verfi ad re&um minor eft,eaque femper prout minum;tu: Soivulis &
anguli diminuitur, adeo ut ed tandé perveniatur ut dacd qualiber 5 p 1o
minor fit; unde in angulis infinite exiguis, propter rationem finus g
verfi ad re€tum infinite exiguam,evanefcere intelligendus cft VC 7
finus verfus (coincidentibus quafi tcum arcutum chorda tum finu
refto;qued guidem intelligendum erit,u}:i SA {ubtenfz pro {pira-
lis particulis reputantur;)adeoque quantitas o, & propterea 20.4,
pro nulld reputanda: Erit, hoccafu, ¢* ¥ 2 v 4+ 4* tanwun-
dem atque ¢* + A4*; Adeoque Pparticulz Spiralis , non minus
quam Parabole , erunt, ur quadratorum #qualium , quadratis
Arithmerice-proportionalium au&orum, latera, five urredte t =
fig. 28. unde lincarum Spiralis & Parabolicz xqualitacem mani-
fettam effe conftat. ' _

Quaz quidem inventio, pum Hobbio, an Robervallio,debeatur,
(uterque enim vendicat,) non determino; an inter ucrumque di-
videnda. Certum eft, Merfennum Robervallio tribuere: con-
rencit autem-Hobbius fe primum inveniffe , pratendic utique
(quam fuam pratenfionem cum E/enchum meum feripfi non audi-
verem) fe I obervallio rem rotam pridie communicafie , eum au-
tem, hac anfadatd, poftride demonftrationem fuam adornaffe.
Quicquid fit ;, cum res fodti fit , noloego me arbirrum interpos
pere. Propofitionem autem, cujufcunque demum fit, veram efle,
comprobat hec noftra demontratio.

, . :
Hanc autem demontirationem no'.’:rapm, figurarum inferiptione ]
. - &

AN

\
(
| 4
/
P
\';_ My

,'_1.:' A 3

TN e S T it o g Wt g Sy

- ” T - " = it Pr A T - el g? vl s g R Pl T g
e T e e e e i = T o e T T AT T g L oy
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106 Curvaram Edvyms,

& circumferiptione ad morem vererum , fulius tradi pofie, nom
opus eft 1Lt ego te moneam ; qui probé néris quam ifacile hujuf-
modi demonfirationes contradte » ad operofas illas vererum re-
duci poflint, modo quis id tanri effe putaverit. Atque ha&enus
. deSpirali Archimedea, T
Spiralis Incelligamus jamalius generis Spiralem defcribis in qua, verbi
i gratia, radiorum incrementa C A non fint 2qualia, {ed eadem
Fig, 33. Tatione continue crefcant qua crefcunt arcus S C,vel M S radji.
1d autem fier i intelligamus, vel, manente circumdudie redte
MA motu zquabili, punctum lineans ngoveri ab M ad A motu 2-

qualiter accelerato;vel,manente punéti lineantis ab M ad A motu
zquabili, re&am M A

ircumduci moru quabilicer retardaro, "
nempe ut quo longius a medio recefferic punStum lineans €o rar-
 slius circumferatur refta; (unde confequetur pundi lineants, in,
1pfa curvd defcriptd, motus zquabilis, vel @que velox. )
Re fic conftandta, mifefiumeft, tum omnia Gmilium fe&los
% rum criangula SV C incer feeffe fimilia, tum omnia $ Ny
: © o vel S C A, triangula reftilinea vel miftilinea, tum omnia S M A.
item incer fe fimilia, Unde & angulus ad A, (quemvel S A
curva, vel ejufdem {ubtenfa § A, vel etiam tangens, cum M A,
faciat, ) tum quivis effe poteft (pro vari, motuum inter fe ratione)
tum ubique idem erit. 3 purll
Erunt autem omnes S A recte, hoc eft (in partibus exiguis)
omnes SA curva ad omnes A V, hoc elt (in partitus exiguis) ad
omnes AC, hoceftad A M reétam, uc AS ad A Vs (gt Hy.
EOEheﬂufa ad Bafin Triangu_lx-re&:mguli » angulum habentis ad
afin, angulo A aqualem; 1lli nempe, quem curve Tangens cum
h ~ Conftruetur autem hujufmodi ?g.iralis 5 fifumpes, (ut in figa
Fig.34,35. 34,) reftis M A, M1, M2 »M3, e, conrinue Proportionalibus,
radiis hifce deferibantur totidem fettores fmi.les, cifque circume
fc'riba{gur Arag (ﬁ": curva, A g
i fiac aurem, uc fig. 35, fuper zquali M 2 1, triangulum re-
Stanguld MAS, angulum A 2qualé habens: Erune curvze A ST 2,
2 3, @6, in {pirali,

_ , Fetis A 1,1 2,3 3, e, in trianguli hybores
nufa,fingule ﬁnguhs refpeétive @;ngles,&;nmes mh«?&m
que A 1 2 3 &'c curva, re@tz AS ®qualis.Spatia vero trilinea Spi-
¢, trapeziorum in tri-

angulo

naliadjacentia AM1, 1M 2, 2 M3, &

cm 1 2 3 4 3 6 7 38 9 10 11 12 13 14 15 1o
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angulo fubdupla. Totumque triangulum , totius fpatii Spiralis
duplum; finempe intelligantur convolutiones interiores totics
repeti quoties novis circulationibus iterato defcribuntur.

Nam reyera; uti Spiralis Archimedea, non aliud eft quam Pa-
rabola convoluta 3 aut etiam Circulus vel Circuli Seftor, convo-
lutum Parallelogrammum, (quod prop. 16. Arich. Infin. olten-
dimus:) Sicfpiralis hzc, fig. 34, non ‘aliud et quam ipfum

MAS rriangulum (fig. 35.) convolutum; contratta nempe in
punétum resta S M, adeoque parallelogrammis (five infcripeis

five circumfcriptis numero infintis)in toridem eriangula redattis,
Notandum autem hiceft; Tum propter radierum M A, M1,

M 2, @c. (vel re&arum in triangulo his refpondentium) con-
tinue proportionalium proceffum in infinicum, decrefcendostum
_etiam propter cundem ubique Tangentis angulum cum recta cir=
cunduéta faétum, (unde , circuendo, ad punétum M medium,

nunquam perveniri poterit;) Manifeftum elt, Spiralem hanc in-
trorfum (non minus quam extrorfum) effe interminabilem. Ne-
queenim ab A per 1 2 3 e, quotcunque demum circulationi-
bus peralis,ad medium unqui pervenietur, magis quam, fumptis
A1, 12,2 3, e, proportionalibus, exhaurietur unquam A §
re&ta. Lt autem he omnes in infinitum continuatz, fic A1 2 3

- @re. continuata incrorfum in infinicum , ‘@zcuabic re&am AS,

Habes itaque curvam interminabilems terminate recte egualem.

Sed & fatendum erit , Tangentem f{piralis hujus, non mogis
duci pofle Geomerrice , quam fpiralis Archimedez, (ut quz ex
quadratura circuli dependeat , ut & Spiralium omnium Tangen.
tes;) adeoque nec angulum A geometrice affignari. Linea ta-
men interminabilis terminat refte 2zqualis , non minus fine hoz
affignabicur; Sinempe, fumarur triangulum, non restingulum,
ur ASV fig. 33. fed triangulo A SC fimile ; ut enim A C
al AS, ficomnes A Choceft AM reftaad omnes AS reftas
arcubus A S numero infinitis inferiptas, Y

Hanc ipfam curvam , alid occafione , contemplarus item eft
Wrennius nofter. Nec tantum curvz longitudinem, partiumeue

ipfius, & magnitudinem adjacentis plani : fed &, ipfius ope, Li-

macum & Conchiliorum demunculos meritur. Exiftimat utique,

LD RN aR G s kb i i

o
o

4
o
2
=

R

yeabil ety dhou ol dade s bidyid i ) orh, iy

i

magna verthmliudine , ¢ mum't-ﬂoshgfcoq rion alios efie quam - E
Pyramides convoluras; quarum Axis fit, itiufmodi Spiralis; non ‘
P2 - quidem &

3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
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108 Cowrvarsm Edfvyas,

quidem in plaro jacens, fed fenfim in convolutione (circa ere-
¢tum axim) affurgens : pro variis autem curve , five ad re&tam
«i-cumdudtam, five ad fubjacens planum, angulis; variz Conchi-
lio:um forme enafcancur. Atque, hac hypothefi, menfurati Py-
ramide, mericur ctiam ea conchiliorum fpacia. Er quidem de hac
fptrali ha&enus.
Spirales Pucaram hic aliam Spicalis fpeciem tradidiffe 5 cam nempe
alic, qs.ex convolura Paraboloide Semicubicali ortum ducerer.Cujus
iraque curva quum  Paraboloidis illius curve zquetur, quam z- -
quiemefle reftr jam oftendimus 5 eriam Curva Spiralis inde o- :"
riunde , ®qualis re2 ollendererur. Sufficier aucem univerfim '
dixifle, Spirales omne genus, ex hujufmodi planis (five trianguta
fint, five trapezia, vel parallelogramma, five Parabole, aut para-
boloides, autetiam hyperbola , alizve vel re&ilinez vel mifii-
lincz figura, ) fic convoluris ortundas, curvas habere curvatis fla-
norum fic convolutorum lateribus,ut A'S, =quales; & quiden, '
Fig. 35. 3)13051:0 latere, ut A M, in punéum contradto, fpatium fpiraki |

jacens, figurz nondum convolurz femiffem.
Arque hatenus frecimina cradidimus methodi nofire, fubren-
farum ope, retificandi curvas, : :
Quoniam vero, Tangentium ope (inmemorato Scholio props
38 Arith. Ifin.) 1d etiam fieri pofe infinuavimus: liber & hujus
it em aliquot fpecimina exhibere S S
Atque a Parabola initium defumam, id ipfum Tangentium ope
monftraturus , quod fupra per Inferiptas oftendimus. Intelli-
gatur itaque in fig. 36. A T, parabolamre&am in vertice tan-
ens, 1n punétis t quotlibec zquaticer divifa; adeoque A t, five
o, arithmerice proportionales, quz dicantur p; erumque
communis exceflus box= tr dicatur 4: Erit aurem or=d A

Crurva Pa-
rabole, e
Pig. 3 6 .

=b; adeoque (propter ts = 4p) tangens 0s = +: Ik
o

7+ :;EL- V:l*t 4 p*. Occurrat autem qualibet ot, proxima
- tangenti o's, in c. Eritque ut s 1 =4 p,ad s 03 fic bomprss A,
ad oo Wi L f4p2 Sive AL, ad Ay LAt 4% vel
L L

cm 1 2 3 4 3 6 7 38 9 10 11 12 13 14 15 1o
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cm 1

| Et Hazrveude, 109
Lyad &/: L2 ¥ 4p* aut 3L ad v/:% L* % p, Adeoque ut om-
nes /i3 L**p%: adretidem % Ly fic omnes o€ rangentes;hoc
cft, (in pa tibus exiguis ) oo curve, hocelt A O curva, ad om-
nes tt, boceltrestam AT vel D O. Hoceft, fifig. 28. po-
nmicur A K =1 L femilatus cum re&tum tum cranfverfum hy-
peibole Kx; & A T utin parabola: Erit, ut T A Kk reStan-

ulum, ad T A K » quadrilineum:fic A T cangens , vel bafis

D O,ad A O curvam parabol. Frpartes partibus refpedive
proportiomles. Quod quidem fupra inventts convenit, ubi axem
ADad AO curvimefleoftendimus, ue T A A triangulrm,ad
idem T AX » quadsilineum. Nam ot Triangelum T A Az
$4 Lyad reCtngulum T A K = § L #/ d L;hoc eft,ur d ad y'd s
ficADad A 1.

Sed & hinc fmili modo atque fupra , inveniemus fuperficiem Conordis
convexam conoidis parabolici. Nempe (ob eafdem particularom Payabolics-
ve &z x diftantias ab A K,) Eritut Cylindrus ex converfione [nperficies,
T X parallelogrammi, ad Cylindrum ex f:mili converfione parat-=" ~ °
lelogrammi T4 minus conotde hyperbolico ex converfione K & x
hyperbolz, (circaeandem A & re&em;) fic circulus radio A T
defcriptus , ad conoidis fuperficiem converfone A O curva de- .
feripram. Quod & fupra traditis etiam convenit. Nam eadem
eft ratio circuli radio A T defcripti, ad duas rertias fuperficiei
cylindricz reéta T O deferipre , queeft folidi ex converfione
TAK reftanguli, ad folidum exconverfione trisnguli T A a,
drcaeandem A K., Quare & eadem fuperficics Conoidis ucrovis
modo provenier. - :

_ Sed intelligamus jam (non A T, fed) A Din pun&is d aqua- Corva Pa-
licer divifam: adeoque d A = d arithmetice proportionales, & rabole.
dd= A4 =zqules, & do=+v d L, & (propter df dvplam Fig, 36.
re&tzd A) tangentes 0 = #/: 4 d* ¥ d L. Trem (continvacisd o
donec proxima cuzque tangenti o f occurmtiniue d f= 24,

ad fo:fic dd=4,ad oi= ﬁi:—‘*j* dL: ol A“"d;*i‘f_l_t.
. : =

Fig, 28,

Adeoque fiad eundem AD axem confiruarir twm AD a tri-
angulum ifofceles retangulum,tum ADH hyperbole (cujus tum
latus reftum cum tranfverfum fic § L,) atque A D F reQangu-

lum cujufcunque Iacicudins , (ach?que fingulag ¢ d fingulis A :
P3 g vel g

3 4 5 6 7 8 S 10 11 12 13 14 15
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110 -~ Crrvarum xibvyams,

vel zquales vel faleem proporrionales;) Et fiat, ubique, ut d &
Fig. 36. =dadde=uof;ficdh=:d*+5dL: ad d g: eritur ADE
reftangulum, ad AD G g quadrilineum (interminabile qui-
dem, fed magnitudine finitum;) fic axis A D, ad A O cuvam pa-
rabole, Et patces partibus refpe&ive proportionales. i
(omoidis [u-  Porro, fi ducantur omnes cum d d, tum 1 o, <in fuas caldema
perficies,  vertice refpetivas ditantias d: reperiuntur momenra (refpedtu
AT re&z) rearum dd, ad momenta reftarum o, hoc eft
(in partibus exiguis) curvarum oo; ut 4 dad 4 v/:d*+ 2 d L:
- five ut 4 ad #:4*t 5dL: Hoc eftut d & ad d h. Omnium
igitur ob, hoc et dd, hoceft A D re&tz, monenwa, ad mo-
menta omnium oi, hoceft oo, hocelt A O curve, (refpestu
ejufdem A T;)elt, uctriangulum AD 4, ad A D H hyperbo-
lam : Er confequenter (utpote momentis proportionalium ) ea-
‘dem cft ratio Circuli radio AD deferipti, ad curvam conoidis
fuperficiem (convexo-concavam) curve A O circa A T. con-

+ verfione defcripram. :
.. Denique, Quoniam o b (rearum to differentiz) & oo, in
ufdem repucandz funt ab A D diftantiis; adeoque & fuperficies
carundem refpe&tivecirca A T converfionz defcripta, in iifdem
- item difbnis, nempe d o= #/ 4 L; fintque fuperficies illa, ad
has, (quod modo oftenfum eft,) ut d & = d,ad d h = vd* t 34L:
Duétis urrifque ineandem + d L diftanciim; reperitur fuperfi-
cierum omnium retisillis ob, ad {uperficierum omnium curvis
0 0, fic defcriptarum, momenta, ut omnes 4 x4/ d L, ad omnes
v:d*tLdL:xydL; hoceftut,o/ d* L,ad v:d* L+5d?* L%
hoceltut do/ d L, ad d v/:d L+ % L* Hoc eft, ut momentum
parabolz qualis ADC fig.2 5.ad momentum trunci,qualis ADBb,
_reig)e&u cufdem. A b refte: (Si nempe intelligatur A V' alti-

udo

Centrum
Lravitatis,

rudc abfciﬁ'a.lﬁh?. 25. @quare § L quadrantem reéti laceris para-
" bolz expofitz fig. 3¢ Ec axis- A D utrobique @qualis: & latus

re&um L.) Manifeftum urique eft, omnes v/ 4 L effe ut ordina- _
tim-applicatas in parabola, & omnes 4/:d L T { L* ut o:din2cim- ‘
applicatas inparabole trunco: que urrzque in 4 dulte exhi-
bent rationes momentorum: Quz quidem ratio, (proprer cogni-
£as tum magnitudines, tum centra gravicatis, parabolz & rrun-i,)
cognita efft, Habetur autem momentum planorum redtis ob,
cisca AT conve:fis deferiptorum; eft urique (proprer planaipfa
= 4 .o Zqualibug
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: Et Mazwouds,
Zqualibus re&is ob indiftanciis ab A T arichmetice progof-
tionalibus converfis deferipea , arithmetice properdicnalia ; co-
rumque diftontias ab. AD - in illarem ratione fubduplicaca; adeo-
~ queipforum momenta ut feries 4 4/ 4 corundem vero planorum
i indiftanriis maxime zqualibus , hoc cftcirculi radio T O de-
‘ - feriprt, momentum , ut feries 4:) ad momentum cireuli radio
: T O deferipti refpestu AD refta: utferies w4/ 2, ad feriem
a: adeoque ut 4, ad & fveue 4, 2d 5. Ecproprerea, daca fupes-
ficiel magaicudine, dabitur ejufdem centrum gravitatis,
Cum autem (uc vides) in demonfirationibus affumpferim,
nunc oc¢, nune oi, rangentium particulas, in diviConibus exi-
uisipfi 00 curve particulis coincidere: ne hafires camen num
1o temere fecerim ;3 id tucd fadtum ntelligas , modo animad-
vertas redtas oi, o, angulo contefus fubeenfas, pro dimi-
nutione o ¢, o#, tangentium, ita minui, ut ille ad h-s racionem
tandem {ubeantdath quivis mino-em, (fecus enim, angulus redti-
linégs';iﬂiquxei pefiet ang ulo conra&tus minor,) ide oque evanef-
~  euribusoi,oc, tengenti & curva interjedtis, coincident, tm
o Gitum 61, tangentis particule, particulis CUlvVEZ 00, :
> In Parvalolside femicnbicali quam fupra me'm'éfavimus,' fimi= Parabolor-- |
liter atque in Paiabola , per Tongentes item id ipfum 'exipedi.r.i des [emicns
pofle, quod per fubrenfas fuperius abfolvimus, paucis oftendam,  bicalis, ;
Tneelligarar iraque A O fig. 36. (von jam Parabola , fed) ?
Paraboloides femicubicalis : cujus nempe ordinatim-opplicacz
do= At, fint indiametrorum d A rarjone [ubiriplicate dupli- | ]
cata s (acieoquc d A diametri inipfarum A ¢ rarione [rbdupli- 4
cate triplicata:) Fr proprerea df ad d Ayutzad2;& ¢s ad Fig. 36 :
t A,ut2 ad 3. Sumpeis iaque A, A, arithmerice-proportio- .
nalibus, quz dicanrur p, earumque communis exceflus 4 — e,

glameter vero d A=d = JP;. Erit tangens o5 4/: 4 p* +

%’:N:y{.“ Irem utesi=3p, ados.-ﬁcbo:‘u:A, adoc
: : . : £ i
=314 ?7:%1'{; Ay {'—i'f P:- Ergo, ut omnes 4, ad om- t !

2 : w ; _-::.

cm 1 s 3 | <] o 7 8 9 10 11 12 13 14 15
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13 Corvarnm EdQusorey
nes A v — 13 hocefk, ut omnes L,ad omnes ¥/: L 3 p,

hocelt, utomnes L, adomnes v: L*t+2pL: fic AT rafa,
ad curvam A O. Hoceft, ut parallelogrammum cujus lacitudo
L, aldtudo P= A T: ad truncum parabola zquealtum , cujus
Jatus reGtum 2 L, ordinacim-applicaca minima Z
‘titndo abfeiffa § L. Quzquidem cum fupra traditis convenire,
gux examimaverir, deprehender. (Notandum inre:im Z quo hic
efigncur latus reStum paraboloidis Semicubicalis , illic defio- |
nrt latus re¢tum Parabole, unde Paraboloides illa o:iginem dire Ty
cit.) Atque hinceriam conoidis fuperficies fimili mo Ocallligi i !
tur, arque illic; ut non fic opus reperere. ok ] '
Payabolyi- , 1dem fimiliter in aliis non paucis Paraboloidum generi-
" N bus obtinebitur, Vetbi gratia. Sunto ordinutim-applicatz d o
P v = Ar, in diametrorum ratione [wbguintuplicare quadruplicaia,
~ Ecpropreres df ad d A, ue sad4: & ts adtA,uc gad s,
Sumptis A, At, arithmetice proportionalibus, que dicantur
p» earumque commenis exceffus A= tr, diameter d A = 4

» adeoque al-

.‘ ’
e {’L = py/* PI} Eric tangens 0 s =4/:3§ p* 4 p* V7 s =pVs

#ty 2! Tem, ues=3p ad o ficbo=cr= 4,

s e

oc= A1ty %. Ergo, utomnes 4, ad omnes A s t

45 v %: ;héoc.'eﬂ, ut totidem L, ad rotidem #/: LA+ LV,

vy

pL: fic AT refta,ad curyam A O, Nempe, ut Parallelogram-
‘mu, ad figurz truncum, cujus ordinrim-applicatze finc y/: L2
+ 4% Lvp L. Similiter: Sieffenc ordinatim-applicatz in dis-
metrorum ratione fubfepruplicate fextuplicata, aut fubnoncuplicate
oftuplicata , @e. in infinitum : Quas omnes paricer gobuiozas
capaces refte afferic Heuratius,('Ha autem omnes, a Paraboloide
Biquadraricali, Bicubicali, Triquadraticali , caterifque quarum
i poreltates & numero pari denominantur , eodem pland mode de-
Ml | : Fvaneue,

ks e = e e T D e e = - R =
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‘ q‘q mﬁ?ﬁ i?arabp' dgs Biquadraricalis , vel Bi=
| azblcglh. C‘?‘? f v Jﬁ-‘wﬁiﬁ‘ﬁﬂfk;erk dep

utd &% JL‘ Ayt d L3, &r,_hgce&, ut Jﬁc-—‘ ../fi?@&

qﬂendemus. Ponamus aure nia oene,régm a
Qumerutn reftatum qu &,&q' =nt 1 m-g £ r‘.i'f .&
w2 Y autem curva ré“!ﬁf canda A'@‘ 28.ve 1’30;

gaz‘*ﬁmla prabomaes quavis que ita anlﬂltﬁatur td o
wvel A\s Gep= g’{fﬂﬂLf adeoque Ad vel to, y i3 Jn

P”_,...ﬁ ﬁjt.i" Pub:m:m 1rém (‘quo fact J:‘_*n

.dam &Kad 7 7 Im eadem-pmcenhqmmpér  Fio.36

(proprer d Aad d§; five tsad £ A, ut » ad m; quod univerfaliter

dmmnﬁmmm ad Y;}p&g :46.49.ConSeel) t t;ad 0 ovel o ¢; ur

Kadw: &MW{ i ponatur fig. 28, AK =K,

1 sotemy: K2 Aﬁ H: Etic ut TAK m&axgﬁum;”ad

I -A Kx qmdvxlm&umig fic reda AT, ad A O ‘curvam. At-

| ~ quehoc quidem univerfalicer, Gve fic » numerus pﬁrsﬁmmpa?,
' ' g: criam fraltus,

_Quoties autem # cﬂnumeruspar ; trilinenm Kx &, (adeo-

que, TA K " quadﬂt’héum,) qmdfan‘ppﬂ'e (adebque & AO

- e K2t J&fﬁinm :
Feaht2aK+KP= K24 s fﬁﬁaa%f :-_
”(ﬁ'{juthdatroﬁﬁ an’aq&d pars m“filti’phdatﬁ' fécun‘amn exlg P m

. Mﬂﬁs :,ddt" 31‘ d‘ -rzl’K r:}-rm adeoque"sM:

3

M-ﬂ-‘ Jlgw_

Bxe;ppl:
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la, Semicubicalis: Si emin- Colin,

. Evbubmos. W‘Eﬁﬁmoesg(m atis dt&umwdeatur}ﬁké -

5;11"??)‘1:@ .

m,Penms & quotlibe wahmcmm ﬁgﬂlaum |
icantut 4 (quarum maxima fic #-}qm us re € EOEid&m
f‘x trilinenm Kxd cpmpleams- J; autem. 4.( 1&)

';mﬁlm ngl* mlmmr&uq@d_




R T S T e oo S
i ;'L.rf:rdi'&"'if'-‘—'-':::“-—-'.' G Bt R TR o o s Sy SR N

L Cararim B
-~ ‘Exempli %rma&-s = 2 (quadrarum defignans) adeoque =2
will S ATERDOIRIORUN ], RS TR L £ o bl (hof 1 goaiis -
4023, & K= 4%L:eric 3?—1- '*]; ..._,.-' K.zz f#‘*"gﬂ‘w& £ _ :
Adeoque Trilineim ad circumferiprum Parallelogrammum 5 ue ks
1ot 480K 482 K* = ‘ |
G A e o e - i
{ SRS i

: 5 IRUARER. (NURThs s saad ZTEINE 20 o
ALY LE KLY S 5 R § it i
81 3= 3, adeoqiic #=6,& i= g, & K=% L: Erit S:4*
$24K:=a %64 K+124% K* +54 K* Adeoque Trili-
'Mzm,ag circumf{criprum Paraliclogrammum ue 3 A% + a2 K tis
bsjlﬁ_'i' s AYKY, 2d L? v"s’ﬁ S .El':' in reliquis Gmiliter, .
o OI0 = 2, adeoque tum S, tum 1, = 1, potellatem primam
aeﬁgnhnfs_, multiplicatione opus non e;it; '?&Emoitp{'a mas X
polita , ejufque poteltrs prima tantundem funt:) funt itaque om-
nes p (trilineum complentes,) omnibus 4% +2 2 K figiilatim
mmmales,hsx-_eﬁm-qm@ma ordinatim-applicatarum in hy-
perbola; ive, ut ipfee re@te (diametroparallelz) in complemen
trunci parabolici ,(quod nempe cum ipfd rrunco ¢ cir- |
cungfcriptum parallelogrammum, ) quz quidem reftar; quadtatis :'
erdimcum-applicatarum in hyperbola funt proporciomiles,
'Qoties vero »eft numerus impar;adeoq; s pumero mneegro nd
-QEARY L Sae E o *+a 4K, i et et N
affgnibilis: Pro— =2 %73 =, filendum eric in 25 b2 K

=p* Quecafu, licet K x4 quadraturae capax non fir, adeo-
‘quenec A'O fvbuwirae: Tt tamen Conoides, iflius converfone
‘arca K &, magnitudinis nota; adeoque & complamari porerit

uperficies curva m%cénm retd A O citca AD defcribi-
~ur. Sed non & exinde, Proprered | eyhibehivr ariam femi-
fuperficiei Conowdice momentum refpeftu axis. Quoties vero »
;ﬁ DuUMErus par; poterunt ea omnia exhiberi. Atque dehis halte-

7% Denique, ut totum hoc de pmbploi&bwncgoﬁuﬁtﬁﬂul ;
;zllc_l ablolvam. Sit »numerus quilibet, m=ntx, 7/ =n— ::
fitque z =24, &u = f.d%et avtem ipfius »ad » refp

¢ m’qmm nidne! .'_ !_,—:*"» .' 1'1;\.‘!_.-; w&w rell 2t
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5’ pos L) R R S = - - =
6 ™ T g T TV e O TN v
. " .
S —— ot =iy A T s 4P S

 Et Maawsuds,

: St gy . S M taake o

?PfﬂrqfFWM&S{E-\S{?P?‘WR‘?TP‘L—,*TF‘!. = p% Adeoque
| aggregarum omnium pz exhiberi porerit 3 ur & omnium pote-
b ftacum ipfius p, quz denominantur a pumeri = multplici. Si vero
infuper # & z numeri, communem aliquem diviforem admittant, 1
puta f; firque £) N(S, & f) = (e. Exhibebirur etiam omnium ' 1
peaggregatum, ut & poteftarum ipfius p que & numeri ¢ multiplo ._
~denominantur. Atque hific dijudicandum erie, quatenus vel 1pfa
A O curva, vel condidis fuperficies ab hac defcripra , aut hyjus
| femifuperficiel momentum refpeétu axis , aliave hujufmodi, ex-
! hiberi poffint vel non poffint. Atque de Paraboloidibus ha&temus.
. - “Tandem, Coronidis loco, ipfam Cycloidis curvam ad éxa- ¢, -
men revocahhnu?Notum eft Cycloidis tangentes 2T, fubtenfs eluidis, i
Circuli Genitoris z C, parallelas efle, & xquales; A & Fig. 37

earum particulss Z1, ipfis 2 5. Qua quidem rangentium particul
| .}mmﬁ?usmgtﬁs) ipfis Z Z_f;CyslpidisxPﬁu!is (ob rauiones
Auprainfinuas) coincidete cenfenda fun., Divifa autent, G
| ;x:}ga:ées zqcualeé'qu6tlibcg;pyqn&is. Y, qug dicangur A
. unde fiant € ‘Y 1thy .F-_fg‘ ‘,1‘1';1 ., 1
taque. CF:= D: Erunt ubigue 2 .= o/ 4 Dy

: Erunc ubique zC = &/ 4 1
A= VD, e VY w4 s S 1= A

- R

D _ 3 : '.F' 1.dr 4 o & ioy
=4V Yo7 Adeoque, omnes e, ad omnes A #-%mﬁ.._ﬂf e
oA D Toebiol st (56 DY TR R __-;.-:_-;_,‘:'_r-_.,._q(;@@
hoceft, CF refta, ad curvam € Z A; ‘ue feries £quilium, ad
feriem Recip:ocam fubfecundanorum, Hoc efi {'per prop
feqq. Arith. Infin.) ut CF B redtangulum, ad "éong"rilé‘n-l
ipsrmmlen S ERA4G; (& mneopirdanelied

c . " 7 3 L] ¥

&
am

ortionales.) * Hoc ef
~r°"m(§,el CcL AT
CF, dupla. RN £
. (Hibencur autem ipfe Y 8, f intellighenr cum femipiribola
(cu;usv X C,ms,ep;u L7 gﬁ,’ f{m? ? M
 parabold’s ad reftas in Guad

‘tg "hbi
O ™

e
b

oL (,.-'{L"i!:
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e e T :-".-"-‘—‘r.""-—."-_—’-‘-?‘.-:- -'-r.‘-_-..‘.i‘r‘.";;‘fﬁ'.-?&.-:.- R e A e et L e el L e T

cm 1 2 3 | 5 6 d 8 S 10 11 12 13 14 15

@MED WILHELM LEIBNIZ BIBLIOTHEK Signatur: Leibn. Marg. 103, [131] - 115
MNIEDERSACHSISCHE LAMDESBIBLIOTHEK




P -'A'_;f'“i:: = < - s
. - 4
- = g it & J B PN
. ¢ - -
t . &

Wﬁ)feﬁtﬂm 1d o:
&M{ s hoceftucyid D= pg’d \

. % % DT £ S et
, %q mmeﬁmmw« ;,1
y _.,:‘ L ;!‘41’3
4 -n--)!:a---'i._'f:.-:.r'- | prod. tt YI‘ m)
-‘.-Ih'.i'.' 3 ' 1
zdew w:: mtrum
i e&que"‘

e Dokpatsipiept peprinin e -ﬁ'su#
trudines huearumut 1 aa a,) arculus radtoFC nptue,

2 perficiem ¢ ,;‘,C&&’mrm:ﬁzli W;ht,

I .ah .;-c-i -?_ :

-rt |:

- }

cm 1 2 3 4 3 6 7 38 9 10 11 12 13 14 15 1o

@Eommm LEIBNIZ BIBLIOTHEK Signatur: Leibn. Marg. 103, [132] - 116
MNIEDERSACHSISCHE LANDESBIBLIOTHEK




5 ‘Ei*ﬁammo'f.
tﬂnmmenmm femicirculi. Reh uaque facilius quam ut iis o
it infiftere. ek s
Nempe, dultistum 4 A4, tvm A4 4/ dD,ind; repemur mOe
mentum (reffeétu re&z C T) Semicirculi, ad momentu

fuperficiei curva ‘circa eandem C T; ut feries d* A, ad cneni
: .AdvdD hoceﬂ,uz*aa’lfveur;ad6
N\ | Irem,éu-&rs turha‘ﬂ b-d A :u.m {1'{:/:5 D, -..4 v’ d ‘3'—)

| ind~d. Hibetur ritio momenti (refpe&u refle A F). fcrmul'r
| culi, ad momentum femifuperficiei curve, circa eandem A F; ut

feries 4 1* -.z_d AD tad 4, ad~fer1qm——fﬁ_—?.u—;}d}_y

dD+.4dydD, Hoceft, u 1=2t5ad z—frﬁie.ﬂoc,qﬁ,
ut 5 ad 16. ,

“Habiris antem, tum magnitudinum , tum. momentorum ratio s
nibus, & unius centro grmcaas, duianna cenm grmtaus ale- B
mnmlaaebm. B M it

Sed & de pmtbus f:militer m&ttuen r ;udxcmm. meo utigs
guadiilineo interminbifi in ratione datd (quodver no . Arithe
Infirfadile fiet,) dividitur & GZA curva in eadem ratione.Nem-
pe,fumpra C Y ad CF, in ratione p ad #2, erictum-C Y g &

ad CEB8L,uumCZad CZ A, in ratione pad . (Er confcs o
uenter, fu pna°C ™ é % o d‘c. seliber, in duplicata rat'o- ' '
:ﬁe A mhn‘g rtionliym éurf:m‘t c:orreﬁ_ : '.
C 1, ¢, xith mence propomoneﬂes, 1p£ e CZ A, '
vartes in pun"m Z divifa.) Diftac autém aTCS ’fe’ ti=
as, five € ?32;0&@, ve CZ curvae, centrum wzﬁﬁug;
parte tetia) etz C Ve ‘pe rregu ralem A
jb la 16 C mﬁsgﬂ; ‘5?5(3‘&;;‘; ﬁ;bfq%ma@,}g%‘eae rei fa’étlc
iﬁvéﬁ‘tcalitur. g '_ .
V—Ld:smquc quam«fmle ﬂamt hm'um P:phlgmamxfoluuq’
m QT
tiveroad C: clmdes I%(otru&ns,aus ﬁqura&as.hbpat pro.ce-
\H&éi-ﬂhﬁﬁe’;&m infelicicer fucceder. Efto enim, eédmf()":f;i:‘
~Cz Fcirculo gem;ore,fcmxcydoiawe contradta, five pi’orra?e .
3 o

. ro
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118 Cnrm edbupere,
« «{C: cu;usbaf's « F aquet femiperipheriam ¢, (majorem in
2 - protra&a, minorem in contradta;) ducantur Fz, ¢ ;.,re&a, cifque
2 ad rectos angulos z C, z t. His autem parallels effe Z 1, {:,
£ Cycloidum t tes 3 ex Torricellio, Schotenio, aliifque notum
 eft. Adeoque % rotralty proximd Y z per pun&ta s, r,I, 1)
2 erunc Z 1,0y, 1pﬁs zs, 2 ¢, zquales.
: Divifa jam, ut prius, C F in partes quotlibet zquales in pun-
&is Y; " pofitifque CF=D, FY S Dmmd=u; erit Yz =
é v aD-a quz@dicawr:.&Propter FY, ade, neYzad
v
g _YC,cntYC- 9 adeoque zC"‘«/.-— 1-;‘ "f::-__‘?
| -aJ P&k Item,ut. YC,&dzC; ﬁcYY""V! adzs..
‘ ::‘: A'V/J‘* J"\ vz T g1 ¢ Rig ." €h
P)
. '.'_ | - Ponamus demde, ¢ Y =a. Adeoque, propter q‘z t angalum
l‘ reCtum,utpY_.n,ade_:,ﬁch,adYr:r--—-&z:".‘:ni:
i ;&,1‘:-" -\v"‘-i""w‘ hem,ut Y:adn,ﬁeYY*d ad
i ¥y ,AJH- ' - hopeii
': 185 &t
- , Ecmn(‘equmer ut J's"i-a"-adx! A bt (hoceﬁ mj
o i ad 9 25) $ulzzs:relZI,adﬁnoulas zeovelf . ‘E:,ﬁﬁc ﬁ;
4 ubique, Y @ ad aliam; erit, uc CFB redar oulumad figuram .
fic conftruétam , fic CF ad curvam femicycloidis fecun am,:s
(five protraite ﬁve contra&z,) & partes pambus ‘hve yro-
| e i W, 56 ol S
mnrerim 1c
quagamrx ‘capacem effe, q‘uamf;:‘n}’c ellipfis curva capaxmmn;q.
Sin libeat paulo adhuc expllcanus rem efferre ; pmmius
. Fo=B,adecoquea =a+B, &a*=at X :58*5'-{&:6(1
(P JmD-ﬂa')em:‘ts"‘u‘D:‘.'. :.431’3‘;&
S ke G ABE B 2ol b o
‘-,-_.‘ yod ¥ o #4‘ “ B “ .B"-— " bl {1 gmmmw
018 4110 woloriovigng Diiat> F 8P
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j'.!.' 24 B+ B* quadrata ordinatim applicatarum in parabole trunco '
cujus alticudo D = F C: latus re&um parabole, D X 2 B=; or-
| dinatim applicatainfima & minima, B; adeoque altitudo abfciffa
2
D pe S_l igitur fiat ubique, ut Yz = #/: 4 D ~4*: ordina-

tim- applicata in femicirculo, ad #/:2D % 2 2 B t E*: ordi-

'nat_:m-appl‘ic;tam in hoc trunco parabolz; fic 4 vel F B,ad quar=

L 4 - . ’ | 3

13, quz itaq; el A4/ 3_9.3"2;_‘_".;-2:1 e Quz ex hifce quartis
conflatur i;"gura , € eft quam diximus ad CF B parallelogram- !
mum fic efle , ureft curva femicycloidis protra&ra contra&ave -
ad C F circuli genitoris diametrum 5 & partes partibus refpe- "
‘&live proportionales, ' ' : : {
_ Hoc igitur inrereft inter curvam Cycloidis primariz , & fe- T
cundariz; qued faciendum eft, Ur ordinatim-applicatz in femi- .
circulo; ad ordinatim-applicatss, illic, in parabola; hic, in para~ }
bolx rrunco: fic data refta; ad quartas.

-+ f1vero libert curvee cycloidis fecundariz particulas compara- ; 1
re, non pd axis CF partes 2quales, fed ad zquales partes curve A

l cycloidis primariz: dividenda erit CZ A carvain partes quot- {
libet zquales inpun&is 7; adeoque C F inzoualiter in pun&is ki

Y; puta (fumptis p-arithmerice- proportionalibus, quarum ma- o

‘ . a v,
xima P=D,) CY:%; Et YY, ut 1, 3,5, &e. arichme
iice. proportionales , qua omnes mquent iplam CF, ‘dicantue

- : L - - A -
autem y. Tofiris igitur ubicue D — ;), proa=D=d_FY;

- D+ 24B+B*
8 7, 070 43(& congrua redufione Fadtis)Pro AJ%%? .
DV DAL 4B D

prodibic -; By bﬁ"--:l" _ B * (ejufdem plane fof-

i

el YT i
mx am A ¥ 4.~ o+ L iqua quadrdtis Ellipfeos particuls
casumve fubenfas, zqualibus femiaxis longioris parcibus %pon' '

: s,
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: C#l;ﬂm ‘:a"’m,
der ,'Wﬁmdqmm.) uudalqumr,am{caﬁ-
cycloidis fecundariz particulas , primariz partibus

wces, effe ue particulas curve quadrantis. Elltpfeotmfpm,

| en:&:s longiori femiaxis partibus zqualibus s Ellipfeos, inquam,

cnmsfemwxzsmmor,eﬁv CF; &:D’JD’*"M di-

Ba
ﬂmtl\ﬁfoclicemro (mwmmqm&rm‘ il m%e’

ris additum, dac quzdra.:ﬁ femiaxis majoris; ) adeoque L D

Ienumsmapr (nempe,ﬁﬁat,at Fo= ,ade-,.-D"'B ﬁ

FC = D, ad quartam; erit hzc quares, femiaxis major.JQ; od e*
fupra tradms Ppatet.

‘Hujus autem | quadrantis Elhp{'eo, particulis, ,Qq'bugpamm,—
las femicycloidis fecundarie diximus proportionales, non tamen
‘&quales dicimus , (adeoque nec totam roti;) funt utique ad il-

s, ut %3 au(pamahqmmiprm D =FC:) ucex jum

trad;tﬂpatet:“lﬁttﬁ,tﬁ-ﬂ Bad A‘ (cﬁem:n yﬁ}wz z*yf : ‘
ad D, quodmxoﬁetdegur) five uc 2Bad D, Adeoqu&ﬁﬁq: "

ga anseﬂi cujus conjugari axes , ad axes con os el

a@,(m %B ad D: (hoc eft cujus femiaxis minor
ﬁt zB... .@3 muior 2 B=F C+¢x:) Iritquadrans
ille, curva femicycloidis fccinﬁamm:s’, & pirtes parcibus
;efpe&mz Qpa: W rennii noﬁn tradms comparar.a, mvemo cop-

Qged auz ad p, o D; ﬁc'ﬁ opus eft, Probab:-
:ur Omnes p (t (Ot numero quos i D fupponuntur partes zqua-
les.A) funt feries arithmetice proportionalium quard maxima Ds

seujus femiffis (proprer wmnngntmﬁmuu&meﬂigm) du-
&usmnumemnt&nmtmmm A ‘exhibet © -—Af, ompium ﬁu-n

mam. Sunt autem oftnes 4 anthmence ?ropomona!-es & qui~
narum itefmn s rvm!s

g\ P mﬁf&%‘éﬁ

&mmxca,ab mwmw mhmm
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A emues y ad omnes p, tum ad fingulas fingulz, ut D a-d"z_%&'; | |
bec eft, ut 2 42d D. Quod didum erat. ‘ e i
Atque bac funt, Vir Nobiliffime, methodi noftre, curvas & 3 |
rectas comparandi,(adeoque tum Lineas Keétificandi,cum Compla- i
nandi Superficies Curvas,) aliquot fpeciniina; cujus, ut vides, \
exomint, tum  tuorum quadam , tum & aliorum nupera inventa
fubjeci, Putiram alia quedam addidific; fed nein volumen exeat
Epiftola ,profpiciendum eft. e
_ Methodum , quam memoras, de Maxings & mirimis, ejufque
y -ad Tangentes utilitatem: vide an-non & apud nos, utut nominis
' ignaros, Htus paffim exflent fpecimina; rum  (on. Ses. prop. 23,
27.28. 30.36.39. 46. 49. ¢, wm de Angulo contallis ali-
quoties ; fic Operis Arithmerici pag. 199. 200, tum alibi {zpe.
%od aucem tu de hac re commentus s, fi placeat proferre, non ' ‘-
«cubito quin Mathematicis gratum fic futurum, ur tua folent effe 5
omnia.

Item Elementa (onica feorfum i Coro, nos etiam tradidimus,
utt nolti, inmeo De Conicis Seclionibus tralaru, parte faltem po-
Lieriort. Sed noned minus gratum erit, D. de Wity quod me-
moras proditurum opus. .

Horologivems tuum 1nigeniofifimum;& felici fmem De Saturai
facie Syfiema, (de quibus antehac ad te feripimus; ) inta&ta jam
pracereo.

_ Supereft, ue tedio, quo te ha&enus detinui, tandem liberem,
Valeas interim, oro, nobifque faveas, & amare fergas.

3 Folragal s,

-j +
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122 ADDEND A,
Pag. 23.1.20. § 68, poft fubjiciuntur, ddde

Figurein . Ft ctgid'em, [uppolita circuli quadratur, quahic fupponitur,
f“;ﬂ-ﬁg;g quadtaditeg Figura qualibe in fuperficie Sphare circulorum quo-
Spharica, Fumvis (five maximorum five minorum) arcubus terminata. Quod -
3 - quamvis non it hujus loci fufius profequi , paucis tamen olten-
“dam. Nam 1. Pofle figuram hanc quamcunque in Trilinea Sphz-

rica circulorum peripheriis dirimi , manifeum eft. 2. Trilinea

hzc fi fint vera Spherica Triangula (circulorum maximorum an-

<cubus terminaca) data funt: Quippe, ut Excefius quo angulorum

in Triangulo Spharico aggregarum fuperat duos retos, ad duos

re&tos ; fic Triangulum illud, ad Circulum in Sphera maximum.

3. Siquod vero Trilineorum non fic tale Triangulum Spharicum;

habetur tamen illius 2 Sphzrico Triangulo, iifdem punétis angu-

laribus terminito,differentia, habitis Bilineis que circulorum ma-

xImi & minoris arcubus conterminis interjicivncur. 4. Habetur

aut€ hujufmodi Bilinefi, fi intelligantur b extremis arclis circuli

minoris ad polum fuum duci duos arcus circult maximi:Qui,cum

arcu illo circuli minoris, continebunt Trilineum Ifofceles, cujus
magnitudinem hic (§ 68.) exhibemus;lidemquescum contermino

arcu circuli maximi, continent Triangulum Sphericum; Quorum

differentia, et Bilineum quafitum. Adeoque, Suppofité circuls

guadratwra, quadrabivur figura gualiber in [nperficie Sphare circu-

borum quorumvis arcubus terminata 5 non minus quam, in Plano,
Eignrareflilinea. Quod nos, ni £allor, primi docemus, .

: Pag. go.l.20. poft hakenus." Adde -

Corichoides, - Eft autem & magna, inter Conchoidem & Cycloidem, conve-
nientia. Refumptd enim, que et Epift.39. Commercii Epiffolics,

1-167, figurd; Manifeftum eft, retam M D, Sinum eﬂlt’:anguli
MCD, adradium C A; & re&am MO, hoceft (propeer pa-

¥ -rallelas) CH, ejufdem anguli Tangentem, ad radium P C. Ut
$1g. 38 joirur Ordinatim-applicata in Cycloide, et Siniks & Arcis , ejuf-
A em anguliy Aggregatum , (ejuidem circuli, in Primarid ; fed, in
Secundariis, diverforum:) i, in Conchorde, Ordinatim-applicaca

elt Aggregatum Sinus & Targentis, ejufdem anguli; (& quidem

ejufdem circuli in Primarij, viz. ubi PC = CA; fed diverforum

k 1n aliis:) Quod nos, quod fciam, primi detegimus,

- €onehoidis  Hinc aut€ porro colligimus, utut Conchoidis Planum OACH,
Selidums,  infinite continuatum, infinitz fit magnitudinis, efic camen fjoli-

: | um
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“dum hujus converfione circaavem CH genitum, magnitudinis = 123
finite. Quod urique fic converfoquadrante A R C deferibicur,
hemlf_'p}__axrium efle liquer. Quod autemreliquo R A O infinito
defcribitur, xquatur Cylindro, cujus bas A R C quadrans, al-
titudo zqualis peripheria radio C P defcripte. Quod fic pro- '
bamus. Quoniamett ut CD ad D M, fic PC ad GH hoc 3
MO; eritubique DMxPC=CDxMO; Hoceft, FaGum ]
€x DM in PC vel peripheriam hoc radio defcriptam, zquale
faftoex MO in (D feu peripheriam ho: radio defcripram: Ereo
& omnia omnibus aqualia; hoc eft , diGus Cylindrus , di&o fo-
lido converfione fafto. Quod nos, credo, primi demonframus.

; Plani vero centrum gravitatis, nufquam eft: utpote cujus di- Centram
Rantiad CA intelligenda eritinfinita, & & CH infinite exigua. gravitasis,
Sed neque Solidi aut Semifolidi. Diftat urique Semifolidi Cen- '
trum gravitatis, 4 C H, diftancia finitd, & facile atfignabili; fed,

a CA, diftania infinich, Hec autem ,- & hifce gemina , fufius
profequi, non eft hujus loci. |

ERRAT A

~ Preli admiffa, que obfervavimus , alicujus momenti ; partim
calamo emendanda curavimus , partim fic emendet Le&or, & .
fiquz alia deprehender ipfe. : : y

Ag. 2.1 5. Si fuper.p. 6. 1. 15. centro. p. 11. I. 16. utravis-

P 14. I 30.ducatur.p.15. 1. 7. ZY, p.18.1, 34. funt ut.p.24-
L. 16. gravitadis illud. p. 27. I 11, radio. p. 41.1. 18, Trilinei.
P- 43 1. 25. tum. p. 44. 1. 14. peripheria. p. 45. 1. 24. femipa-
rabola. 1. 2 5. femiperipheriarum. 1. 27. fintque, 1. 33, 35. femi-
converfione. p. 47. 1. 23. ex. p. 48. L. 1.refpe&tu. I. 13. trilinei,
l. 20. utique. p. 52. 1. 4. oblique. p. 57. & quindecim fequentes,
numerls non {uts notantur. p. (67. vel) 75. 1. 24. (marg.) Fig. 18,
p- (69. vel) 77.1. 5. GaAM. p. (71. vel) 79. 1. ult. (bis)
reliquarum.p. 106. I, 2. moneam. p. 113. L. 11, fra&tiones. 1. 30,
tnhneum . 4

e

' FIGURE '
Tra funt ad calcem fuffigendz, ut, quum explicantur, totz ex-

f

tra libri oram confpiciaptur,

cm 1 2 3 | 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
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